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F 0 R <M*A T l 0 NVM EROR V&i 
Trxcedentis Tabellg . 

A d i c e s formanturabunitatc,&perunitatiscon 

tinuam additioncm . 
Imparesabunitate,pcrbinarij continuam additio. 

ncm. Vcl cx duabus radicibus . 
Paresabinario, &per binarij fcmpcr additionem, 

ucl duplicando radices . 
Trianguli primi,per continuatam radicum accumu- 
lationcm. Siue multiplicando a^rccatum collateralis radicis & 
unitatisindimidiumnuiltitudinisradicum. 
Quadratiprimicxdu&uradicuminfe , ucl ex aggrcgatione fucceU 
fiua imuarium ab unitatc . Vcl cx coniundionc trianguli coUatera 
lis ca prxcedenti, ucl multiplicando aggregatu collatcralis impans 
& unitatis in dimidium radicis . • 
p^rtcalteralongiorcsexdudtu collatcralis radicis in radicem imme- 
diate prxccdentem : nuecxaggrceationecontinuatapanum: imc 
cxduplato triangulo precedcnti ! uue ex prxccdenti quadrato cura 

fuaradicc. , . , 

Pentagoni primi exconiun<5rionecollaterahs quadrati cum tnangu- 

lo prxccdenti. , , i- • • i:. 

Hexa^oni rrimi ex quadrato collaterali,duploq; prxccdetis tnanguii. 

VcTexpentagono coll.didoqi triangulo : Vel cx ductu radicurn 

in imparcs : Vel ex quadraro cum partc altcra lungion . 
Py ramides triangule primc cx fucccmua triangulorum aggrcgatione . 
Similitcr P y raraidcs quadrate cx quadratorum . Pyramidcs pcntago- 

nx ex pentagonorum, P yramides hcxagonc cx hexagonorum aceruo 

conftruuntur. ., Ukju 

Item pyramidcs qnadrarx primx fiunr ex comunaionc collatcralis P y 

ramidlstriangulxcump^xcedcnti. , 
Pvramidcs pcntagonx primx ex collatcrali quadrau pyramidccum 

'prxcedemitriangulapyramidc. 
pyramides hexagonx primx cx quadrata pyramidc collatcrali cumdu 

plo prxccdentis triangulx pyramidis . Vcl cx pentagona pyramide 

collaterali,& triangula pyramidc prxcedcnti . 
Columxnprimxnuntcxduaufuarum fupcrficicrum in radiccs : uc 

puta trianeuix cx radicc in triangulos :3c fic dc cxtcris . 
Item columnxrriangulx primx funt xquaics pyranudibus pentago- 

_ 11 * ' 
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nisptimis,fin-ularfingulis. Quod notatu dignum eft : 
Columnxquadratx primx, fiuecubi,fiuntexdu&uramcum in fuos 

quadratos. . . . . „ r . . 

Siue cx columna triangula collatcrah & prxcedcnn cu fuo mangulo . 
Vclexpyramidchcxagonaprimacumpyramidc quadrata prxcedeci. 
Velcxaggrcgationcunius, dcindc binorum , dcindc mum, dcindo 

qdatuor,&ficdcinccpsimparium. 
Itcm columnx pentagonx primx ficntex cubo collaterah cum colum- 

namaneula&trianguloprxccdentibus. _ 
Columnx hexagonx primx itcm cx columna pentagona collaterali cu 

preccdenritrianguUcolumna&fuomangulo. 
Trianguli fccundi fiunt cx triangulo primo prxccdcnn mphcato cum 

unitate. . ,, A _ • , 

Pro quadratis autem fecundis.quadruplicctur didus mangulus . 
Ptopentagonisquintuplicetur.&ficdeinceps pro fcqucntibus ror. 

mis,adicdaunitate. L_ 
Icemtriangulifccundificntcxmanguloprimocollatcrali or qua.Ira- 

to prxccdcnti- 
Ouadratifccundicxquadratocol^ 

PeStagonifccundi cx pcntagono collatcrah &c quadrato prxceicnu 

HcxaeTnVfecundi xquianguli cxcollaterali hcxagono primo cum 
quadrato prccedcnti . Vcl cx qnadrato collaterali & prxcedenu & 
parte altcra longiore collatcrali . Vel cx partc altera longiorc triph 

catocumunitate. ... 
Heptagoni cx hexagono fccundo collaterah cum tmngulo pnmo pr* 

Oaoloniexheptagono diAo coilatcrali cum triangulo prxcedcnri 
m-imiord.Siuc(quodnotatudignumeft) ex collaterah impan m 

ie multiplicato . r r 

Pvramides fecund? fiuntcx accumulanonecontinuata fuarum (uper- 

ficierum,fcilicct triangulx triangulorum , quadratc quadratorum 

fecundiordini&ficdeinccps. / ,.1:1 

I tem pyramidcs fccundx triangule ficnt ex pyramide triangula primn, 

& prxcedenti pyramide quadrata, 
Pyramidcs autem quadratx fecund* ex pyramide quadrata collatcrali 

cum prxccdcnti primi ordinis . 
Pframidcs pentagonx fecundx,cx pyramidx pcntagona pnma,& pyra 

midcquadratapr<jccdentiprima. ' 
Pyramides hcxagonx fccundc cx pyramide hcxagona pnma & pyra- 
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midc quadrata . nreccdenti prima . Et funt irqualcs cubis coilatera- 

iibus, hngulc hngulis . quod mirum cft . 
Pyramides heptagonj: fccundc , cx hcxagona pyramidc fecunda colla- 

terah cum precedenti tmngula pyramide prima . 
Pyramidcs octogonc. fccundc cx hcptnsonapyramidecollaterali cum 

preccdcnti pyramulc triangula prima . 
Itcm jinaqucq; diclaritm pyramUum fit cx pyramidc trian«*ula primi 

ordinis multipUcata in numerum latcrum, ui.a cum wdice coU 

laterali . 

Columne/ecundencntcx multiplicnrione fuatum fupcrficicrum in 
radiccs collatcralcs , triansruhe fciliccc rrfcneulorura , quadraue 
quadrarorum . Et deinceps fimiiitcr . 

Itcmomniscolumnafccundiordinis,fiercxcoIumna ciufdcm nomt- 

nisinpnmoordinccumprcccdcnticubo;& quadraro roniuncla. 

° M N 1 & , c r ° lv **a triangvla rrimAcumduplofui 
trianguh, facit triplum fuc; pyramidis. 

0 ^micus bUSCUm qUachato & -inangulo, fecit triplum fu ? py- 

Omniscolumnapentagonaprimacum duplo quadrati collatcralis , 
tacit triplum.iuc pyramidis. 

Omnis columna hexagona prima cum fuo hexagono coll.&trianeulo, 

tacit triplum fuae pyramidis . 
Omnis columna triangula fecunda cum coU.quadrato & trianculo pri 

mis , facir tnplum lue pyramidis . 
Omnis column.i quadrata fccunda cum duplo coll. quadrati primi, fa 

cit tnplum inx pyramidis . 
Omnis columna quadrata fccunda cum duplo coll.quadrati primi,fa- 

cit tnplum fue pyramidis . 
Omnis columna pentagona fccunda cum duplo quadrari coll. primi, 

6ccum trianguIop5scedentcprimo,facit triplum fue; pyramidis . 
Omnis columna hcxagona fccunda cum hexagono fccundo & impari 

colIaterah,facit triplum fua? pyramidis . 
Item cadcm columna cum quadrato & hcxagono primis focit triplum 

lu^pyramidis. ' r 

Omnis columna feptangula cum hcxagono fccundo &: impari collate- 

ralibus,&cumtrianguloprimoprecedenti facittriplum fuc py- 
ramidis. * * r/ 

Omnis columna oftangula cum hexagono fccundo Sc impari collate- 
raiibus,duploquetrianguli precedcntis primi, facit triplum fuc 
pyramidis. r 

DE 



DE SOLIDIS REGVLARIBVS. 

TiTRAHEDRVM feu Pyramis conftruitur cx unicace,cum quacuor 
radicibus pra:ccdcntibus,cum fcxcuplo trianguli primi,uno recror- 
fum intcrmillb,acccpti : & cum quadruplo pyramidis criangulx fe- 
cunda: prarccdcnris . 

Cubus, conftruirur ex unitarc cum odto radicibus prxcedenribus , cu 
duodccuplo rrianguli primi , uno rerrorfum inrermiflo , fumpri : 
cumq; fcxcuplo pyramidis quadrara: fccundarprarccdcntis . 

©ftahcdrum conftruirur ex unitare, fecuplo radicis prarcedencis , ez 
duodecuplo rrianguli primijunoinrermillbjrecepri , & ex o&uplo 
pyramidis triangul* fecundx prarcedcnris . Quod femper cxit arqua 
lc cubo prxdi&o . 

Icofahedrum conftruicur cx unirare , ex duodecuplo radicis prarccden 
tis, ex uigecuplo rrianguli primi, uno rerrorfum omiuo,accepti: Sc 
cx uigecuplo pyramidis triangula? (ecunda: prarcedentis. 

Dodecanedrum conftruitur cx unirare , ex uigccuplo radicis prxceden 
' tis , cx rrigecuplo rrian^uli primi , uno rccrorlum inccrcidcncc, oo 
currcntis : <3c ex duodecuplo pyramidis pcncagonx fecuncUe prarce- 
dencis . Quod fempcr inueriicur arqualc Icowhcdro dudum mcmo 
raro . 

Item cubus,auco<5tahedrum prxdi&um (funr enim aequales) poteft 
alirer conftrui . Nam dilpolicus imparibus ab unirare per ordincm, 
uniras facier primum cuoum prxcii&um ? rres fcquenrcs impares 
fccundum ; quinquc fequenccs imparcs rerrium ; deindcc (c- 
prcm fuccedenrcs quarrum ; nouem quinrum. Er ficdcinceps 
ln infinirum : impares fub multitudine impari fucccfliue coaccr- 
uando. 

Adhuc idcm cubus, feu o&ahcdrum producerur ex ductu iraparis col 
lareralis in quadratuin fecundi generis collarcralcm . 

Et nocandum quod calis cubus iiuc o&ahedrus fempercft pyramis 
rriangula (ecundi gcneris in locis imparibus acccpca . 

Prxtcrea non omiccendum eft, quod ex fucceftiua coaceruationc taliu 
cuborum fiueoc^tahedrorum ab unirareper ordincm,conftiruunrur 
Quadrari quadracorum ab unirarc feriarim rcceprorum . Qiji qui- 
dcm quadrari quadratorum , feu bifquadrati producuntur ex qua- 
dratis primis in fc du&is. Qijod ficuc hadtenus ignoracum,ica poft- 
haciucnndum fcitu fiet fpeculatiuis ingenijs . 

Deniq; cum his , neq; illud fubciccbo , quod Tctrahcdrum fupcrius 
memoratum,eft 6c cubus mixrus quidam tcrtij gcneris , qui confla- 
tur cx binis lcmper proximis cubis primi ordinis , fcilicct collaccra- 

li& 
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li&precedenri. Quemadmodum quadrari fccuncl! ex duobus qua- 
ciratisprimi$,collaterali Arpr^ccdcntecoalcfcunt. Qupd non mi- 
nus eratadmirandum . 

Hcc omnia in tabella prcmitfa per cxemnla fingula notcfcunr,& 
in primo horum Arichmeticorum libcllo demonftrantur . 

DE NVMERO PERFECTO. 

erfectvs Numerus producitur cx multiplicatione ultimi ia ferie 
pari:crpariumabunitatedifpofitorum,intotum aggregatum ip- 
forum,dum tamen tale aggregatum fit nuracrus primus , hoc eft a 
nullo,pr$terquam unitate numeratus . Tales numeri fempcr inue- 
niuntur in ordine triangulo & hexagonoru primorum.In hoc numc 
ro pcrfedto partes integrant totum , ut oftcndit Euclides in ultima 
Noni . Sccunda conditio ficicns numcrum perfe&um eft impari- 
tas . tinde impar numerus perfcttior,quam par:quoniam afiinitatc 
habet cum Monade genitricenumerorum,qu$ reprefentat Deum, 
Mundum , Naturam , Solem,& quidquid unicum eft . Tertia Con 
ditio,cft potcftas . Vnde impares numcri , quorum potcftas 8c offi- 
cium cft rbrmare numeros quadratos, perfedtiores funt paribus, 
qui formant partc altera longiores . Rurium hexagoni ^quianguli 
lunt perfe&iores, quam impares communes: quoniam formantcu 
bos. Quartaconditio,eftforma. Vnde numeri ?quilateri perfc- 
tfiorcs , quam non ^quilateri . Sic quadratus perfe<2ior,quam al- 
tera pai te longior . Et cubus perfcctior,quam folidus non qquilate- 
rus . Item Hcxagonus ^quiangulus pcrfedior quam hexagonus pri 
mus. Vndeprimacondiriofriuolacft : quoniam nuda & cxper* 
cft cewrarum fructuofiorum qual itatum . Vcrum h$c difcuifiopa 
fita cft in poftrcmo problematum Mechanicorum . 
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PROLOGOMENA. 

V M Eucltdes agat de p/ants , fioitdis y 
quadratts, cubtsq- 3 numerts : Dc caterts 
alteriufinodi firmts 3 ^vt triangulis 3 pen- 
tagonis 3 hexagonis ftj fequentibus tam fuperficia- 
iibtts 3 quam folidis 5 nequeapud noHros 3 neq, apud 
Grxcos(quem fiiamjfatis firipfit quilfiam:nec ipfi 
Tythagorasifiue lambiictts 3 aut Nicomachtts 3 a qui- 
bus Boetius nofler 3 quicquid de Arithmeticis tra- 
didit 3 mutuatus efl : lordanus autem 3 meo quidem 
iudicio 3 melttts '-utique egijfet 3 fiab alijs omijfit plc- 
nius traclajfet ,pottufquam tn repetendts ijs 3 qu<z db 
iuciide fiaits fuerant demenflrata 3 fruHra tnfiudajfet: 
9{ps tgiturconabimur ea 3 qu<e fiuper htfic numera- 
rijs formis 3 nobis occurrunt 3 exponere : multatnte- 
rim Jkciliori -uia demonflrantes 3 ftj ab aiijs autho- 
ribus aut negletla 3 aut non animaduerfia Jupplcntes. 
Sed iam a dijfinitionibus inchoantes 3 reliqua com- 
modtus exequemur . 
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2 A RITHME TICO RVM 

DIFFINITIONES. 

Vnitas efi principium <& conilitutrix omnium nimerorum, 
confiitnens autemimprimts feipfam^. Omnis igitur numcrus 
aut cft vnitas,quar rcfpondet pun&o : quamqTpunCi-um non 
habet partem in conriniris , (icut vniras in dilcretis. Autcll 
lincaris,qui rcfpondct lincar. Aur fuperficialis,qui rcfpondcc 
luperficici. Aur folidus qui folidum in gcomccricis irairarur 
Poft vniraccm icaqucprimus lineariumnumerorum cfl: Bina 
rius: ficurlinca finira duocxrrema forrirur. Primus fupcrfi- 
dalium cernarius : ficucTrianguIum figurarnm geomeocri- 
carnm prima eft. Primus folidorum quacernarius: quonianx 
pyramis crian^ula in numeris,ficuceadem in concinuis foli- 
dis primacft.Sicuc igirurmonas pu&o: ira dias lincar: Trias 
fuperricici, ac recras folido aflimilacur. Linearium numero- 
rum, Par cft quc Binarius mecicur. Impar vcro,qui pari vni- 
cacem addic,vd minuit.Superficialium aucem primi f>cneri$ 
numcrorum,alij rrhnguli funcj Alij quadraci, Alij pcncago» 
ni, Alij Hcxagonf, & Hexagonorum , alij Tccragonici. ali; 
Aequianguli,a forma fciliccr,in qua difponunrur.numeroq; 
angulorum aut laccrum vocari.Radiccs numerorum funcq* 
ab vnirace, Sr fccundum vnicatis cremctum fucceflmcaccrc- 
fcunc.Triangulus numerus eft,in primo genere,q_cxaggrega 
tione radicum ab vnitace acccpcaruro confticucus crianguli 
formam acquiric. Quadracus auccm,qui ex radiccin feducla 
procreacur. Pencagonus ver6, qui cx quactraco , & criangulo 
praecedenci coniundhs quinque larcram acquiric figuram.He 
xagonus candcm,quipencagono adhuc criangulu adiungens, 
fexrum lucrifacir larus H.t iraquc figurac ex rnanguIis,eV qua 
dracis compaginancur.Nam Hexagonus.Tqui ingulusex vni- 
ca?e& fcx mulciplicaro triangulo conftruitur. Ex his fuperfi- 
cialibus formis toridem Pyraraidcs,tocidcmquccolune confi 
ciuntur, qui folidi numetimerico vocanrur. Nam Pyramis 
rriSguIaexaggrcgatione triangulorura ab vnitatcperordinc 
fu.mptorum rabricatur.Similicer &. Pyramis quadraca, ex cu- 
muloquadracorun:Pencagona,Pencagonorum:&Exagona, 
exagonorum ab vnjtace continuacim fumpcorum erigecur. 
Vadc , & duplcx erir hexigona Pyrarais, fcilicec a fuis. Sngu- 
hrhexagonis conftru&s. Columnavero triangula cx duclu 
radicis in fuura triangulum. Quadrata qnx cubus vocacur, 
cx duccu radicis in fuum quadratum. Pencagona,cx du&u ra 
dicis inPenj^gonum.Et hcxagona vtriufque lpeciei cx radicc 
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inhexagonum mulriplicata procrcabirur. SunttV numcri 
parte alrera longiorcs, quorum quiliher fit exdudhi collare- 
ralis radicis in preccdenrem. His ira fe habctibus,dicendum 
cft dceorum proprieratibus& colliganrijs. 
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Ab his propagantur qttincuplices Pyramides,& totupliccs columnar, 
in quibus omnlbus pofitto vnitacum , aut criangularem, auc tetra- 
gonam feruac formam. Scd hcxagonus arquilaterus hic reponi di- 
gnus eft vifus,propter colligantiam, quam cum primo hocgcnere 
Formarum ieruar : Reponetur & in fecundo mox gcnere, quando- 
quidem conftruitur ex centrali vnitate , & ex criangulo in latci um 
numerum du&o.hoc eft fexcup icato:& ipfius tam pyramis, quara 
columna femper habet pro axe Iinearem numerum , fiue radicem 
collateralcm ex centralibus fcilicet vnitatibus fuperficierum cotn- 
poficam . Quar omnia hic in cabella per nuraerarios characleres, 
tam a J difruiitionum, quam ad dcmonitrandorum exempla cx.ua- 
bimus, ab vnitate vfquead denarium procedere contenti. 



FORM.t NVMER ART^E PRIMI GENERIS. 
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4 ARITHMETICORVM 

PROPOSITIO 
PRIMA. 

QVot vnitates babet numerm quilibet , totum in ordine 
_ radicum locum fortitur. Et i contrario, quotum in radici- 
bm locum obtinet quiuis numerm, tot quoque completlitur vni- 
tates. Nam radiccs ab vnitate cxordium capientes per fin- 
gulos locos fingulas acquirunt vnitates . Quaproptcr millc- 
narius numerus , quoniam ex mille conftat vnitatibus , 
millcfimus cft in ordinc radicum : Et vicifiim numerus, 
qui millefimum in radicibus locum fortitur, millecomprc- 
hendetvnitates,hoc eft millenariusipfcnumcrus erit.Etnoc 
cftquod proponitur demonftrandum. 

Omnis datm numerm inuenitur in ordine radicum-, . Efto 
duus numcrus a.quicunquc fit,aio qu6d a.numerus inueni- 
turinordinc radicum omnino. Habcat enim a. quotuis 
vnitates , vtputamillc. iam cnim per prxcedcntcm a. nu- 
mcrus milleiimum obtincbit in radicibus locum. Quod cft 
propofitum . 

Ttgdices finguU duplicatjt conflituunt pares ftngulos per 
ordinenu . Nam talia dupla mcnfurantur a binario : 
quandoquidcm pcr binanum multiphcantur : & ideo pcr 
diffinitionem funtipfi paresnumerijquorum primus femcl, 
fecundus bis , tcrtius tcr ; & fic dcinccps a binario mcnfu- 
rantiir . 

Jmpares ab vnitate per binarij appofitionem fucceffme 
fiunt, . Nam vnitas oinario appofita, pcrdifferen. facit 
imparem , fcilicet tcrnarium : Sed per prarmiflam pares 
numeri propagantur a binario per binarij cremcntum : 
& pcr diffcren. impares addunt paribus finguh fingu - 
lis vnitatem : Igirur impare* propagabuntur a ternario 
peridem binarij crcmcntum ( vt finguli fingulos imparct 
vnirate fcmpercxccdant. ) Quod' cft propohtum . 

Jnordine radicum impares &pares alternatim & inuicem 
fuccedunt, . Nam, pcr prrmifiam , lmpares ab vnirate per 
binarium crefcunt ; quo fit vt in radicibus , vnitas, & vno 



femper intcrmiflb numcro, fequctes fint imparcs:per antep- 
mittara vcr6,pares a buiario per binarium crcfcuntjquarc in 
radicibus binarius,6jn^no fcmpcr intcrmillb,fequentes funt 



parcs. Sic ergo fir,vt impares,in imparibus,pares fcmper in 

locis 
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locis , paribus radicnm inucniantur altcrnatim, ficutpro- 
ponitur. 

Omnis radix cum radice prdtcedcnti ,jhcit ftbicollatcralem 6 
imparemtcumfcquentivcrb fcquentem. Nam binarius cum 
▼nicaccfacic tcrnarium : cfam tcrnario autcm iundhis, facic 
binario maiorcm:& ideo imparera fcqucnccm fcilicec j.pcr 
quarram prarmiinim.Rurfus.cum tcrnarius coniundtus cum 
binario, raciac quinariiim,imparcm fibi collateralem : Iam 
idem cura quacernario radiccfequenci facicc binario maio- 
rem,hoccft,imparcm fequentem, pcrquartam prarcedcccm, 
qui feptenarius eft . Eodcmque modo in infinitum , ficuc 
propolicio concludit . 

Omnis radix multiplicata in radicem fequentem y produc\t du- 7 
plttm trianguli ftbi collatcralis . Excmpli gratia, ducatur 
quaternarius in icqucnccm radiccm , fcilicetquinarium : & I— 
producuntur 10. Aio,qu6d lo.duplus eft ad criangulum ipfi i— 
<juacetnario collateralcm . Sumantur cnim ab vnitate ad 3 
quaternarium radiccsrquibusapplicenrurrotidcm&ordine 4- 
prarpoftcro ab vnitatc radiccs,iingula; fingulis : ficcnim ficc 
vt crcfccnces cum dccrcfccntibus linguh lingulis coniundh 
numcri faciant quacuor fummas a;qualcs : hoc cftquatuor 
quinarios.quarcearum aggregatum erir planus numerus,qui 
nt ex du&u quacernanj in quinarium : 6c idcirco 20. cric 
talis planus . Duplus auccm eft planus iplead criangulum 
<juaccinarij : quandoquidem, pecdift.cahs triangulus cftag- 
gregatum vnius di&orum orainum : quod clt dimidium 
plani : Igitur 10. duplus crit ad triangulum quacernarij . 
Et fimilitcr in omni cafu id quod proponitur dcmon- 
ftrabimus . 

Omnis triangulus duplicatus, efficitnttmerum partc altera 8 
longtorem feqttcntem . Exempli gratia , triangulus quarri 
loci,eft denarius. Aio,qu6d lo.duplicatus efficitpartc alrcra 
longioiem quinti loci. Nam per dirf. talis parte altcra 
longior produricur cx radicc collaterali in prarccdentera : 
fcilicetcx j. in 4. Sed per prxmiil:im ex ductu 4. in 5. fit 
duplum crianguli quarci : Ergo ralc duplum xqualceft, 
parcc alcera longiori quinci loci . quod eft propofitum . 

Omnis qttadratus cttm radice fua conittntlits,conftcit fcqtten- 9 
tem parte altcra longiorem . Excmpli gratia, quadratus 
quarti loci cft 16. eiufque radix 4. Aio,qu6d fcxdecim cum 4 
quatuor conficit partc altera longiorcm quinti loci. 

V 3 Nam 
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Nam pcr diffinitionem 4. mulriplicatus in 4. producic 
quadratum fuum fcilicet 16. Etidem 4>du<5tus in y. fequcn- 
tcm radice, producit partcaltcra logiorem quintum,lcilicec 
lO.Sed calia duo proaucla diftcrunt quaternario : quoniam 
multiphcantcs diffcrunt vnitatc. Igirur i6.cum ^.cfficit 10* 
hoceft,quadrarus cum radicc partc altcra longiorem quin* 
tum. quod fuit demonftrandum. 

Omnis parte altcra longwr cum radice colLiterali coniunffu*, 
eonfiat collatcrdcm quadratum-,. Exempli gratia:Parte altera 
Jongiorquinti loci eftio. Aio,qu6d lc.cum j. facitquadra- 
tum qaintum. Nam, per diffi.talis partc altera longior fit 
ex ^.in j.didhis vero quadratus fit ex j.in fe. Sed talia pro- 
du&a diftcrunt quinario multiplicante: quoniam mulripli- 
cati diffciunt vnitate. lgitur zo. cum quinario conficit reli- 
quum produclum,fcilicctquadratumquinarij : quod fuic 
demonftrandum . 

Omnis triangulm cum prxcedenti triangulo coniuntlws pcr- 
ficitquadratum fibi collateralemu. Exempli gratia-.Triangulus 
quintus fcilicct l^.cum triangulo praxedenri fcilicct 10. 
perficit quadratum quintum . Nam, 1 5. per diff. trianguli 
conftatex prccedenti radice j.lgitur aggrcgatum taliu 
duorum rriangulorum coftat cx tali radice,& duplo A 1 ' pra:- 
cedentis,hoc eft,ex 5. 6c duplo ipfius 10. Sed duplum iplius 
trianguli 1 o.per anteprxmillam eft parte altera logior quin- 
cus: Ergo di&um triangulorum aggregarum,a?qualeerit ag- 
grcgaro cx parre altcra longiorc quinto, 8c cx radice quinta. 
Pcr prarcedcnrcm autem , partealtcra longior quintus cum 
radice 5' conHatquintum quadratum: Igitur didlura trian- 
gulorum ljr« 8c 10. aggregatum , pcrficit Quadratum quin» 
tum: quod cft propolitum . 

Omnif quadratus cum radicc fua,& cum radicc fcquenti con- 
iuncluSjConfummatquadratum feqnentcm-, . Exempli gratia: 
Quadratus quarti loci fciliccc 16. cum radicefua fcilicet4. 
&cum radicefcquenri r.compofirus,confummar quadracu 
fequentis loci fcilicet ij. Nam pernonam prxcedcntem, 
quadratus quartus cum radiccftia coniuclus, cfficic quin- 
tum parccaltcra longiorcm: pcrdccimam ver6pra?milfiim, 
quintus partc altera longior conflet iunftus cum quinta ra- 
dicc, quintum quadratum . Igiturquartus quadratus cum 
4 a & 5 a radicibus acccptus conficit quintum : ficut 
proponitur . 

Omnis 
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Omnis quadratus cnm impari fequente conittnftuSyConftituit 
quadratum fequentenu . Exempli gratia : Quarrus quadra- 
rusfcilicct ?6.cum imparcquintiloci,fcihcctcum 9. coniun 
c~tus,effiriet quintum quadrarum . Nam pcr fcxram prae- 
mtffarum , radix quarra cum quinracomponunr imparem 
quinrum : cumquc pcr praccedentem, quadratus quarrus, 
cum quarra & quinra radicibus , parircr fumptus , efliciat 
quadrarum quintum, fequitur •, vt idem qmdrarus quartus 
cum imparequinro,hoceft i6.cum p.conflituatquadratum 
quintum fcilicet 1 5. ficut concludit propofitio . 

Omnis quadratus cum duplo fu* radicis & vnitate coniun- 
fttis conflrmt quadratum fequcntcnu. Excmpli gratia: Quar- 
tus quadratus fcilicct 1 6. cum duplo fux radicis , hoc cft, 
cum 8. & vnitate coniunctus efricir quadrarum fequenrcm. 

Nam per $~ huius , duplus radicis quarrx,cft parquinri 
loci:cui fi addarur vniras, fir per dirT.impar quinrus. Igirur 
talisduplus cum vnitate,eft impar quintus.Verum,perpra> 
cedcnrem,quarrus quadrarus cum quinto impire conftiruit 
□" fcquentem.Igitur & quartus quadratus cum dic"to duplo 
& vnitateconiun&us : hoccft, i6.cum 8.& i.conftruitqua- 
dratum quintum fcilicet lj.quod eft propofitum. 

Ex a^gregatione tmparium numerorum ab 'unitate per ordi- 
nem jucccffiui fumptorum , conflruuntur quidrati numeri con- 
tinuati ab vnitatc , ipfts% imparibus coUaterales . Nam per 
antepraemiflam , vniras imprimis cuin impari fequcnrefa- 
cirquadrarum fequenrem fcilicet, 4. Er ipfc 4. quadrarus 
-fccundus, ciim impari rcrtio fcilicet facit quadratum 
- terrium,fcilicer 9.1temque 9. quadrarus rcrrius cum impari 
-quarru fcilicet 7. facitquadratum quartum, fcilicct 16. Sc 
• hcdcinccpsin infinitum , lempcr 13 1 repetita propofitum 
.dcmonftratur. 

Omnis Tcntagonus conflituitur ex triangulo & parte altcra 
longiorc collateralibus coniuntlis . Nam per diffinirioncm 
ipfc , cxempli gratia , pentagonus quartus, 11. fit cx □ ° 4 0 
& A'° terrio coniunctis,hoceftex 1 6.&6.Sed perio' huius, 
jparrealrera longiorquartus, fcilicet 12. cum radicequarta, 
'fcilicct 4.conficitO ia quartum.Et perdiff trianguli,tri.mgu- 
lus quartus conftatcx- A to 3 0 &:cx radiccquarta . Igitur & 
Pentagonus quarrus conftiructur cx partc altcra longiorc 
quarro,fcilicct n.&cx A lc, quartolcilicet 10. ficutproponi- 
-tur dcraonftrandura. 

V 4 Omnis 
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7 Omnis itcm pentagonus confbrmtur ex triplo prxcedentis trU 
anguli,& ex collaterali radice,coniunftU. Exempli gratia:pcn- 
tagonus quartus. fciliccc 2z. fitcx rriplo tcrtij A 1 ' ,(cilicet cx 
18.& ex radice 4* .f.4. Nam per ciiffinirionem,penragonu$ 
quartus fcilicet n.fit ex A l0 pr?ccdenri rerrio & cx quadrato 

10 quarto. Quadratus autem quartus fcilicct i6.per 11* huins, 
conftat ex A l ° tcrtio 6. & ex A lo quarto lo.coniundhs: & A 1 ' 
quarrus cx diffA 1 ' ,conftat ex A 1 " tcrtio , & cx radicc 4* con- 
iun&is.Igirur & Pcntagonus^ 9 conftabitex rribus triangulis 
tertijs,& ex radice quarta:quod cft propofitum. Vcl fic:qm 
pcr pracedenrcm , Pentagonus ^'conftabat cx parrealtera 
longiorequarti loci r & ex A lo quarro : & per 8* nuius,parte 
alrera longior 4* arquiualet duobus rriangnlis rertijs : & A l * 
quartusarquiualcr A'° 3 0 &radiciquarrae:iam & penrajronas 
4 9 arquiuaicbit tribus A'" tertijs & radici 4* quod eftpro- 
pofitum. 

8 Omnis hexagon hs primus conflat ex prdt ced enti triangulo, gr 
infuperex tjs omnibtts, exquibus collateralis pentagowts confta- 
re oHenfits eft . Nam, cum pcr diffinitioncm pcnragonus, 
vnacnm prxcedcnti rriangulo conftituat collateralem hcxa- 
gonum , fequitur vt hexagonus ipie conftet ex didto iam tci- 
angulo, & ex iis fimul,cx quibus per duas prarcedentes, con- 
ftare oftenfus eft Pentagonus. Sicut proportio prarfens 
concludit. 

9 Omnis hcxzgonus fit ex quadrato collaterrli, duploj } prtcc- 
dentis trianguli. Exepli graria, hcxagonus primus quarn loei 
fcilicct iS.fitcx quadrato quarto,fcilicct i6. l & duplo prxcc- 
dentis trianguli,icilieet 6. Nam pcr diffini.hcxagonus con- 
ftat cx pentagono collatcrali, & cx prarcedenri A'°. Pcntago- 
nus autem cx quadraro , & cx pra:cedenti triangulo . Igitar 
hcxagonus conftabir ex quadraro,& cx duobus prxcedentib. 
triangulis:quod eft propofitum. 

o Omnis radix dutta in imparem collateralrm producit hexago- 
num primum collateralem. Exempli gratiar rad ix quarta fci- 
licet 4.multiplicansquartum imparcm,fciiicet 7.facir colla- 
reralem hcxagonum primum,fcilicet 28 . Nam radix^.in 
fc duct^facit quadratum 4" fcilicct 16. Et eadem radix 4. in 
prarcedenrem radkrem fcilicct j.du&afaritper^* huins,d«- 
plum trianguli tertij, fcilicet 6. Scd pcr prarcedcntem, tare 
CFcumduplo talis trianguli perficiunt fimul hcxagonurn 
primum 4' loci.Ergo radix 4.du&a in fc,& duda in $.hoc cft 

du&a 
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duftain 7. 4 C imparcm,pcr 6* huius,procrcabithexagonum 
primum 4' loci -,quodcftpropofitum . 

Si ex radicibus ab vnitate difcofitu fumantur trcs y yel quinq; 1 1 
velfeptem , velfub quauis impari multitudine ab ynitate conti- 
nuati numeri : tunc iliorum aggregatum squale erit ei, quifit ex 
duelumedijinpoflremum. Excmpligratia-.capianrurfeptem 1.7 
radicesfic 1.2. 3.4. 5.6.7quorum medius cftV fcilicct 4. 1.6 
Aio igitur,q> horum 7. numcrorum agcrcgatum arqualc cric 3. 5 
ci quod fit ex multiplicationcmcdij fcilicet^in portremum 4-4—7 «• 
fcilicct 7-q> fic oftcnditur. Allbcientur propofitis radicibus 5 . 3 
totidem finguli fingulis arquales, fed ordinc pra-poftero,ap- 6. i 
plicati numei i : fic fiet, vt cremcnta decremcris com pcnfata 7. 1 
fcciant combinationcs fingulas arqualcs: vtque bini medij ab 
«xtrcmis xquidiftantcs fcilicet 4. & 4. fint inuicem a-quales. 
Quare congeries rotalis amborum ordinum crit planus nu- 
merus, qui fitex du<2u oaonarij in feptcnarium : qux funt 
latera plani. Igitur & fumma vnius ordinis,qua: dimidiu eit 
totalis curnuli producetur cx 4. in 7. hoc eft ex mcdto numc- 
rorum in poftrcmum. Quod fuitdemonftrandum. 

Omnis radix media inter vmtatem & imparem m ordme ra- 1 1 
dicum y multiplicata in talem imparem, producit trungulumim- 
paru eiufdem collatcralem. Exempli gratia, capiantur, ficut 
in prarcedenti,quotuis imparis mult"» radices ab vnitatc co- 
tinuate 1.2.3.4.5.^-7. ^ptem fcilicet. Aio,qu6d in his radix 
aqualitcr remota ab vnitatc & impari : vt i. qui aequidiitet } 
ab vno,&a ^.multiplicata in * . producit collatcralcm jphus 
3 .triangulum . Nam , pcrprxcedentem, i.qui medius elt 
jpforum 1.1.3. trium fcilicetab vnitatcradicum, dudhis m 
poftrcmum, fcilicet 3. producit aggrcgatum ipiorum 1. .1.3. 
Scd talc atrgrcgatum,pcr diftinitionem,cft tnangulus col atc- 
ralis poftrem.x radicis^.Igitur i.dudhis in j.produdt A^col 3— 5— 1 5 
latcralem ipfius imparis fcilicet 6.quod cft propofitum. Item 4 
3 .radix arquc remota ab vnitate,& a quinario du&a 1 qumq;, 5 
produciri^.triangulum.f.collatcralem quinarij : quia.l.per 
prxccdentem procrcat aggregatum cx ipfis 1. 2. 3-4- S U0C J 
cft ipfe triangulus, ficut pioponitur. Adhuc 4. radix xque 2 
dilbns ab vnitate & a 7. in 7- ipm™ multiplicata gcnerat iS . 
A^.f.collatcrale ipfius fcptcnarij:quandoquidcm per przcc- 4—7—15. 
dcntcm,producitaggrauatum cxipfis 1. 2. 3. 4- jPJ ttm J 
^idelicet triangulum.Et fic deinccp^arguendo pcr prcceden- 6 
tcm,& pcr diff triancuii confirmatur propofitum. 7 
r 0 J-Iexa- 
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2 3* Hexagoni primi ab vniute continnati per ordinem, funt & 
trianguli numeri locorum imparhtm, . N.im per 20* huius, 
radices fingul* in fingulos impares mu!riplicatx,producunt 
per ordinem hexagonos ipfos. A t ptr pr,ecedenrem,radiccs 
finguhr in fingulos irem imparcs ducT:c,procrcanr triangulos 
lmparium collaterales per ordinem . Igitur & rnanguli im- 
r)arium locorum funt & hexagoni pcr ordinem continuati: 
licutdemonftrandum proponirur . 

COROLL ARIVM. 
Vndemanifeftum eft, quod omnis hexagonus tetragoni- 
cus eft & rriangulus numerus» 

Omms numerus perfettns efi hexagonus tetragonicus fiue 
14» pnmus. Hocnos fic demonftrabimus. Exponantur ab vni- 
tatecontinuarinumcri paritcrparcs, hoccft,in proportionc 
continua dupla a. b. c. d. e. quorum aggregatum fit nu- 
merus primus,qui fit f. cV ex e. poftrcmo in f. produca- 
tur g. qui pcr vltimam noni elementorum Euclidis, crit 
numerus pcrfedlus. Oftendcndum igirur eft , quod g. 
hexagonns eft,non a?quiangulus,hocpatf:o. Sit ipfius e. 
duplus ipfe h.Et tunc fi ab ipfo b.fecundo, cV ab ipfo h. 
dematur primus, fcilicct vnitas, erit per pcnultimam 
noni prcdi&i, licuz refiduum ipfius b. ad vnitatem, fic 
refiduum ipfius h.ad aggregatum ipforum a b cd e.Sed 
— refiduum ipfius b.cft vnitas, & perindc arqualis vnitati : 

& refiduum ipfius h. a^quale crir aggregaro ipfo- 

rumabcdc.hoccft,ipfif Verum fi ab ipfo h. duplo 
ipfius e. & peiinde numero pari fubtrahatur vnitas , iam 
fupereft numerus impar collareralis ipfius c. in radicibus : 
Ergo ralis impar eft ipfe f Quare pcr 20 a huius,e.radix mul- 
tiplicans ipfum f.collateralem imparem,generat hexagonum 
fibi collareralcm. Fuit aurem tale produ&um ipfe numerus 
g.omnino igitur &g.numerus hcxagonus eft . quod demon- 
ftrandum fuit. 

i ; Omnis numerusperfeclus efl triangultcs. Nam per pra*cc~ 
dcntem,omnis numerus perfe&us eft hcxagonus primus. 
Per corollarium autcm arircprxmifla?, omnisWaoonus ta- 
hs cft , & tnangulus : Igirur & omnis numerus perfedus eft 
^ tnangulusjficutpropofitio cohcludir. 

Omnrs radix fexcnplicata eJr ctHn vnitate.cumj, fexcuplo 
pr&ccdentts triangttli convtncla,confummatbcxagonum tquiah- 
gitlum fcqucntem^ . Exempli gratia: Sumarur 4-qui quarra 
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radix eft j & tertius rriangulus,fl:liccc b. Aio,quod ^.fcxcu- x 

plicatus fcilicec 14. cum vnitarc,&cum Ccx uiplo ipfius 6. — 24") >£i 

fciliccr<6. coniun&us, conficit hexagonum xquiangulura \_6 — 3 6 j J 
fequenrem, fcilicet 61 . Nam rndix quarr.i cum reuio tri- 
an^ulo,per dif.^ > conficit quarrum triangolum. Igitur fcx-j * 0 
cuplum quarrx radicis cum fcxcuplo terrij A 1 ' . iimuleffi- o • o o 
ciuntfexcuplum quarti rrianguli. Quarc vniras cum fcxcu- o o • o • 9 

plo4 x radicis,& fexcuplo terrij rrianguli iimuljfuntarqualia 0 0 0 * * , 0 0 0 
ajrgregato exvnitate& fexcuploqur.ru trianguli. vertmi ralc* * * * * • • 

aizorauatum, per diflinitioncm ipfius bexaeoni , conftiruic 0 0 0 * e 

7*9 1 r L O O • 

ipfum ncxagonum quintum. Ergo hexagonus quinrus con- w 
ftruiturcx vnirare,fexcuplo radicis quarrc,& fexcuplo rertij 0 • 0 0 • 0 
A n . quod eft propofirum. • o O o • 

Omnis parte' alteralongior triplicatus c> cuminitate con- 17 
juntluSyConficit hcxagonum squiangulum collatcrdem Exempli 
graria:Qtiintus parte altera longior cft xc.huius triplum fci 
licer 60. cum vnitateefKcitquinrum, dcquo loquimur, he- 

xagonum fcilicct 61. Nam per diffi. Hexagonus quintus 6 ^ ^61 

conftatex vnitate & fcxcuplo 4' trianguli,fcilicctio. Quin- J 

tus autcm parte altcra longior, pcr 8 -1 huius, conftat cx duo- ^ > 61 

bus quarris rriangulis. Scquitur crgo,vt fcxquarti trianguli j* 
ygualcant tribus partealtcra longioribus quintiloci : vtq; 
hexag;onus quintus conflctur cx tribus partealtera longio- 
ribus 6V: cx vnitate: licut proponitur. 

COROLLARIVM. 

Vndc manifeftum cft , quod omnis quadratus cum radice 
fua coniun&us & inde triplicatus , ac mox cum vnirate po- 
lirus,conficirhcxagonum arquilatcrum fcquentcm. Nam per 
nonam huius , quadratus cum radice fua arqualet partc al- 
tera longiori' fcqucnti . vndc corollarium conftat ex pra:- 
rnilfa . 

fn trlbus numeris &q\iali exceffu cref :entibus, congeries cxtre- 1 8 
morum <cqualis efl duplo medij . Excmpli gratia, trcs mimeri 
3.5.7. binario crefcentes linr. Aio quod cxrremi fcilicer 3. 
cum 7.faciunt duplum ipfius 5 Nam,quanto $.minor cft 
quam ^.tanto 7.maior,qua! c.perhypothelim. Exccilus ita- 
que binarij refarcit ciufdem defethim j &C perinde cxcedens 
cum dcficiente , hoc cft tcrtius cum primo faciunt duplum 
medij : quod eft propofitum . 

Intribus 
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19 1n tribus triangulis continuatis in ordine triangulorum , c on* 
geries cxtremorum i nitate cxccdit duplummedij . Exempli 
graria,tres capiantur continui rrianguli,vtputa tcrrius,quar- 
tus,&quintus fcilicct 6.10.15. Aio, quodexrremorum 6.& 
1 j.vnitatc fupcrat duplum medij fciJicct ipfius 10 . Nam 
in his quartus A 1 ' fua radicecxcedir tcrtium, hoc cft,quarer- 
nario: Quintus autcm quartum quinario,ficut rario difKni- 
tionis poftulat. Minuatur vnitas dc quinto:& fuperefti^. 
fietquc vt 6.io.i4.arquali crcmcnto procedant: fcilicct qua- 
rernariocrefcentcs.Quare,per pr^midam 6.cum £4.duplum 
faciutipfiusio.Igirnr (J.cum ij.vnitateduplum prardi&um 
cxccder.& fimilitcr hocipfum in omnibus tribus continua- 
tis ^'"oftcndam : ficut ciemonftrandum proponitur. 
Propositio 30 1 . 
Omnis triangulus quadruplicatus &cum vnitate coniuntlus, 
cfficit aggregatnm collateralis & fcqucntisquadratorum. 
Excmpli gratia : triangulus 4', fcilicet 10. quadruplicatus 
cum vnitate facit 41. aggregarum fcilicctquadrato^ quarti 
&quinti. Applico cnim A lo propofitoprarcedenrem A ia & 
fequcntem,(ciiicct tertium &quintum hc 6.10.15. atquc ita. 
cr ii* propofitioncm huius,conftabit,q> quarrus quadratus 
ct ex congcrie ipforum 10.& 6.quarti & tcrtij rriangulojt : 
Et fimilitcr,qu6d quintus quadratus fict ex cumulo ipforum 
l^.&io.quinti&quarti Quo fit,vt aggrcgatum talium 
quarti & quinti quadratoRf, quod cft ^i.conftcr cx congerie 
A' 0?i cxtremorum.&exduplo medij: Sed perprarccdenrem, 
congcrics cxtrcmorum arquiualet duplum medij & vnitatc. 
Igitur aggrcgatum ex quarto&quinto quadratis conftabic 
cxquadruplo A' 1 medij & cx vnitarc.Hoc cft,ipfir A'*medius, 
quartus in hoccafu, kiliccno. quadruplicitercum vnitatc 
conficict aggrcgarum cx quarto,& quintp quadratis 25. 
fcilicct & 16. ficur demonftrandum proponitur . 

Propositio 31*. 
Omnis quadratus cum prxcedenti quadrato , & cum fibi 
collaterali partealtcra longiori comunUus^confummat bexagonu 
tquiangulum fibi coUateralem. Exempli graria : Quadratus 
quintus cft 25. quarrus prarcedcns 16. parrc altcra longior 
quintus 2c. Aio , quod horum aggregatum confummat 
hexagonum arquiangulum quintum . Nani , perprsmif- 
fiim , aggrcgatum cxquinto& quarro qu.u!raris , cequiualct 
quadruplo trianguli quarticum vnitatciun&o. Perocta- 

uam 
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uam autem huius , partc altera longior quintus arquiua- 
let duplo trianguli quarti . Ergo aggregatum ex quinto & 
quarro quadratis , & ex parrealtera longiori quinto , arqui- 
ualet fcxcuplum trianguli quarti & vnitatem. verum ralc 
fexcuplum cum vnitatc coftituit hcxagonum zquiangulum 
quintum , ficut eius diffinitio fupponit : Igitur hcxagonus 
rquilatcrusquintus confummabitur ex aggregato quinti 8c 
quarti quadratorum , &qnintipartcaltcralongioris : quod 
fait oftcndendum . Similiter in omni cafu proccdam pro- 
pofitum dcmonftrans . 

Propositio. 31*. 
Omnis bexagonus tetragonicut cum prtcedenti quadrato 
tonxunUm complet hexagonum xquiangulum fibi coUatcralenu,. 
• Nam, nifi diffinitiones oblitus es, Hexagonus tetragonicus 
ifiucprimi genens vocctur, conftituitur exquadrato col- 
laterali , & cx duplo A u prarcedentis : Excmpligrana hcxa- 
gonus talis quinti loci,fcilicet 4J.fit ex quinto quadrato 1 j. 
& ex duplo trianguli quarti io.Sed tale duplum,per ocfhua 
huius,euVpartealtera longior quintus fcilicct 10. ergo hexa 
gonus tctragonicus quintus xquiualet aggregatu ex quinto 
quadrato , 8c quinto partealtcra longiorc . vcrum per pia;- 
mirtam quintus quadratus , cum quarto quadrato & cum 
quinto partc altcra longioreconfummat hcxagonum zqui- 
laterum quintum . Igitur hexagonus tetragonicus, quintus 
cum quadrato quarto conHabit hexagonum arquiangulum 
quintum : quod fuit demonftrandum. Et fimilircr in omni 
cafu demonftrabo propofitum . 

Propositio. $ }* . 
Sunt plerique numeri quadrati, qui comuncTiquadratum nu- 
merum faciunt. Sumatur cnim quilibct in ordine imparium 
quadratus:namque his cum pncccdenti quadrato in ordine 
quadratorum fumpto c6iun<5his,pcr 1 y' huius, quadratuui 
conficit. Exempli gratia.9.quadratus,quintus in ordine im- 
parium , cum quadrato quarto / 6- conficit 1 j. qikidratum 
quintum. Itcm ij. quadratus, trcdecimusimparcum duo- 
dccimo quadrato fcilicet J44. coniun<5his , conficir 169. 
qu.idrarum videlicet trcdecimum . Idcmque lemper firin 
01 quadrato impari.Conftat ergo pcr lj s veritas propofiti. 
Erahtcr Cic : fumanrur duo inarquales quadrati numeri,aut 
ambopares,autamboimparcs, fiueduoplani fimilcs ab.& 
b c.qui cu parcm numcrum faciant,iam totius a c. dimidius 

par crit. 
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parerir. Efto igitur ipfe dimidius a d. qui iam exceditipfum 
ab. numerum ipfo b d. ducatur numerus a b. in ipfum b c. 
& fiat e. igirur quadratus numerns erit e. per primam noni 
.clemetorum. Quandoquidcm cx dudhi quadratorum feu fi- 
milium planorum fit. Sit drindeO™ ipfius b d. ipte f. nume 
rus.Ac deniqne ipiius a d. vel d c.quadratus ipfc^.numerus. 
' Sicenim , pcr quinram fecundi elcmentorum adnumeros 
redadtam,conftabitquod ipforum,ef qaadratorum agrega- 
- tlim cft atquale ipfi g. quadrato.Coftat ergo rurfus propoutuV 
Propositio j 4* . 
Omnis pyramis triangula cutnpr&cedentipyramide triangu~ 
la coniunfta y conflruit pyramidcm cjuadratam jibi collaterdlem-,. 
Nam facilitatis gratia, capiatur pyramis quinta conftans pcr 
difF.exquinque triangulis. 1. $.6.10.1 5. & pyramis quarta co- 
ttans ex 4^ rriangulis. i.j. 6. io.Aio,qu6d horu aggregarum 
facit pyramidem □" quinta. Nam per 1 1* huius,Tecundus 
triangulus ab vnitate fcilicet j.cum vnitatc facit i Q quadra- 
tum fcilicct4.Itcm x 9 & j 9 trianguli , fcilicet 5. Sc 6. fariunt 
gw fciHcet p.Item ^ScdfA^ fcilicct 6.8c 10. faciunt4 & 



quintum quadratum 1$. igitur vmtas, &aggrcgata talium 
quadratonim confumant quinquepcr ordinem ab vnitatc 
quadratos : &idco,perdiffin.conftruuntipfam □"quintam 
pyramidem:idcmquefimiliter,in omniexempio, cuiuslibet 
pyramidis A u & prarccdenti demonftrabo, per n 5 huius ar« 
gucndo toties,quotics combinatur A' 1 .Qunre pyramis quin- 
ta A u fcilicet j y. cum prarcedenti pyramide A u fcilicct 10. 
conftruut 55. pyramidem □" quinta. Quodeftpropofiturn. 
Propositio $5^. 
Omnis pyramis pentagona conflituitur ex pyramide tiiangu^ 
la coUaterali,& ex duplo prxcedentis. Cum per difF. Penrago- 
na pyramis conftruatur ex penragonis ab vnitatc pcr ordinc 
1 1 ^gg^S 2 *'^ ^cpli gfa, quinta pyramis pentagona confta- 
J 1 "* 5 bit ex vnitate, & quatuor lequentibus pentagonis fupcrficia- 
6 — 1 1 libus. Quamorauttalcs pcntagoni,perdiffin.fiut<x coniun- 
I(> 11 dVionequatuor collarcraliumquadratorum,&: quatuorpr?- 
1 5 3 5 cedentium A ,JCt finguli fingulorum. Quadrati quoquctales 
ao. io. 3 5 7; ^or p er j jA huius conftat ex coniun&ionequatuorcollatera 
Iium £ ,ott Sc totidem prxcedenrium A loIv .igiturquinta pvra- 
mis pentagona conftabit ex aggregationc vnitatis quatuor fc- 
qucntium tnanguloruin,duplici totidcm prcccdentiu rrian* 
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giilorum. Sed perdiffi.vniras,&quaruor fequenres A 1 ' faciul 
pyramidem A 1 " quintam:& quatuorprc.cedcnti.s A u faciunt 
A u pyramidem quartam. Ergo qamta pyramis pcntagona 
conftrueturcx aggregarionepyramidis A Lx quintx, duplo- 
quc 4*. Quod c-:t propoiitum.Similiseftccetcroium lo- 
corum cfcmonitratio. 

PROPOSITtO 36*. 

Omnif pyramis pentagona conflatur ex pyramidt quadrata rio~\ 
coUaterali i & expyramide A Ll pntccdenti. Nam, cum exempli \ > 55 
gcatia,pyramis pentagona $ A pet prc > ccdcntem,a:quiualctag- / . . 
gre^ato cx quinta A u pyramidc , & cx duplo pyramidis A u 
quartar:& pcranre prcmillam, pyramidis A u quintz, & py- 
tamidis triangulx quarrx cumulus conltruar pyramidcm f~ \/ a u "^ 




fiet cx pyramide O u collaterali, & cx pyramidcquadrangula. 
pnrcedentis,licut proponitur. 

Propositio. 37* . 
Omriis-pyramis hexagona tetragonica conflituitur ex pyramu 
de pentagona collateraltj & ex pyramide triangula prAcedenti. 
Exempli gratia, oflendara q> pyramidis hexagona quinta 
xcjualct aggregato duarum pyramidum, fcilicct penragon* 
Collatetalis, & triangulx quartar: fic per diftin.pyramidis hc- 
xigona quinta coalefcit cx vnitate & exquatuor hexagonis ^ ^ 

ruperficiahbus fequcntibus : talcs autem hcxagoni , pcr dif£ ^ 

(inguli cxquatuorpcntagonis collatcralibus , & ex totidem " * 

pnccedentibus triangulis. Cumquc vniras & quatuorper»- '" ^ 

-lagoni fequentes, pcr dhrcrcn. fltciant quintam pyramidem ^ ^ 

p.ntsgonam : quatuorque trianguh praccdenresconficiant 'JJ. 

quartam pyramidcm tiiangulum: lam , pyramis hexagona 10.75. 95. 

quinta, fciliceto^.conrfahirurex Pyramidc pcntagona quin- 

ta fcilicct 75. & cx pyramide tnangula quarta , fcilicct 10. 

& fimilitcr pcr aliis locis accoramodabitur dcmonftratio 

propoliti. 

Propositio 38*. 

Omnfs pyramis bexagona tetragomca conflat ex pyramidt 
lriangulapr*cedentiti& t infuptr ex us,ex quibus pentagom 
pyramis collateralis cofiare oflenfa eft. Cu cnim, per prarcedc- 
tem,pyramidis hexagona,excmpli gratia,quinti loa coftet ex 
A u pyramidcij.* & cxpyramidcpentagonacmta,& petagona 

pyraraidcs 
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r-jj pyramidis quinra , pcr 3 5* confterex pyramide trianguU 
\ 20 quinta,& ex duplo pyramidis rriagula: quarr.T. Iamfequirur 
10 vcpyramidis hexagonaquinra conftet ex pyramidetrianguU 
L-xo quinra,& ex triplo pyramidis triangulg 4* .Et fimdirer.cum 
perantcprarmillam pyramis pentagona 5* conHetur cx py- 
ramideQ ta quinca, &cxpyramide triangula quarra : &pcc 
prxmi(Iam pyramis hcxagona 5* fuperaddarpyramidi pen- 
ragona» 5* pyramidem triangulam quartam : non minus fc- 
quitur vt pyr ,$ hcxagona quinta arquiualeat aggregatum ex 
pyr^quadrata quinta, duploq; triagula: pyramidis quarta:: 
ficut pixfens propofitio concludit . 

Propositio. |5>*. 
Omnis pyramis hexagona xejuiangnla conflat ex radice colla- 
terali,tanqudm axe, & expyramidis trianguU pracedentis fex- 
, cuplo; Hxc propofirio lacillimc demonftratur ca ipfius 
1 . pyramidis hexagona:,& hcxagoni fui difhnitionibus. Excpli 
f 1 . 6. 1.7. gratia , pyr u hcxagona ajquiangula 5' loci , (cilicet 1 2 j. pcr 
S 3. 18. 1.1 f>.dif£ conftatex vnitatc& exquatuor fequentibus hcxagonis 
/6. 36. 1.37. arquiangulis. taksaucem hexagoni per diff finguU conftant 
L- 10.60. 1.6 1 . cx fingulis vnitatibus &ex praeccdentibus A 1 " fingulis fexcu- 
"~ ~ plicatis . Verum finguli tales A 1 ' ( qui funt quatuor ab vni- 

1 ^* cacc,conftruunr, pcr diff.pyramidcm triangulam 4* . & pcr- 
inde fcxcuplicati conftruunt fexcuplum pyramjdis triangu- 
Ia.* quartx . Igitur dicta pyramis hexagona 5 1 conftabit cx 
quinquc vnitatibus, 5» fcilicct radicc, & cx pyramidis trian- 
gulae quar«x fexcuplo : cftque talis radix quafi axis ipfius py- 
ramidis conftans cx vnitatc verticali, acquatuor vnitatibui 
centralibus hexagonorum pyramidcm ipfam intcgrantium. 
Et fimiliterper quotcunquepyramidc, ficurpro 5 1 fa&un» 
cft, ratiocinan polfumus ad dcmonftrationem propofiri. 
Propositio. 4C a . 
Omnis pyramis hexagona squiangula conflruitur ex aggre- 
£ato pyramidis hexagon* tetragonic* collateralis & prxceden- 
1— 1 >tis pyramidis <juadrat£. Exempligraria: pyramis hexagona 

K 6 7 «quiangula 5 1 loci fict ex congcric pyramidis hcxagone cc- 

4. 1 5 1 9. cragonicac 5* , & pyramidis Q«* quarrar.Na pcr diffi.pyramis 

9. 1 8 3 7 hexagona «quiangula 5 a conftatcx vnicace & ex 4 0, fcquen- 

16.45 61 tibus hcxagonis arquiangulis. Talesaucem4 ot hexagonifinr 

T0.95-— TTjT S u *' , P er * l5 nulus propoficioncm , conftacex finguls hexa- 
gonis cccragonicis collaccralibus , & cx fingulis quaruor 
prxccdcncibusquadracis. Verum vnitas cum quatuor dicfas 

hcxagonis 



f 



I 



tlBER PRIMVS. 17 

hcxagonis retragonicis conftruunr,per di£H pyramidem hexa- 
gonarn rerragonicam quinram : 8c didki quacuor quadrari ab 
vnirare,conftiruunr pyramidem quadratam quartam . Igitur 
yramis hexagona acquiangula quinra cotlabitur cx pyramidc 
exagona tctragonica quinra, & cx pyramidcquadrara quar- 
t.\:quod erat dcmonftrandum. Similitcrpcr j * J & diffinirio- 
ncsin caueris locis, vcrificatur propofirum. 

Propositio 41 1 . 
Omnitpyramis bexagona aiquiangula stqualis ejl aggrcgat» 
trmm pyramidumjcihcct pentagona collateralts, ac trianguU & lQ ^ 

suadrata pracedentium^. Excmpligratia,dicoquodpyramis /v C~ 

hcxagona arquiangula quinri Ioci.C» 15. squiualet tres pyra- v ' 

midcs.f.pentagonam quinum7 ; . vnacum triangulaquarra, v"^"^ r^S 

fcilicct 10.& quadrara quarra, fciliccr 50. Nam pcr prxce- J L.7S 
denrcm,pyramis hexagonanrquiangula quinraarquiualetduas / 
pyramidcs,fcilicer hcxagonam rcrragonicam collarcralem 9 c . 
& quadraram quarram , fciliccr $0. Per 37* aurcm propofi- a 
tioncm huius , hexagona tetragonicaquintaxquiualctduas, 
fcilicet pentagonam quintam &triangulam quarram pyra- 
mides, tcilicec 7 10. Igirurhcxagona xquiangula quinta 
squiualebit tres, fcilicet pentagonam quintam , mangulam 
quarcam.&quadraram quarram , ficur fuir dcmonftrandura: 
& codcm fyllogifmo in omni cafu conftabit fempcr pro - 
pofitum. 

PROPOSITIO 41*. 

Omnis columna quadrata, fiue cubus,componitur exduabus 
columnis triangulif,ftttcet collaterali & prscedenti , & ex prx- 
tedentitriangulo. Excmpli caufa, dico, quod cubus quintus 
fcilicec 125. componiturex duabus columnis triangulis, fci- 
licer quinra 7 j.& quarca,fciliccc 40. & cx triangulo quarro, 
icilifletio. Nam,perdiff cubus calts conficicur cxquinquc 10 lO.Tj 
quadratis quintis : talesautcra quadrati , pcr vndcciraam hu- 
ius , conftanr cx quinquc triangulis quinris & ex rotidcm Ic * 1 5 
quarris. Vcrum quinquc rrianguli quinti, pcr diff. faciunr co- 1 0 ' r > r 
Jumnam rriangulam quinram : quinquc aurcm trianguli »°T */ 



quarci , faciunt columnam triangulam quarfara & vnum cri- 10. 40. 7 j— 12 $ 
angulum qnartum. Igitur cubus alfumptus quinti loci xqui- 
.ualcbit aggrcgacum duarum pyramidum rriangularum quin- 
ix & quartc, , & rrianguli quarri : ficut demonftrandum fuit. 
£t fimili argumcnto, quod pro quinto Ioco , pro quocunquc 
•lio procedam ad confirmandum propoficura . 

X Pro- 
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Propositio 43. 
ro l f tS Omnis columna pentflgona confintitur ex duabu* columnn', 
10.2; j 5 fcilicet quadrata coUateralt.triangtda prtcedenti, cjr ex triangulo 
io.ij 1 $ prxcedcnti. "Exempligraria,coIumna pcnragona qninta 17 j. 
10.2 $ 3 s aio, quodconficiturcx duabus columnis , fcilicet quadrata 
l0,1 * 3r quinta 12 j. & rriangula quarta, fcilicct 40. & cx triangulo 
10.40 U5 — 175 quarro,fcilicet 10. Nam perdifF.columna penraeona quint* 
coaceruatur cxquinque pentagonis quinris . Talesque pcn- 
tagoni, perdiffin.exquinquequadratisqiiintis, toridemque 
triangulis quartis. Cumquequinque quadrari quinti confi- 
cianr,per diffin.columnam quadnitam,fiuecubum quintum: 
atque,cum quinquc trianguli quarti arquiualeanr colum- 
^ nam triangulam quartam , & triangulum quartum ; iam 

planc fequitur,vt columna pentagona quinta xquiualeat 
cubum quintum , cohtmnam triangulam quartam, & trian- 
gulum quarrum . Ncque aliud fuir dcmonftrandum . Sed 
argumentatk) pro quinto loco fa&a,fimilirerad aliud quem- 
uisaccommodabitur,ficutpropofino concludir.Potcs aurcm 
hic, pro cubo, ftibftiruereea, quibusper prarcedenremarqui- 
ualet cubus.Sic cnim columnapentagonaarquiualebir trian- 
gulam columnam collatcralcm, duplum columna: triangulx 
quanar^duplumque trian^uli quarri. 

Propositio 44. 
Omnis columna hexagona utragonica conjlituitur ex collate- 
rali columna pentagona, exj, prxcedenti columna triangula vnk 

JQ ^ cum pr&cedcnti triangttlo. Exempli graria,columna liexagona 

tctragonica quinta,fcilicct 11 j.conficiturex quinta columna 

Jq"! { *l P«*ntagona fcilicet 17 j.&exquarra columna rriangula,fcili- 

1 "t 40. vna cum quarto triangulo , fcilicet 1 o . Nam , pcr 

J diffin. columnahexagonarctragonicaquinri loci,coaIefcitcx 

— 1£ quinque hexagonis rerngonicis. Talcs aurem hcxagoni con- 

io. 40 17 S — **J flant per diffin . cx quinquepenragonis eiufdem Ioci , & cx 

toridem triangulis loci quarti. Porro quinquc pcnragoni 
quinticonficiuntperdifT. columnam pcntagonam quintam. 
Et quinquc trianguli quarti arquiualent coiumna: triangulas 
quarrac & rriangulo. Igitur columna hexagona tetragonica 
quinta perficirur ex columna penragona quin ta,& ex colum- 
na triangula quarta. & cx triangulo quarto : quod erat oflen» 
dendum ,;vrque pro quinto fadtum fic pro cartcris locis prio- 
ribus, vel poftcrioribus argumcntarc, ad demonltrandum 
propofitum. Et pro pcntagona columna fubilitucre potcs ea s 

qus 
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qufc pcr prarmiflam pcntagon.x xquiualent. Sic concludes, 
columnam hexagonam terragonicam arquiualerc aggrcgatum 
columna? quadrarx coliatcralis , dupli columnx triangulae * 
quarrar, duplique trianguli quarti . l-l o 

Propositio 4 f . 
Omnis columna hexagona jtquiangula dtquiualet aggregato ex 
columna hexagonatetragomca coUaterali y & excubo^quairatot^ 
frtcedentibut. Exempli graria, columna hexagona arquian- 
gula quinri loci fcilicer jo j.arquiualcr aggregaro ex columna 45 
hexagona rerragonica quinra,fcilicet 12 5. &cx cuboquarto, 1 ^'45 
fcilicct 64.quadratoquequarto,fcilicet 16. Nam, per diffi. 1 ^-45 
columna hexagona .rquiangula quinra conftar ex quinquc 1 ^-45 °* 
hcxagonis arquiangulis.Tales autem hexagoni componuintur, 61 
per 3 1*. huius,finguli ex coniun<ffcione fingulorum hexagono- 1 6. 64. iz j . 50 c 
rum retragonicorum eiufdem quinri loci, & roridcmquc 
quadratorum quarri loci . Scd quinque quadrari in quarro 
loco valenr cubum quarrum , & quadrarum eiufdem loci 
imul. Ec quinque hexagoni rerragonici cx quinro loco fa- 
ciunr, per diffin. columnam terragonicam quintam . Igitur 
columna hexagona xquiangula quinta , valct aggrcgatum 
columnx hcxagonac retragomcae quinrae,cubi quarn, & ciuf- 
dcm quadrari : quod ofbndendum fuir. Qur dcmonftratio, 
ficutquinto loco,ita & alijs accommodatur, adconfirman- 
dam propofiti verirarem . 

COROLLARIVM. 
Et procolumna hexagona rerragonica , fubftituere porcs 
quicquid in pranniflis,rali columna? oftenfum cft arquiualeie. 
Sic concluderc poftum, quod columna hcxagona arquiangula f~~li f 
scquiualer columnam pentagonam collareralem , columnam \ 
triangulam cnm fuo rriangulo , & cubum cuin fuo quadraro 5 C 5 "S 64 
prxcedcnres . cxreras arquipollcntias omitto , nepluribus, [^16 
quam decer,ncgocium agam. * 

Propositio 46. 

Omnis columna hexagcna &quiangu\a coagmentatur ex ra- 

iice coUaterali tanqxkm axe , ex congerie pr&ceicn tis trian- r- 1 0 ' 1 " 1 

guU columnxyfui^ trianguli fexcuplicata.N im t per dirf.rali s co- \ 1 0 • 1 "^ 1 

lumna coftruitur ex hexagonis xquiangulis;hcxagoni aure ex ^7 'o . 6o.i-6l 

cctralibus vnitatibus, Sc (excuplo triaguli prxccdcris. Exepli (^ IO * 6o ' 1 

gra,c©lunahcxigona arquiagulaquira^o^.pdifF.coftruirur ex 10.60.1- 1 

qmq; hcxagonis arquiaguUs,hoc c,quxcuplo ipfi 9 6i.qulri loci. $oj. 

X 1 Talcs ' 
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Tales nurcm hexagoni quinque pcr diffi.coagmctatur cx vnl- i 
rarib. fingulis.C j.qui cftqujntaradix:& ex rnaguli quarti 10« 1 
fcxcnplo.finguli. Sed quinque talia fcxcupla triangulorum,fa, 
crcnr , pcr diff. fcx columnas triangulas quartas , lexque fuot 
triangulos. Igitur columnahexagona .rquiagula quinta fur^it 
excoagmctatione 5* raclicis,ranq axis: & ex coiumnis quarri 
Ioci,fex,cum rotidem caru rriagulis,ficur fuir demonftradum. 
Eraflumpri loci argumentum accommodabiturad quemuif 
locum aflignatum : ficur concluditpropolirio. 

Propositio 47* m * 
Owvis eolumna triangula Aaualis cftag^regato duarumpyra- 
midum , fcilicet quadrat* collateralis , & trianguU prncedentis. 
Exr-mpli gratia.quinta coliinatriangula fcilicct 7 5.dico,qu6d 
x arquiualetaggregato pyramidis quadra*r£quinte,(cilicet c ;.& 

I # 1 # i . | , | pyramidis triangul^ 4*,f.io. Inrelligam enim quinquctrian- 
2.i.i.i.i gulosquinti ioci, fingulos ficdiftin&os, vt formananis diffi. 
^ . 3 # 3 ? . 2 poftular.i.1.3.4. j.qui iam perdifli.eonftituut 5* columnara 
4.4.4.4.4 triangulam. cx Jiorum fecuclo excipio vnitatem:ex terrio 1.1. ; 
j # j . j , j . j exOjiiarto i.i.^.ex poftrcmo 1.2. 4, quifuntquatuor trian-» 

guli ab vnirare-difpoilri, & per diffi. inregranresquarram py- 
*■ * ramidem trknculam. fic relinquitur vnitas, duo binarij.rrcs 
\ ))-rJ > ternarij,quatuorquaternarij,&quinquequiriarij,lioceftqui- 
7 y-2 cunque quadrari fcriatim ab vnitate difpofiri, & per difnn. 

co/.A u * Ia a conftnu-nres qinnram pyramidt-m quadratam. ItaTjuetotum 

L-io.pyr.^.^ aogregarum ex quincrue totalibus triangulis , hoc cx 1 5. quin- 
quics hrmpto ,ipfa videlicetquinti loci triangula columna 
quinalcr cnmulo pyramidis quadratar quinrar , acpyramidhr 
rrianguhe quartae : quodfuir oftcndcndum.Similis eftcuiusilV 
. bet alrerius Joci nrgumentatio aci vcritatem propofiri. 

Propositio 48*. 
Omnis cofumna tri&ngula xqualis rfl aggrrgaTo trium pyranu- 
dum trianytlarumjtilicet zrniu* collateratis , r> duaru prtcrdcn- 
"» * f/Km/Exempli graria,dico,qu6d columna triagula quinta.f.7 j. 
35 4»J arquiualctaggregato trium pyramidu rriangularum.f.quinrar, 
u ^ & duploquartar. Nam,per pra?cedentcm,columna triarigula 
10 A.4 q"»nra arquiualctpyramidem quadrata quinta & pyramidem. 
£u 4* triagulam 4*. Scd per 3 4 1 huius,pyramidis quadrata j* 1 arqui- 
«alet pyramidem trianqula quinta,& pyramidcm rriangula 4. 
Igf columna A h 5* valebif pyramide triangula quinta,& duas. 
py r 4« ^uoj f u j r (Jc.m6ftradu.Qui lyllogifmus ficut hl« 

quinto Jbco, ita & vbiuis inferuict. ficut propofirio cocludir. 

Pro- 
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Propositio 49* • 
Omnis columna triangula tqualis e(i pyramidi pentagoni coU 
Uterali Excmpli gratia, columna triangula quinta eft 7 5. 
quem numcrum dico eiTe pyramidem pctagonam quintam. 

Nam pcr antepraemilfam , columna triangulaquinta valct 
pyramidem quadratam 5 5 ,& pyramidc A^quartam. & pcr 
3 6* talcsdue. pyramidcs conficiunt pyramidcm pcnragonam 
5 4 .quamobrem pyramis pctagona qumta valcbit columnam 
A u 5* . quod fuit dcmonftrandum . Eodcraqueargumento 
vtar pro alio quouis loco,licut propoiitio fcntit . 

P ROPOSITIO 50* . 

Omnis columna triangula, cum duplofui triangtdi, ^muatet 
triplo pyramidis triagul* collateralis. Exepli gratia.columna 
A u ^uinta 77. vnacum duplo fui trianguli.f.cum $o.dico<£ 
«quiualcttriplum A ,SB pyramidisquinra:.f.3 5.Nam,pcrantc 

prarmillam , columna A u quinta valct tres pyramides tnan- 
gulas.f.5 3 .& duasquartas. Apponantur vtrobiqucduo tn- 
anguli quinti , & fient columna 5* , cum duobus trianguhs 
5 U fimul accepta aequalis tribus pyramidibus trianguhs. f. 
5 X ,duabus quartis, vna cum duobus triangulis quintis: fed 
dux pyramidcs 4* cum duobus A ,iJ quintis,raciunt pcr dift. 
duas pvramides 5". Igiturcolumna triangula 5» cum duo- 
bus triangulis 5" valebittrcs pyramides triangulas quintas. 
quod fuit demonftrandum . Quae argumentatio ad omnem 
alium locum accomodari poteft,(icut propofitio concludit. 
Propositio 51". 
Omnis cubus sujualis cH pyramidi bexaganx stpaanguls col- 
laterali. Excmpli gratia, cubus quintus fcilicct 1 2 5. qui 6c 
idcm numerus cft pyramis hexagona arquiangula quinta . 
Quod fic oilcndam. Cubus 5 9 ,pcr 41* -qualis cftaggregato 
columnarum A ,a * quintae & 4* , nccnon & trianguli quarti. 
At per 4 1* pyramis hcxagona arquiangula quinta arqualis clt 
aggregato pyramidis pcntagonar quinta: : pyr-* D 1 * quartar, 
&pyramidis trianguU 4". Demonftrandum eft igrnobis, 
quodhatcduoprxdi&a aggregata funt inter feaeqaalia : fic 
cnim per communem ammi conccptum fequet«r,vt cubus 
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& pyr" hexagona arquianguh 5* toci, fint inuiccm aiqiulcs. 
Aufcratur ab iilo quidem aggregato columna triangula 5* : 
ab hoc veroaggregato pyr" pentagona 5* lampride pcr an r ' 
pra_milfam «quales:Etdcmonftrandu crit,quod duo refid 
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inde.f. ag'»regatum columnx triangula^quarta: & A' 1 quarti; 
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hinc autcm aggrcgatum pyramidis □ tx 4*,& pyramidis rri- 
-A 1 * 4* — io. angulx quirtx, funtinmcem xqualia : qu6d fic patct. Pcr 
anteprxmillam rurfus, columna triangula quarta, xqualis 
eft pyramidi pcntagon c quartx : pyramis autcm pentagona 
quarta , pcr 3 6' , xqualis eft pyramidi quadratx quartx , & 
pyr^rriangulx tertix. Qinmobrcm^columna triangula4* , 
y -U.4. py .J.4. vnacum A lo quarro,arquili5eritcumiilotrium, fcilicctpy- 
* °" * °* ramidis □** quarrx, pvramidis triangulx tcrtix & trianguli 

Tyr. A h $■ 4'.Oftcndendum cft igitur,quod dictus cumulus xquahs cft 

10 > pyr.A h 4* aggregato pyramidis quidratx 4* & pyramidis triangulx 
A'' 4 0 1 J 10 4*. Auferatur vrrinquc,fcilicct tam ab illo cumulo,quam ab 
10 hoc aggregato pyramis quadrata 4* . & demonftiandum 

fupcrcrit, quod pyramis rriangula tcrtia vna cum A'° quar to 
xqualis eft pyramidi ttiingulx 4* :qu6d tandem conftat pcr 
diifin. iplius pyr a " triangulx: quippe quxaflumpto lempcr 
fcquenti triangulo procrcar fcquentcm pyramidcm . Qija 
argumentationc, (icutin quinto,ita &in quolibc: alio prx- 
ccdcnti vcl fcquenti Ioco,femper conftabit propofitum ■ 
COROLLARIVM. 
Qvo n 1 a m igitur ilnguli cubiab vnitatcordinati funt 
fingulis pyramidibus hcxagonis xquilarcris ab vnirarc di- 
*"\g-\ fpolitis , collatcralibus xqualcs j proprcrea manifeftum eft, 

7j > quodcuborum difterentix funt pyramidumprxdictarun* 

19 — ^ 2 ? > dincrentijs fingulx fingulis xquales , hoc cft,ipfis hcxagonii 

37 — -> S. UT xquiangulis. Ac,ficut cx talium hexagonorum ad vnitatcm 

61 — > fuccclfiua coaccruatione pyramidcs prxdi&x pcr ordincm 

conftruunrur,ita & cubiprocreantur.Suntqucipfihcxagoni 
cuborum gnomoncs ab vrutatc continuati . 

Propositio f\* ; 
Omms cubus eum fequenti bexagono xquuingulo comunftttt 
conflituit cubum fequenterru. Hxc propofitio coftat cx prx- 
ccdenti corollario . Scd&aliterhiciplam dcmonftrabo. 
Difponantur numcri fic: vniras 4.6V: f.Item horum quadrati 
16. & 1 j. &partealtera longiorcx 4. in 5. fa&us fcilicct 10. 
Itemeomm cubi 6±&cu j. deinde CX4. in 10. fiat 80. &cx 
t 5.111 zo.fiatioo. Quibus difpohtis cum (S^.fit cubus quater- 

^ . j narij,atq; 1 l^.cubus quinarij,oft5dedum cft,g) 64. 4* cubus 

16. 20 . 25 cum 5 0 hcxagonoxquiangulo coniun(5tus confiatcubum 5" 
64. 80. 100. 115 I2f.qu6dficpater : Qm,per 9* huius 4»eft dirfcrcnrh ipfoiji. 

1&.& lO.perio* huius j.cftdifferetiaipforura 10.&2 y.atq-, 
1 pfc 4. raultiplicans lpfos 16. & tO. tacit ipfos 64. & 80* 

Itcmq; 
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Itemqueipfe j.multiplicans ipfos 10. & 15. facitipfos 100« 
& x 1 5.proptcrca neccire eft,vt difTerenria ipforum $4& 80. 
firipfe 16. vrquedirTcrcnria ipforum 80. & 100. fit ipfc 10. 
▼tquc diffcrcntiaipforum 100. & 115. liripfe 15. quoniam 
dirTerentia productorum producitur cx multiplicatc in dif- 
fcrenriam mulriplicatorum.lgiturdiffcrcntiaipforum cubo- 
rum 64. & 1 2 5. conrtabitex congeric ti ium numcrorum 16. 
io.&c x f.qui quidem funtin hocexcplo,quadratus quintus, 
partc altcra longior quintus &quadrarus4 9 : qui cum , per 
"3 i s huius, faciancilmulacccptpc hcxagonum xquiangulum 
quintum : fequitur,vc talis hexagonus fitdirrerenriadicloijt 
cuborum: hoc cft,vr cubus qiurrus 64x11111 dicco hcxagono 
quinto fcilicct 61. coniun<5tus conftituat cubum quintum 
1 15. quoddcmonftrandum inhoccxemplo alTimipfimus : 
fimilirer in omni alio cafu id idcm dcmonitraturi : ficut 
proponitur . 

COROLL ARIVM. 

H 1 n c crgo rurfus manifeftum eft, quod iicut hexagoni 
xquilatcri ab vnitate continuati,pyramidcs hcxagonas xqui- 
angulas,ita & cubos ordinatim coaccruant. 

Propositio 5j*. 

Omnisparte altera longior>quadruplicatHS cum vmtate y coi^- 
ficit quadratum coliatcralis imparis . Nam partealrcra lon» 
gior,pcr nonam huius, coftatcx prarccdenti quadraro,luaq; 
radicc. Igirurquadruplicarus facitquadruplu ralis quadrari 
(quod quadruplum cftnumcrus quadratus) &quadruplum 
prxdictne radicis, hoc cft, duplum radicis huic quadrato de- 
bitf.Itaqucparre altcra longiorquadruplicarus cum vnirarc, 
efficit congeriem cx quadrato quodam, duploqjfuae radicis 
arquc vnitatc confcdtam. Scd,pcr 14 1 huius,ralis congerics 
cft quadratus fcquens: Igitur partcaltera longior quadrupli- 
catus cum vnitate facitquadratum : qui cum impar iic,pro-. 
ptcr vnitatis additioncm , critomnino & radix cius impar, 
Qui fcilicct conftat ex pracccdenri radiccduplicata cuni vni- 
tatc,& pcr indccft impar ipfius partc altera longioris colla- 
teralis. Excmph gratia : numerus 50. partcaltera longior 
fexti loci quadmplicatus cum vnitatc facit 121. quadratum 
vndcnarij fexti lmparis. Nam 30. per nonam conftat cx 
prxcedcnti quadrato 15. fcilicctquinto , &ex quinra radicc 
j. quadruplum autem ipfius 15. cft 100. quadratus paris in 
ftxto loco. Quadruplum vcro,cius radicis fcilicct j . cft du- 

X 4 plum 
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plu radicis ipfius 100. I^r quadruplum totius j o. eft aggrt- 
gatum ipfius loo.duploq; fux raHicis:qd cu vnitate,facit pcr 
14* , D ,u fequentc.f. 1 i.radicis,qui cft impar fexti loci.Quod 
eft dcmonftradum.Similiter, q> pro fexto loco fyllogizamus, 
vbi visaccommodabis.ficutproponitur. Prop os.54* . 
Omnis triangulus ocluplicatus cum initate t conficit fequentis 
4—3 © — 1 10 imparis quadratunu. Excmpli gratia, 15.5* A 1 ' o&uplicatus 

1 facit 1 20.qui cum vnitate facit 1 2 1. □ tu fexti imparis.f. 1 1. 
|— •! j — 1 20 Nam pcr 8* huius, f triangulus duplicatus facit 3 o.fextum 
! partealtcra longiorcm. Sed,per prseccdcntem,6 9 partealtcra 
■ longiorquadruplicatus cum vnitate, conficit □"*<>' imparis 
111 ii.IgiturcVtriangulus 5 0 i^.oaHiplicatuscum vnitate faciet 
eundcm D tu fexti imparis] 1 1 . quod eratciemonftrandum. 
Quae demonftratio 6c alijs locis inferuiet.ficut proponitur. 
Propositio 55*. 
Quod fit ex radire in parte altera longiore collaterali cwtt 
«[uadrato collaterali coniunclum, conflat cubum collateralenu, . 
Exempli gfa : quinta radix 5. ducla in 5* partcaltera longio- 
rcm.f.20.facit 1 oo.hoc autc iudhim cum quinto ~Y° 2 j.raat 

{ic loo 12 5-quintum cubum. Nam per diffin. j.in fcdu<fhis,facit 
5, — fuum quadrarum 2t.quinti loci: & idcm 5. cu quinto partc 

L . altcra loneiori 10. pcr dccimam huius, facit 1 r. quadratum 

tubtts quintus 11; a c j r-jci j - 1 * 

1 5 . oed pcr pnmam lccudi LlemcnroRi ad nuos rclatam,qtf 

fit cx j.in fc,qdq; cx quinq; in ao.cftcqualc fimul ci,quod fit 

cx 5-in aggregatumcx 5. & 20. qui quadratus cftipfius 5. 

Igitur Dipfiusquinq; cum produdtocx 5.in2o. partealrcra 

longiori quinto,fimul funt-qualia ci,quodfitcx ^.in fuum 

□ tu 1 5 .hoccftcubo ipfius quinarij : qd fuit dcmonftrandum. 

vtq-, in loco quinto,fimiliter& alibi conftabitpropofitum. 

Propositio 56*. 

Quod fit exradice intriangulum pracedcntem dup'icatum, 

& cum ejuadrato radicis coniun&utn, conflat cubum radicis . 

Exempligiatia, quodfitex f. radicequinta in ic. triangulu 

4 U .(. 50. duplicatum cft loo.hoccum 25.quadrato radicis, 

{{50 conrlat 115. cubum radicis. Nam, per 8* huius 1 o.trian- 
50 gulus 4 9 duplicatus fiicit 10. partcaltera logiorem 5" : quarc 
produdu cx f.in lO.f ^o.cftdimidium prcducliex 5. in 20 



~* & idco 5o.duplicatum facit produ&um cx j.in 20. Sed pcr 
* prarccdeniem,produ£um cx 5.in 20. cum □ to ipfius 5. facit 
cubum ipfius 5. I^itur cV c o.duplicatum, hoc cft, ico.cum 
□ ,0 ipfi 9 ^.facit cubu eude 5* radicis.f. 1 2 j.quod eftjfpofitu. 

Pr o- 
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Propositio f7 a . 
Omnk eubus cum trianguli prgcedentis quairato coiuntlus, 
efficit quadratum rrianguli coUateralis. Excmpli gratia,cubus radix*}* 
quinrus ii^.cum quadraro rrianguli quarti io.hoceftcum j-n 
ioo.coniunc>us,cfficir 2 1 j.quadrari fciliccr rrianguli quinti > 1 f 
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ij.Quod fic oftcnditur.Radix quinra j.cu triangulo quarto Ic-* cius.D / 
lo.per diffinirionem,conficit rriangulum quintu 1 y. qiurc, A 9 4* cft X2/.< 1 r 
pcrquarram fecundi Elemcnrorum ad numcros rcda&am, < □. 

duo quadrara fciliccr dic"bc radicis,& dicri rriiguli quse func 
x 5. Sc 100. vnacum duplo cius , quod ex radiccfit in trian- 
gulum,hoc cft duplo iphus jo.conficiunt quadratum tnan- 
guli quinti,fcilicet xxr.Sed,per prnrcedenrem.talcduplum 
vnacum quadrato ralis radicis , noc eft 100. cum 15. facic 
eubum ipnus radicis. Igirur cubus ipfe quintus cu quadrato 
trianguIiquarti,hoccft 1 i$. cum loo. fimul efficienr qua- 
drarum rrianguli quinti,fcilicet 1 1 j.Quod fiiicortcndcndu. 
Quar argumentatio a quinto ad alios locos transfcrctur, ad 
probandum propofirum . 

Proposi tio 58* . 
Omnts trianguli qnadratus y equalis efl aggregato cuborum ab 
vmtatcvfquc ad cubum triangulo coUateralem inclufiut fum- 
ptorum-f. Sit,exempli gratia,rriangulus numerus quintus, 
qui,per diffinitioncm ex vnitatca.& icquenribus pcrordinc 
radicibus bcd c.fimul iuctis coaccruattir: cuiusquadratus 
fit f. Aio,qu6d f. arquahs cftaggregaro cuborum ab ipfis 
a b c d c.radicibus fingulis fadtorum.Quod licdcmoftratur. 
Sitg.cubus ipfius radicis c.litque h.quadratus totius a b c d. 
hoc eft rrianguli quarri. Eritque, per prarcedenrem , ipfe f. 
srqualis ipfisgh. fimul fumptis. Rurfum,fitk.cubus ipfius 
d.firque l.quadrarus totius a b c.hoc eft rriaguli rerrijreritq; 
per prarmiliam, h.arqualis ipfis k 1. fimul. Item, fit m.cubus 
ipfius b.fitq; n.quadrarus totiusa b.hoccft rrianguli iecudi. 
erirquefimilirer l.cqualis ipfis m n.pariterfumptis.Demum 
fit p.cubusipfius h.urqueq. hoceft vniras, quadratus ipfius 
a.vnitatis: erirquenon iecus n.arqualis ipfis p q. coniupclis. 
Quamobrem , ipfef. arqualis critipfis gk m p q. parirerac- 1 
cepris:qui fcilicet funt iplbrum a bcd c.radicum fingularum * 
cubi. quodfuirdcmonftrandum. Idcmquc dc quodlibet in * 
infinitum cubis oftcndetur. Quoium fcilicct radices peror- 

dinem ab vniratc coaccruanr qucmuis propofitum triangu- 5. 

lum,licut propofitio concludit. 2.2 f 
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Phopositio 59*. 
Owwftf parTe d/fcra longior cxceditprAcedentem partealters 
longiorem in duplo prtcedentisradicis , ejr ideo in ipfo pari nu- 
mer§ coUaterali. Exempligratia,quintus partealtera longiof 
io. cxcedit quartum partcaltera Iongiorem fcilicet i 1. in 
duplo quartz radicis,tcilicct 8. Quod liquido conftat.Nam 
io. fit cx 4. in 5. at 1 x. ex 4. in $. qux produdtadi/rcrunt in 
duplomultiplicantis:quoniamultiplicatidirTcrunt binario. 
Et idco lo.maior eft, quim 12. in ipfo pari numcro quinto, 
fcilicct 8.quippe qui pcr tertiam huiu$,eft duplum prxdi&u 
4* radicis. Sic & pro alijs locis conftat propofitum. 
Proposi tio 6o a . 
Qmnit quadratm imparis cxccdit pr&ccdentis imparis qua~ 
dratum in quadruplo collatcralu paris. Exempli gratia:qua- 
drati quarri imparis , f. 49 . exccdit quadratum tertij lm - 
48 paris, fcilicct 1 5 . in quadruplo quarti paris 6. hoc cft in 1 4. 

Nam per 53 1 prxccdcntem 49. conftatcx partcaltcra lon- 
1 gioriquartoquadruplicaro, & vnirarc. Er pcr candem 15. 
conftar cx pairealrera longiori rcrrio quadruplicaro 6c vni- 
tare. Igirur 49. exccdir ipfum zj.in quadruplo dincrcntix, 
quaparte altera longior quartus excedit partealtcra lon- 
giorcm tcrtium : Sed per prxmiilam talis dirTcrentiacft pcr 
numerus quartus , fcilicer.6. ergo 49. cxccdir ipfum x^.in 
quadruplo quarriparis,6.hoceft, in 24. Quodcrar demon- 
ftrandum . Quare ficut pr» quarro, ira pro alio quocunqu» 
locopropofitum concludcmus. 

Propositio^ 61*. 
Quod fit ex qualibet radicc in parte altera longxorcm collatc- 
raiem fi coniungatur cum quadrato coUaterali; conflabitur gno- 
mo , qui coniuncJus cum quadrato trianguli pr&ccdentis >conficit 
quadratum trianguli collateralis . Exempli gratia : £x radice 
5.inquinrum partealtcra longiorcm fcilicet 10. fitioo.qui 
iundtusquadratoquintofcilicet ic.confiat 115. Aio,quod 
11 j.pofitus cuD'% 1 ' 4' io.fi cum loo.coficictD^A 1 ' 5' 15.C 
215. Nam,pcr55 s prxccdcntem,quod fitexradice s 2 in 5* 
parrcaltcra 16giorem,fiiugatui cuQ™ 5°,c6ftituit j 6 cubu, 
Sed,p 55 a prarcedcrem, j 9 cubus cuD^A 1 ' 4* coiundtus cofi-» 
citD"* A n ^'•.Igfjqd fit cx radice $* in 5" pnrre altera logiorc, 
iu&um cumD to 5° : hoc cft,iplc nuus 125. fi apponarur □'• 
A" 4' .f.ioo.cbnficicrO^A 1 ' j'.C i25.quodfuit oftendcdum, 
in 5 0 loco & fimiliter in alijs locis conftabit propolitum. 

Pro- 
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Propositio 61* . 
FnitdS primum cubum : duo fequentes imparesluntli fequen- 
tem cubumitrcs fequentes tertium cubum. Quatuor fuccedentes 
quartum. Quinque poft eos quintuni. Sex fextum. Septem fcpti- 
mxm . Semperfy vno plures fequentem deinceps in infinitum 
cubum aggrcgati conflabunt . Difpon.m tur ab vnitatc a.pcr 
ordinem impares in indcfinitum b c dcfghklninopq. 

Aio,quod b c. fimul fccundum ab vnitatc,cubum faciunt. 
quodqued cf.fimul tertium cubum:quodqueghk l.fimul 
fumpti quartum cubum: quodq; ipfi m n o p q.fimul quin- 
tum cubum iun&i conficiunt : Itaque deinccps. Sit cnim 
ipfo^t b c.aggrcgatum r. & ipforum d c f.cumulus f.& ipfo- 
rum g h k 1. congeries t. & ipforum m n o p q. aceruus u. 
cntqucdcmonftrandum,qu6d a. crit primus cubus, fcilicct 
vnitas. Sc r. fccundus cubus. & s. tcrtius. & t. quartus. & y. 
quintus.hocmodo. Quonia ipfi abcdcfghklmnopq.a 
iuntimpares numeri ab vnitatc per ordinem difpofiti : pro- 
pterca , pcr i $ 5 huius , ipforum a r s t v. aggregatum crit b 
quadratus ab vnitate in ordinc quindecimus : quoniam po- c 
ftrcmus impar , fcilicet q.quindccimus cft in ordine impariu t | 
ab vnitate . Itaquc talc aggrcgatum crit quadratus , qui fit a c 
quinto triangulo, hoc efta numero quindenario. Talis ergo f 
quadratus , cx prarmilli 58. eritaequalis quinquc cuborum 
ab vnitatcdifpoiitorum cumulo . Et ideo totus a r s t u. g 
numcrus eritquinque talium cuborum congerics . Et pcr h 
cadem ac fimilitcr oftcndemus, quod ipforum a r f t. agerc- k 

farum crit quadratus ab vnitatc dccimus : ( quandoquidem 1 
decimus eft impar : ) hoc eft quadratus quarti trianguli : 
quieftnumeruf denarius:qui quadratus per 58* prcccdcn- 11 
tcm crii congeries quatuor cuborum ab vnitatc otdinaro- n 
rum. Quimobrcm,cum ipforum a rs tv.cumulus fit quin- 0 
quccuborumab vnitatccontinuatorum congcrics : atquc P 
ipforum a r s t.cumulus fit quatuor ab vnitatc cuborum ag- S 
gregatio -.neccflccft vt v.fit f 9 cubus ab vnitate. Et limi- 
litcr poftqulm per eadcm oftcndcrimus, pars. fitcumulus 
trium cuborum ab vnitatc: rclinquctur t.quartusab vnitatc 
cubus.Dcmum oftcnfo,quod ar.fitduorum cubo^tcumulus, 
fupcrcrit elle tcrtius ab vnitatc cubus . Cumq; a. fit vnitas ; 
crit&r.alterab vnitatecubus : quod crat djmon ftrandum. 
£t fimilitcr dcinceps,pro fexto, i eptimo, catterisq; in infini- 
tum cubis proccdi potcft, ficut propoiicio conclulit . 

Prop o- 
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Propoiitio 6}* . 
Omnis cubus cum quadrato & triangulo colUteralihus con* 
iuncJuSytriplum ejficit fu& quadrata pyramidis. Exempli gra- 
ryj.col./L** c 1 . + tia: quintus cubus cft ciy.quintus quadtatus 25. quintus 
cuh % f 9 \ ^ i ^ u t triangulus I 5. Aio,qu6d horum aggregatum triplum cft ad 
Iij / ^ 0 ^ 0 • 4 pvramidcm quadratam qmntam,fcilicet 5 f.quod ficpatet. 
C-lo. A.4'. — Cubus quintus per 42* huius , arquiualet columnas duai 

triangulas.f.quintam , & quartam &: triangulum quartum. 
Itcm per vndccimam huius , quadratus quintus xquiualet 
9 9 9 ' duos triangulos^fcilicetquintum & quartum. Quamobrem 

»J '5 Jr}P' ' 4 aggrcg.itum pnrdichtm arquiiialcbit duas columnas tnan- 

1 * * p , gulas, fcilicet qnintam & quartam , & quatuor fimul trian- 

}$* t»ulos fcilicct dtios quinros &duos quartos. Igitur dcmon- 

t ftrandum erit,qu6d congcrics talium duarum columnarum 

9+ & talium qiutuor tri.mgulorum, eft tripla ad pyramidcm 
1 * A. ^ . quadratam quintam. Sed cum per 54* huius,pyramis qua- 

pyrJ3*S x /-3 5.p)'r.A u f» ,+ drara quinta conftctcx combinatione duarum pyramidum 
f ttiangulaium quinra? & quarta?:iam oftendcdum crit, quod 

^-io^>yr.A U 4 a — congeries predi&aduarum columnarum &quatuor triart- 

— gulorum,eft tripla ad combinationera di&am duarum pyra- 

midum.Etconftatlic. Quodper jcV hums columna trian- 
gula quinta cum dnobus triangulis quintis limul conficrant 
triplum pyramidis triangul.r quintar : & per candem 50 5 
columna triangula quarta cum duobus triangulis quartis 
iimul accepta, triplum facit pyramidis triangulz quartx . 
Ergo, pcrprimam quinti Elcmentorum Euclidis, tota con- 
geries duatum columnarum & quatuor triangulorum,tripU 
critadtotam combinationcm duarum pyramidum : quan- 
doquidem partes fingula: partibus fingulis rriplrfunr. &C 
hoc crat demonftrandum.Et fimilitcr pto cubis caucrorurm 
locorum conftabit propofitum . 

Propositio 64* . 
ft* 43* Omnis columna pentagona cum duplo quadrati coUateralut 

y *' ! f"i 1 $.cub*. $*. + fimul fumpta y triphm valet fua pyramidis pentagondt. Excmpli 

t$L /*s rO o co a u a ^ g rar i a > commna pcntagona quinta 175 cum duplo quadrati 
w y * + quinri 2 5.hoceiicum 50. fccit 115. quod triplutn eftipfius 

Lio.A r .4* — 5^ pyramidis pcntagona: quint? 7 5-quod oftenditur fic.Coluna 
pentagona qumta arqualis cftcubo quinto pcr 43* columnc, 
triangulx quarta? & triangulo quarto iimut acceptis:quibus 
appono vnum quadratum quintum: &c proaltcra quadraro 
cminto, appono duos triangulos quintum &quarttim, qui 
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H\c paucadefunt. 
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na 

duobus rriangulis 



I i.fimul f 
ftrandum crir quod 
rriangula quarra,triangulo quinro, 

quarris , fimul rriplum eft pyramidis pentagonaiquinrac. Scd T;r .Q./- 
pyramis pcnragona quinra, pcr 56* , conftar cx combinario- 
nc duarum pyramidum, fcilicer quadrata: quinre^ & rriangu- 
1$ quarrc;.Ergo eftdcmonftrandum,quoddit5him aggregarum 
cft rriplum huiccombinarioni. quod fic parcr,Vna pars illius 
tS rgrcgari , fciliccr cubus quintus, cum quadrato quinto 6c 
triangulo quinto fimul pcr prcccdenrem, ^qualis cit tripl» 
xminte, quadrarc. pyramidis, 

m Apam^ imf&^ Cj^JI^ 

# 

Jilc multa dcfunt , qu& non funt m cxcmplm 
manufcripto. 



-Pyr.n.s 
ss-+ 



20—* 



91- 

a a 



pcr37- 

fciliccr penra- 
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Sum cft , quod fupra difoina aggregatum cft rnplum lunus \JPyrA.4. 
combinarionis : quod conftabir hc. Vna pars illius a^grcgari,, (10. # 
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fcilicet columna pcntagona quinta cum duobus quadratiJ 
quintis , per prncccdentem , jequiualet triplum pyramidis 
pentagona: quintx , qux fuit vna pars combinationis : 8c 
(imilitcr rcliqua pars aggrcgati , fcilicet columna triangula 
quarta cum duobus triangulis quartis fimul , per 50. huius, 
rriplum valet pyramidis triangulx qu.irra*,quod k eft refiduum 
combinationis.Quimobrcm,quoniam dua: partes aggregati, 
duabus parribus combinationis,fingulac fingulis triplae funt: 
propterca,perprimam quinti Elcmenrorum, & totum aggrc- 
gatum totius combinationis triplum valebit : quod fuit dc- 
monftrandum. & codem fyltogifmo pro quo uis alioafligna- 
to loco vtemurad roborationem propofiri. 

COROLLA RIVM. 

» I .quaonuas quinrus Tt P ro du P l ° i uadrati coUateralis * c prMederti triangulo , 

fubflitucre potes nexagomm & triangulum coUaterales : quo- 

{xj. A.j niam funt tantundan. Nam,per vndecimam huius,quadratus 
quintus valet duos triangulos,quintum Sc quartum . Quire 
10. A.4 ^ UQ qo^^^fj quinti cum triangulo quarto,(imul valent cu- 
muium qiudrati quinti,trianguli quinti,& duorum triangu- 
lorum quarti loci . Sed , per 1 9. quadrarus quintus, & duo 
trianguli quarti conficinnt hexagonum quintum : crgo hexa- 
gonus quintus , cum trianguio quinto valebunt duos qua- 
dratos quinros,& triangulum quartum: & idco proillis lub- 
ftitui poifunt inprxmiffa propofitione. 

Propositio 66. 
Omnls columna bexagont £ juianguU am bextgono tetrago- 
mco coUaterali , cum j { duobus trungxlis , coUaterali fcilicet & 
1 hcxa prxcedentiypariter fumpta, triplu facit fu& pyramidis hexagona. 
pcr 45-. P ct ^ Exempli eratia , dico, quod columna hexagona xquianguU 
Col. hcr.^ nj. quinta, tcilicet 30J. vna cum hexagono tetragonico quinto 
«qui.joj / cu i,» 4 # cumque triangulo quinto 1 y. Sc triangulo quarto [Or 
«4 coniundla ,facit triplum fu.e pyramidisquintar, fcilicct iij, 
^•□.4.1^ ac j quodoftcndendum lic procedo.Columna hexagona xqui- 
angula quinta, per 45. huius libri, arqualis eft columnx tetra- 
fccxagonas r«4f +- gonicx quints, cubo quarto , & quadrato quarto pariter ac- 
triang. j. x;.+- ccptis . His cgo appono hexagonum tccragonicum quintum, 
triang.4.10* triangulum quintum, & triangulum quirtum ; atquc ita dc- 
monftrandum crit, quod totum huiufmodiaggregatum ex 
, cotumna hexagona tetragonici quinta,cubo quarto , qua- 

drato quirto,hexagono quinto,triangulo quinro,& triangulo 
quarto U.nul , triplum eil pycarauils hexagonx xquiangulx 

quintx. 




LIBER PRIMVS. 31 f-pyr.hexa 

quint*. Cumquetalis pyramis confter, pcr 40.« combina- I tctr.j.95. 

tione duarum pyramio^im , frilicet hcxagonae tctragonicae pcr^O 1 . 

Jiuintae, &quadratar quarta?]; iam oftcndendum crit, qu6d I 
uperius diChim aggregatum,triplum cft ipfius di&ae combi- p Tr . hexa.ea. f [ 
nationis : quod haud obfcur^ conftat . Nam vna pars illius r " 1 15 "S 

aggregati,fcilicct columna hcxagona tctragonica quinta,cum / pyr. Q.^a 

hcxagono fuo quinto , & triangulo quinto , pcr prarccdentis jO.Jfc 
oorollarium^xquiualct triplu pyramidis tctragonicac quint?: 
quae vnapartium combinationis cft . Ncc fecus,rcliqua pars 
aggrcgati , fcilicct cubus quartus cum quadrato quarto,cV tri- 
angulo quarro, fimul fumptus, per6j.huius, valet fimiliter 
triplum pyramidis quadratae^uartac , quae iam de combina- 
tione refidua pars eft . Itaquc quoniam du? partes aggregati 
duabus combinationis partibus fingulc. fingulis funt triple,: 
iccirco,per primam|quinti Eiemcntorum, & totum aggrega- 
ttim totius combinationis triplum erit : quod crat demon- 
ftrandum. Etargumcntatio a quinto loco ad alia que,uis loca 
transferetur ad conclufionem propofiti. 

COROLLARIV M. 
£t pro duobus triangulis coUaterali & precedenti , fubflituert 
potes quadratum collateralem-, . Nam , per vndecimam,qua- 
dratus e/malis eft duobus fimul triangulis, collatcrali,&: pre,- 
ccdcnti . 

COROLLARIVM. 
T^urfum pro hcxagono tetragonicOy & quadrato coUateralibus, 
fubflituere potes hexagonum Aquiangulum & numerum imparem . r jj CTa&tetri ,» 

coUaterales. Nam,per $2.cxempli graria.hexagonus arquian- P * *\ * * 
gulus quintus,valcthcxagonum tetragonicum quintum cum J 
quadrato quarto . Apponatur vtrobique numerus impar ' pcrit. 

quintus,attunchcxagonusaequiangulus quintus cum impari ^ 

ouinto valebit hexagonum tctragonicum quin tum cum qua- C □ 5» 

dratoquarro&impariquinto. Scd, per 13. quadratus 4' „ imparfSif. 
&imparquintus fimul valcntquadratum quintum . Igitur >P ar J* «. 
hcxagonus squiangulus quintus cum impari quinto valcnt 9" 
hexagonum tetragonicum quintum cV quadrarum quintum 
fimul fumptos:& pcrindc iildera fubrogari poflunt. 
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Pars Secunda^ . 
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PROLEGOMEN A. 

* 1 IffigSgrTJI *Aclenus de numerarijs firmis primige- 

neris , nunc de centrahbus agendum : de 
quarum numcro cfl forma bexagona tqui- 
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i o. \9 9 m angula ta fuperficialis , quam filida, fiu pyramis, feu 

columna: de qua tamen in primo genere differuimus, 
propter talis firma dignitatem ,qua merctur Tttrobi- 
o • o l 9* ••° 0 ° # * que traclari. ltaq } quo ad bcxagonam a-quiangulam 
# \ ° o°**m°o 2 ! firmam 9 hic non rcpetemus ea,qua in premiffis de- 
o°o*« • o°o** monHrata funt: fid pr&miffis diffinUionibus 3 c&tcra, 

• %u • # ° 0 ° ° • profiquemur . 

o O O • C' • o 

• o • • o „ DIFFINITIONES. 
0000*0041' ^ 

°o*o° o°«*o**°o O m n i s forma numcraria cetralis plana fuperficialis co- 

o ° 0 * # ° 0 •*o°o°o** tauirur ex centrali vnitace Sc cx ror criagulis prarcedetibus pri 

# *o° 0 * # mi gencris , quot Amt formx ipliusangnli : vtporc triangulus 

o o o • Ccntralis cx vnitate& rribus triangnlis . C^uactratus cencralis 

•jf l vnitate Sc quaruor criangulis. Pentagonus cencralis ex vni- 

. CatccV qninquecriagulis. Hcxagonus cx vnitate & fcx vc antea 

• * • diximus.Heptagontisex vnitate & fcpce. O&ogonus ex vnita- 
•^ • te& odto cciangulis primi gcneris.Iarera fcmpcr arqualia & an- 

gulos vnifbrmcs conftituentibus compaginatur.lcaq;,fl lubet, 
o # o A dcinceps.Vndeomnis figura ccnrrahs fuperaddit pnrcedcnci 

*•*•* figurx rriagulum . Vcru, ficut in Hexagono gcQmetrico laccra 

funt femidiametris aequaliajita hic, in hexagono numerali vni 
tatcs angulares tantum incer(ediftanc,quancu ipfarab vnicacc 
ccntraliremouentur.&rres unitaces proximc fcmper triagulu 
• Q jrquilareru faciunr: ficut in quadrato primo quacuor unicaces 

° 0 # 0 ° # * * quadratum confbrmant.In cxtcris aurem-formis ccntralibus, 

• • • hoc cft in triangulo, quadrato Sc penragpno,unitares larerales 
o • o magis difunr,quam diamctraks : minus ucro ln formis ncxa- 

• o • sonum fequcntibus,ut in hcptacrond & ocTroeono, ut poftulat 

iicus Gcometncarum formaium,quas Arithmetica: imitatur. 

Omnis 
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Omnis porr^ pyramis ccntralis fic cx aggrcgatione ccntra- 0 • 0 
lium rbrmarum fui, nominis ab vnitate vfq; ad bafim fuam O °o°o • o° o°o 
fuccefliue aggrcgatarum. Vcpote pyramis triangula,triangu- ••••••••• 

hrum: quidrara,quadratarum,& deinccps. Omnisdcmum ° 0 °o° . °o°o° 
columna centrahs procrcabitur cx forma cenrrali collaterali o * # ° 

(c\mt fui baiis eft) toties 4. coaccruata , quota eft in ordinc, # * o°o°o # » 
/iuein radiccm lateralcm multiplicata.Harum proprietatcs 
&*x>lligantias nunc cxphcabimus. 

PROPOSITIO 67* . 
Omnls triangulus centralis conjiat ex collateraH triangulo & 
pr&cedenti quadrato primi generis. Exemph gratiattiiangulus 
quintus ccntralis fcilicet 3 1. conftaccx triangulo collaterali 
primi gencris,fcilicct i 5. &ct quadrato quarto, fcilicct 1 6. 
Qtpd lic oftendicur.Tres rrianguli primo ex ordine,tcrtius. 
quartus, quintus, fcilicer,6.io.& 1 5. fimul coniun(5ci,confi- 
ciunt criplum mcdij , & vnitatcm per z^huius. S.d pcr 
di/En. rriplum m.dij, hoceft,quarti rrianguli, cumvnitate, 
conftcit quintum triangulu cenrralcm.Igitur qnintus trian- 
gulus centralis conftat cx aggrcgato trium didorum trian- 
gulorum tertij, quarti, &q linti.Cumquc pern' huius.tcr- 
tius &quartus triangulus componat quartum quadratum: 
fcquitur,vt quartus quadratus cum quinto triangulo fimul 
fumptus pcrficiar quintum triangulum centralem. Qupd 
crat dcmonftrandum : &a quinto loco rransfertur fyllogil- 
musadquem vis alium:vc propolicio conclulic. 

PROPOSiTIO 68*. 



Ornnis quadratus centralis conficitur ex duobus quadratis pri 



,to 



mi generis, fcilicet collaterali & pr&cedenti. Excmpli graria. f 
Quadrarus qnt 9 cerralis 41. c,6firit'ex quinto & quarto qua- -\ * \* t ^ 
dratis primi gencris.f.z $.8c 16. Qdficpatec. Per 1 i s huius, 41 > f i 1 
quadrat* qnc 9 conftaccxquarco &qnto criaguhsprimi gcnc 16 — 
ris Ecp praecedcte, triagulus qntus cu quadraco 4-primi ge 
ncris,c6ficiuccriaguluqncu cccra!c:Igicur quadrac s 'q.ntuscu r $ l 
quadrato quarto fimul «quiiialet triagulos duos.f.quartum 41 < 
primi generis,& qntu cetralc. Sed rriagulus qntus centralis C 10 
cum rriangulo qturto primigeneris,pcr dirTtn.procrcarquas 
dratum quintum ccntralcm : crgo quadratus quintus cen- 
tralis arquiualcr duos quadratos primi generis,fcilicec quin- 
tnm & quarcum : quod faic dcmonftrandum . &argumen- 
fcuma quincoadqucmuis propofirum locum crarrsf:rnir,vt 
conciulio p roponic. ld idem demonftratur per 30"" huius. 

Y P r o p o- 
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Propositio 69* . 

Omm pentagonu* centralU conflruitur ex pentagon* prtml 
gencris coilaterali i & ex pr&cedenti quadrato. Exempli gratia, 
pcntagonus quintus ccntralis 5 1 .conftruirur cx duobus fo& 
mis primigencris^frilicctpcntagono quinro 3 f.&c quadrato 
quarto ] 5. Quod fic conftac. Pcr diffinition. pcntagonus 
quintus primi gcncris conftruitur cx quadratoquinro& tri- 
angulo quarto.Et pcr pra?ccdentem,quadratus quintus curn 
quadrato quarto fariunr quadratum centralcquintu.Qinrc, 
pcnrngonus quintus cum quadiato 4 0 primi gcncris valcbut 
quadratum 5" ccntralcm cu rriangulo quarto primi generis. 
Vcrum per diftinitionemjD^quintus ccntralis cum triagulo 
4 0 procrcat petagonum quintum ccntralem.Ergo petagonus 
j 9 ccntralis arqualebit petagonu quintu & 4" primi gcne* 
cris:qd fuic deinonftradu. Qua: dcmoftratio, ficuc j°itacui- 
libet jppoliroloco accomodaoicur ad cofirmadu propofitu. 
P 11 oposi tio 70* . 

Omnis hexagonua cetralis conflatur exformis primi generis^ 
fcilicct hcxugono collaterali e$r quadrato pr&cedenti. Har c pro- 
pofirioeadem cft cum 3 2* . Scd hicin ordinc centraliu alitcr 
demonftrabitur. Dico igitur,q> hcxagonus cenrralis quintus 
frilicer 61. coflarurex quinto hexagono primi generis.f.^j. 
&D w quarto t6. Quod quauis in 3 i a huius ruerit dcmon- 
ftrandum,rn & hic aliter coftabit fic.Per diffinitioncm,hcxa- 
gonus 5 9 pnmigcneiis conltat cx A' J 4 0 XSc pcn tagono quinto 
primi:& per prxccdcntem,pcta^onus $ 9 ralis cumquadrato 
4 0 primi , componunt pcntagonum centralem j u . Quare, 
Hcxagonus j 9 primi cum □ to 4° acquiualebunc triangulura 
4" cum pcntagono centrali quinto. Verum,pcr diffin.perago 
nus cent a!is 5 9 cum A lo 4° conftituit rKxagonum ccntralera 
5 U . Ergo hexagonus ccntralis 5 9 ax]uiualel it hexagonum 5 U 
cum D' 0 ^ 0 p' generis:quod crat dcmonftrandum.Er fimilitcr 
pro alijs locis argumctario procedatad pcludedu propofitu. 
PkOP OilTlO 7 » a • 

Omnis heptagonus confl«tur ex trihus fomis prirni gcneris, 
fciicct hvXi gono tctragonico coltatera'i> at(\ue quadrato & trir 
anpdOypr&ceucnuhus. Exemph grati:i,heptagonus j^i.con- 
rlatur ex prinngcncris hexagono quinro 4 ^.quadratoquarto 
16.& nianjjulo 4 0 . 1 o. Nam,ex diffinitione, ipfe j 9 hepta- 
gonus conftat cx 5 0 hcxac;ono centrali & ex 4 0 tiianguio : 
Sed per prxccdcnccm , lplc hcxagonus a-qumakt qu mtum 

hexa- 
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liexagonum pnmi generis, & quadracum quartum . Igitur 
hcxigonusquintus prtmi generiscum quadraro & friagul^ 
quartis fimul contiabunc hepcagonum quinrum : quoci eft 
propoiicum.Similiccr in ahjs locis confirmacur propofitum. 
Propositio yx x . 

Omnis ottogonu* e(l equalis qnadrato imparis numeri fibi col- 
lateralis. Exepligratia,5 9 ocT:ogonuseft Si.qquidemD^eft 
imparis j',hoc cft nouenarij. Nam,per diffinitione, j 9 o<5to- 
gonus pftruicurex 4 0 A'°primi gcneris odtuplicaro,& ex vni- 
tace.Sed,per huius,ralc oc*tuplu cu vnitateeftquadratus 
imparis 5 r Igitur calisQ^cftipfcoctogonus j 9 .quodeft pro- 
poficum. Non alicer pro carteris in infinitum Iocis conlbc 
propoficum. Propositio 7 3*. 

Omnisforma centralis plana confiat ex vnitate & exradice 
fr&cedenti in numeium laterum duc7.i,& ex ^°radicem pnece- 
dentein eundem numerudufto. Excpli gFa,hexagonus cecralfs 
j 9 6i.c6ftarcx vnicace,ex fexcuplo radicis 4* eft 24. & 

cx fexcuplo A 1 ' cerci) 6.hoccft $6.q> liquido coftat per diffin. 
iphus hexagoni:ficutin 16* fuic ofcefum.Nam didta duo iex- C 1 
cupla fiiciunc fex A ,M 4°'qui cum vnicace compaginat ipfum 6 1 < *4 
hex gonu. SimilVin A^ccrrali,^ fexcuplisaccipc tripla:in £36, 
□"cecralijquadruplajin pecagono,quincupla:in hepcac*ono, 
fcpcupla:in odtogono ociupla ipfiRt radicii precedecium & 
A loct an preccdcciu vc in 01 propolico loco pcludas ^ppofica. 
Vn,q> 16* dc hexagono,praifcns dc 01 plano cccrali cucludir. 
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l6 A RITHMITICOR VM 

Propositi o 74* . 

Omms pyramii cttralis conflat cx radice collatcrali tanquam 
4xe , <*r e x tot pyramidibus triar.gulis prlmi gcneris praccdcnti- 
bus loci,quot funt latera pyramidis centralis. Qiiod $o" .huiui 
<Ac pyramide cenrrali hexagona demonftramr : harc prefeni 
deomni pyramidc ccnrrali concludir.Er dcmonftrario yrro- 
bique eft cadem.Iraqucin omni pyramidc fumenda eft radix 
collareralis : fcd in pyramide a u fumcndum cft triplum 
pyramidis trianguhe primi gcncris prarcedcntis: in quadrara 
quadruplum, in pcnraj;ona quincuplum , in hexagonafcx- 
cuplum , ficur in $ 9.* fa&um cft. In hcptagona fcptuplum. 
In odtagona o&uplum. Arquc ira ex diffin. conftabit , ficut 
in 3 <?. a propofirum. Excmpli graria, pyramis quadrata cen- 
tralis quinti loci eft S f.qui numerus conftat cx radicequin- 
ta,fcilicct j.& cx quadruplo pyramidis A 1 * primi gcncri», 
fcilicetex 80. & fimilitcrin carteris locis. 

COROLLARIVM. 

Manifeftum cft igitur , qucd ficut pyramis cenrralis qua- 
drara fupra"triangulum pyramidem collateralcm:ira & pen 
tagona fupra quadraram : nec non hexagona fupra pcn- 
cagonam, & hcpragona fuper hcxagonam : & o&ogona fu- 
pcr hepragonam fcmper addidit pracedentem pyrami— 
dcm triangulam primi gcneris . Sicut videlicct bafis cen- 
tralis (upra bafim collatcralem latcrum vnitatepauciorum, 
addit prsccdcntcm primi gcneris triagulum. 

Propositio 7 j* . 

Omnis item pyramis centralis conftat extot pyramidibus pri- 
mi generisi ex quot bafibus primi gcneris eius\bafis conilare oflc* 
fa cfly & eiufdem nominis atque loci. Excmpli gratia : pyramit 
hcxa^ona ccnrralis quinra,fcilicct iij.conftatex quintapy- 
amictchexagonaprimigcncrisjfcilicct pj.Cv cx 4* pyramidc 
quadraraprimigcncris, fcilicct ^c.quoniam fcilicct bafis he 
xag.ona ccrralis quinta,fcilicct 6i.conftat cx hcxagono quin- 
tOjfcilicct^^.&cxquacrato quarto primi gcncris,fcilicerit>. 
vtin 7o a .oftcnfum fuir : quodquidcm dcmonftratum cft in 
40* huius, quond hexagonam pyramidtm : 6V fimilitcr hic 
gcncraliter deomni centrali pyramidc oftcndctur. 

Scd in horum cxemplum cxponemus in tabcila pyrami- 
dcs vtrafquc, tam fcilicet primigcncris, cjulm ccntralis, in 
quitus propofitionum vcritas apparct. 

Pyramiics 
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Vyramides ft Gencrts. Pyramides C entrales. 
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Propo sina 67". r 
' Omnis columna centralis coagmentatur ex rAiice coUaterATi , tan- 
qiutm *xe, & ex congerie prdtcedentis trimgiild column* fmj } tri*ngu- t 
Ji in primo gcnere in numerum Uteri multiplicata. 

Qupd 46* huius,oftendic dc columnahexagona ccrrali:harc pns de 
omnv cenrrali columna proponir, 6c dcmonftrariortic& ioi eadc eft. 
Itaqj in omni columna iumcda eftraiix coltateralis: fed in columna 
triangula,cogcries prtfcedecis criagula: columnx,fuiquc A" in pnmo 
gcnere,mulciplicanda ertin cernarium.In coluna quadrara in quaccr- 
narium:pro columna pccagona in quinarium, pcr hexagona in fena- 
rium , pcr hepcagona in feptcnarium , pcr o&ogona in octonarium. 
Atquciraexmffin.conftabir,licuc in 46. propofitum. Excmpli gra- 
tia: columna ccntrali quadrata quinti loci,eft 1 1 5. in conrlarur cx ra- 
dicequinta, fcilicet c & ex congcncprarcedcnris triangula: colum- 
na- fuique trianguli in primo gencrc , fcilicec 50. quadruphcara, hoc 
cft , cx 2O0.& fimilitcr in cxtcris locis,& in ccwris columnis. 
COROLLARIVM. 

Vnde manifeftum eft, quod ficut columna cencralis quadrata fu- 
pratriangulam centralem colnmnam collateralc:ita & pentagona fu 
pra quadracam: Nec non & hrxagona fupra pcntagonam,& hepcago 
na fupra hexagonam , & oclogona fupcr hepcagonam tempcr addit 
prxcedencem columham rriangulam cum (uo rriangulo primi gcnc- 
rii.Hoc idcm dc pyramidibus anreprxmilTac corrollarium mfcrcbat. 

Y 5 Profo- 
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Propositio 77*. 
Omnis item coiumna centralis conflat cx tot columms prmi 
t eneris,ex auot tiufdem generis baftbus eim bafis conftarcoftcn- 
fa efi } & ciufdem nomirusacquc lociXolumms tamc prtccdcntis 
loci una cu bafibus proprijs acceptis. Exempli gratia -.columna 
centralis hcxagonaquinta, fcilicct jo 5 .conflatur cxcolum- 
na hcxagona primi gcncris quinta , fcihcct 1 2 y 6c ex cubo 
quarto 64. vna cum fuo quadrato i6.quoniam,fcilicct ba- 
fis hcxagona ccntralis quinta, fcilicct 6 i.conftabat cx hcxa- 
cono quinto fcilicct 45. & cx quadrato quarto pnmi gene- 
ris,fcilicct 1 tf.pcr 70* pwmillam. Quod quidcm in 4 5 a 
ius oftenfum eft, quo ad columnam hexagonam:&: dcmon- 
ftratio/imili procciru,ad omncm ccntralcm columnam ex- 
tcndi potcft. Ad verificandum quod hic propomtur. 
Proposi tio 7%* . 
1n omnibus tribus fmc planis , fiue pyramidibus, fiue colum- 
nis ccntralibm, cvBateralibusJub cdntinitato Uterum nnmero, 
fufceptis, aggregatum extremorum efl. duplum ad medmnu. 
Exempii gratia, fumatur quintus triangulus 3 1. quintus. 
quadratus 41.& quintus pentagonus j 1. ccntrales. Aio 
qu6d in his aggregatum cxtremoium,hec eft Jl-&f *- cft 
duplum ipfms 4 1 .mcdij. Nam, vt conftat ex diftuu talium 
formarum, diffcrcnua trianguU & quadran eft arqualis dif- 
ferenti«quadrati& pcntagoni : quandoquidcm talis , diffc- 
rentiacfttriangulus quartus primi gencns.Quamobrcm, 
per 18* huius,congcricsextremotum eft duplu medij, quod 
cftdcmonfttandum. Similiter,fi fumantur pyramis triangu 
ta quinta 6 5 . pyramis quadrata quinta, fciiicct 8 J. & pyra- 
mis pcntagona quinta i o ; . quoniam codcm exceflu conu- 
nuatur per coroUariura 74* pncmifl?, P« didtam 28 s con- 
ftabitpropofitum.Itcmin columnis tribus ccntralibus, fci- 
licet triangula quinta 1 5 j.quadrata quinta io5.Pentagona 
quinta 1 5 j.quarum cxceflus idem cft, pcr 76« premifl* co- 
rollarium:nihilominus, pcr di&am 18 11 vcrificatur conclu- 
fio. Nec fecus ll pro quinto, quotufcunque capiatur ln ordi 
ne locus^per cadcm precedet fyllogifmus ad approbandum 
propofitum . In quoium exemplum , ficut dudiim ptanos 
numeros&pvramides^tanunccolumnas tam primi gcnc- 
ris>quam centrale* iniadicc fequcnti exanabimus. 
v iruhnlioTibo . ''i.'.T>. >q t r-.diUitTiiri • yb tuvha 3oJ J.iii 

Cofumndt 
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His aa Le&orismeliorcm intcTligcntiam ita dcfcripros, ad 
rcliqua propcrabimus. 

Propositio 79*. P cr 77 
Ownw cotomwa m<t»_:»/a rf»*r«/« quadrato& trtagu- 



per 1 



quaaracoquiniu ^,). w- t - - ' r 

coniucWacit rriplT, eft pyramidisccntrahs quint* 

6 5 Quod fic oftennitm.Columna tnangula ccntrahs qum- 
tl,vez71* conftatcx tribus primi gencris formis,fcihcct co- 
lumnatriangubquinta,cuboquarto,&quadrato quarto.Q 5 rAl 
Hisapponoeiurdc^nerisquadratuquintr.,qmpcrii a va 15 jis 
lct triagulu j fl &4* 7 : appono uem triangulu ahu quintum. C M 

Atq- ita oftcdendu erit quod totum hmoi aggregatu cx co- io_ 

lumna A u 5" cubo 4 ° , qdadrato quarto, duobus tnangn hs 
quintis & A to 4 0 P"™» gcncris fimul triplum cft pyramichs p ta . %i 
2'* c*centralis.Sedcumpyramis__ u c» C ctrahs,per 7 5 nu 
iu$,c6ftruaturex cobinationeduaru pyrtimidu pnmi gene- _ 
Ksfcilicet f & quadranc S : la dcmoftradu crit, q^iu- 

pradiay aegregatfi rriplu cft pdi&z cobinarionts. Qupd hc. 

pater.VnapaK illius a^rcgari.f.colunatriagnla quinra, cu 
Huobus rriangulis quintis, pcr jo* huius,sequahs cft tnplo 
pyramidis triagulc, quintar, qua: ftttl vna pars cob ^?° ms " 

Y 4 temqu 
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Itcm que reliqna pars aggregata,fcilicet cubus quartu$,cum 
quadrato & A'*quartis,arqualii eft, pcr 6 3 1 huiu$, triplo py 
ramidis quadrara* quartz,qua; fuitaltcra pars combinatio- 
nis. Itaque,quoniam duar partcs aggrc^ari duabus partibuj 
combinationis,fingular fingulis triplx iunr:tdcirco,pcr pri- 
ma quinti Elementorum,& totum aggree;atum totius com 
binationis,triplum crit,qu6d fuit dcmonrtrandum:& dcmo 
i u 9 ftrarioaquinto adqucmvis alium locum transfcretur ad 

77 j\ -> J + confirmandum propolltum. Propositio 8o" . 

r> i r-i i i l r l > Ontnis columna quadrata ccntraiis cum dnplo quadrati colla- 

20 f ) 6 teralis primigeneru coniunetatriplumfacitfuepyramidts.Exc- 

[j-p ^9 pl> gratia: columna quadrata ccntralis quinra.f.io f.cu du- 

ploquintiquadrati cx p°gcncre,hocc(t,cum fo.facitif^. 
* quod triplu eft fux pyramidis,fcilicct 8 f . qd fic cocluditur. 
+ Coluna quadrata ccntralis quinta,per 77*,conftat cx trihiu 

firimi gcneris formis,fcilicet cubo j°, cubo 4 0 fqwx funt co 
unx quadratx)& quadrato 4 0 . His appkco quadratu quin 
tu:cValtcrum quadraru quintii,qui,pcr r i a xquiualctduos 
triangulos, quintum,cV: quartu:atq; ita oftcndcndu crit, qd 
totu tale,aggregatu ex cuboquinto, cuboquarto quadrato 
4°,quadraro quinro,& triangulis j° &4 0 pi imi gc nt ris,llmi 
litcr triplum eft pyramidis quadrarc ct ntralis q\iinrar.Cun- 
Pyr.D 5* p i °i" c py rai ™ s ralis » P cr 7 j^huius, conftatcx combinationc 
' + ^ ' duaru pyramidu primi gencris, fcilicetquadratc quinrx,& 
Pyr. D a 4 a p' *l liac ^ ra rrc " cjuarraEri Ia dcmonftrandu erit,q> fupradicru aggre 
30 x « C " '"^" in ac * P ra!rcu<aarn cobinationc : q> fic dcduciVur. 





I 



Vna pars lllius agregati.f.cubus ) quadrar 9 ,& triangulus qn- 
ti loci,per <>3 5 ,Gmul faciunt tripiu pyramidis quadratx c^n- 
t^,qu? fuitvnapars combinationis.Itcmcj; rcliqua pars r.g- 
gregari.f.cubus,quadrarus,& triangulus quarti loci,per can 
dc 63 s ,(unul facit triplum pyramidis quadratc quarrx,qux 
fuitreliquaparscombinationis.quamobrcduar iam partcs 
aggrcgati rriplx funt ad duas partes c6binarionis,flngulx.f. 
ad fingulos. Et ideo,pcr quinti Elcmenforum prima,totum 
aggrcgatum totius cobinationis triplu erit,qd dcmonftraJu 
fuit. Et fimiliter a quinto ad qucmuis locu transfcrerur dc- 

monftratio propofiti. Propositio fi*. 

Ovinis columna pentagona centralis cum duplo quadrati col- 
lateraiis , & cum triangulo pracedentc primi generis, triplum 
facit fua pyamidis. Exempli gratia : columna pentagona 
ccntralis quinta ij j.cum duplo quadrati quinti.f. ro.cV c^ 
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A te <!Jtiarto.r.i0.pTimigencns,c6ficitn5-<I^fnplricftpyra pcr 77 1 f Col. j^p 1 
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midis pentagon* ccntralis quinta?.f'ic j.qct fic demopftraC ^ /s 5*1' J 175. t 
Coluna pcwtxeona ccnttalis quinta pcr 77* coriafex tribus °' O \ ^ 
primi gcncrfs rormij:videlicct coluna pfitagona 5*,cubo 4 0 , 4 G f • / ^ub + 
AO*4°.HisatiinngodupluO r quinti,&triartguluquartu, | C*f^* X | 

ttq; ita dcmoftrandu crit,quod totum id aggregat um cx co- Lfjt 9 4' 

lumna peragona 5 1 , cubo 4 0 , quadtato 4 0 , duobus quadra- ^ ^ 

ris quintis,& A'° 4 0 fimul triplu fit pyramidis petagonx ce- q 
rralis quintar.Verurn pyramishmot pcr7 ^ huius; coftat «• q» j# 

cobinatione duorttm pyrdmidum prlmifgtnerisvf.pcntngo'- j 0> 
na; quinta?,ck tmhgufe4 1 *, o^^rtpttrWldcm^ftrandfrctifrji 
fiuod memoraitm aggregaftmi prcfatx c-obinarionis triplu 
eft.Hocpacl:oivna parsrtlinia^grcgatf.f.columna pctagona 
cum duplo qvMtitfdli 0 foco^per 64%(imrr ?quat triphim 

pyramidis pcragonar ^ ,qua\f.<ft vrttf*art combinatioriis: a 9 

IxE rcfiduapariaggre^ri.f.cUWs^ , 1 7 r * P 

quarri loci, fimul : arquat,pcr 6j',triplu pyramldu 0"quar- p y . 1 C 7S- t 
tar,qu« ia cft reiidua pars corabinationis. Sic,qu0riiara du? \ 
partes aggregati ad duas "pirrts combinationis , fingula: ad \ ) Pyr.fJ^p* 

hhgulas tripla: funtridco per qutnti elerhentorum primam, * I-30. X 

totum a^gregatum totius cobinationis triplumcrir,ck limi- -■ 

litcrin quocunquc alio loco verihcAtur propofitum. 
witr-'* 1x1:1 *& irn.u*; '.rni?'; h% >3JU'} d irofr.* t ziiqrnui Ijrrrl 
"... ftboS ^^-Plhihi^Bfi^otliik-.ulL 
Quoautem pacto coU]mna.h,e*igona «entralis conficiat, ficut 
ctrterx columnf luarum fingulx uyramnium,uipl^ni<Uat pyramjdi* 

(atis demonftraturo cft in lcxagelimalcxta . *\ u v.ioO»~) i^. 

P R O f O S L T 1 .O 8 2* . I* £ , f . . ^ 

Omms columna heptagona cumhexagono primi generis & I 
tjuadrato coliateralibus atqu: triangulo pracedentl conlunfta, \ 
efficit triplumfux pyramidis. Excmpli gratia : columna hcp- ' J + 



43 j. quoa aio ir.ipium cuc pyiuunui ucpuiguiicc vjuuna, 1 j > / — t 

fcilicet i45.Qupdficdcmonftro.Columnahcptagonaquirt I 4° f X 

ta,pcrcorollanum7 6\huius,conftatex tribus formis,excd- L-A 9 4*p 

lunraa hexagona quinta centrali, &cxcQiumnaquarra pri- 'o ^ 

IUigcjit^is,atqucttiangu|p quarrp. His adiungo hcxagonurtt; * j 9 p* 

quintum piimigcneiis,ac aiiadratum quintu,& triagulura 45- + 

quartum^jA^» i^dcmonftradum crit, q> totum hocceag- . . □ f 

grcgatum ex columna anta ccntrali hcxagona, columna tria 15 + 

gulaquarta primi"gencris,triagulo quarto,hcxagon'o quinto, ^ 4 



t^ua 



adrato 10 
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quadrato quinto, &alio trianguloquartp, fimalapauiualet 
triplo pyramidis heptagona? quintae.Cunqj per corollarium. 



Pyr.hepr.5' 



} dudum dictu aggregatuad dictamox combinatione tnplu 

L-Pyr. a u 4 a p* C rif,hoc fcilicet padto.Vna pars illius aggregati,fcilicct colii 

1Q' X nahexagona ccntralis quinta cum hcxagono prirai gcncris 

— • quinto, cV quadraro quinro,firaul pcr corollanum priraura, 
66 x triplum facit pyramidis hcxagpn t centralis quinte/.quc. 
parscft vnacombjnarionis.Item eolumna triangula,cu duo 
bus tnanguUs qUarti loci,pcr 50 5 huius,triplum facit pyra- 
midis triangulae quarta?,^ refirluum eft combinationis.Qua 
ic cura dua» parte& aggrcgati, duarum partium cpmrjinatip- 
- - ntf * finguhe fingularum triplT fint ;Iapcrprimam quinti 
•«I k i u -i^ Euclidis: K>tu r n>qiflggrcgatum totius combinationis triplu 

; crit.In hocquintoloco : 6\:4imiUtcrinomnialio, quod cil 

£ ' pfl^ppfitura. , . , ;aoijjMfW3l6>2iwrr imbil^^b fci *i/p<** 

Co ROLLARIVM. 

Et pro hexagono prhni generis &quadrato coUateraUibus, 
fubfiitucre potes hexagonu centralem & imparem collatcrales. 
Nam,per corollarium i u 66 x ,hexagonus centralis &impar 
fimul fumptis , Yalenthcxagonu primi genexis&quadratu 
collateralcSjhoc cft,rn qiiintd loco, huius cxempli. 
P r opositio 83". 
t Omnis coiumna oftogona , cum hexagona primi generis , ac 
f-Col.7 5 quadratocoUateralibuSydupto^truiguli pracedentis coniunfta, 
Col.S u 5*1 facittriplum fnx pyramidis. Exempli gratia, columna odtan- 

4°J* *S Col.A u 4 a p f gula quinra 405. cum hexagono primi generis & cum qua 
/ 4,0. x dratoquinto, hoccft, cu 45. cV cum 2 5.duploque trianguli 
I . 9 , 9 9 quarti, fcilicet cum 10. conficit495. quod aio tnplum elle 
4 p pyramiclis o&angula: quintae , fcilicct 165. QW&J fifc oftcn- 
do.Coluranaociangula quinta,pcr corollarium 76* cortfti- 
^ J P tuirurcxduabus columnis, fcptangula quinta: triangula 4 B 

45* •Ommi iMm«ni rt-ii r> rrn 1/-> nnii-rn I™Ii C frrrnt 1 f7r\rir» KlMratTO- 



'! 



i ' primi gcncris,& triangulo quarto. His crgo aiTocio hcxago- 

O 5 P ^ nu primi generis,& quadratum quintu: ncc non duos trian 

X *9 i gulos quartos.quo faclo, dcmonftrandum crit, quod totnm 

^ + 9 P! iftud aggrcgatum,fcilicct cx columna feptangula quinta,d#i 

* P lumna triangula quarra primi gcneris, rriangulo quarto, hc 

20 * % xa^ono quinro, quadrato quinto,duploquc trianguli quar- 
ri,iimul triplum confummabit pytamidis odangulx quin- 



ta*. iJ 5 



up 



LISRI PRIMI, PARS II. 4! T P7 Mj + 

(K. Ctttnq; pcr corollarium 74« hnius,talis pyramis quinra pyr.S 1 5*< 
conficiaturcx pyramidis fcpr.ingula? duintac , &: pyramidis £_ ^u^ipt 

rriangulr quartas cdmbihaftohe: lam bftendendu erir,qtto<4 ^lzoP 4 

di&u aggregatu dictr combinarionis rripltl crir.hoc videli- r » 1 n 

licet paclo.Vna pars lllius -iggregati, rdlicer coluna fepran- pCol.7 u 4* . 

gula quinca cum hexagono primi generis quinro, quadrato v 3 j j. 

quinto,& quadrato 4 0 fimul em*cif,per prarcedcnte propofi Col.3 u i Col.Q 4 1 
tiono,triplu pyramim"sfcptanguLrquintT r quacparseft vna 40.5 | AO 
cobinationis. Ice Tcfiduo. aggrcgati,fcilicet columna tnagu- ^ 1 ' t 

hl>4* primi gtfneris.cu duplo triangttli quarti per 50* huius, ' ^ p 

triplG ftfcit pytamkin rriangnhr qnarcac: qui ci\ reftduu co- ^ 9 . ' 

bmationis. ltaque,cum dur parteS aggregatt duaru partum " 5 " 

c6mbinationis linguhc iingul arum triplac fmt,ia & pcr pri- \ 
ma quinti £ucltdis,totu aggiegatu toti^cobinationis tnpiu 
cnt. tn hocquinto loco,& iimiliceralibi. Qdeft proponru. 
COROLLARIVM. 
€t prokexagono pritni generis & qiudrato coUateralibns fitb 
flituerepotes kexfagonum centralem & imparem coUatcraler. 
Nam, per coroliarium 1*66* hexagonus centralis &impar 
(imul fumpti, valcnt hexagonum primi generis & quadratii p vr g t» ^ 
collaccraics, hoc eft,in quinto loco, per aifumpto exemplo. 6 < 

PKQPOSiTia 84*. 5 dPyr.AVp 1 

Skut columnd triangftla centralis cum quadrati & trianguli ia 

ttMateraliu prtmi generis aggregato coniuncla, triplum conjicit — — - - — 
fu& pyramidi*. Ita ctiam fequentium columnaru «nctalium * ' ' 

ta quadrata cu dicto ac^recaro & vno triangulo prarcencnri: a. g h I 

g h K m 

g h KK n 

ghKKK o 

gh K KK K p 

pio triaguli pnrcedens c6itJ6ta,trtpfS tffficirtUce pyramudis. t ghKKKKK q 

SGco columnr cetrales collareralcs a. quide triagula,ipfc bj b 

qaadrata,ipfi c.pentagona,ipfa d.hexagona,ipfa e.feprangu EjtcmpJumproloco$° 
la, &ipfaf. odtangula. Itemg. quadratus & h. criangului lol- 5 4-p yr.e 
ciufdcm loct, hoc eft , collaterales iptamm columnaru & ex [{[' \[' 71 \\ 
ipfo genere. Itc pcrrriagulns cintde gencris prarcedctis loci: 
& cx aliaparrc iunto pyramides ccntrales columnis; tiidtis 
collateralcs : Ipfaquidcm 1. triangula,ipfa m.quadrata,ipfa 
n.pctagona, ipfa e. hexagona , ipia p. feptangula. ipiaque q. 
oclangula-.quibus difpoftris,oitcdcdu cft,quc.d ficuc.pcr 79 1 
huius aggregatu cx a g h. triplum cftipiius l.ica & aggregacii 40. 10. 

cx CoLA. Pyr.A.^ 4 




105. 1 r. 1 $. 10 — 8 $ 

2j 15. 1 j. 20 — 105 

305. if. ij. 30— 115 

jj5. zj. ij. 40— i 4 c 

40;. a;. 1 50 — 16S 
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cxbgh.cV K. triplnm ; crit ipfius m. pec non agfjr ejgatufn cx. 
. . c g h. duploque ipfius k triplum ipfius n. itcmq;^ggregatfib 
Col.|DA.| A Ipyr. «xdgh. triploqueipfius k,trjpjum ipfiuso.adhucaggrcga 

k — 1 tiim cxeghi&quadruplaro k, trjplum ad p.& tandcni ftg- 

• " ' ^ ^ m gregatum exfg h. & quincuplato k. triplil ad ipfum q. boc 

^h K K R pafto. Sit coiuna triangukp*imi gcneris pr.ecedcas»hoc,ft(t 

d ». h KKK 0 collateralis ipfi lctrian^ulo fignata per r. pyramis ayteecn- 

e • k K KKK — tralis prxcecwnSj.hoc^lhcolUtcraliscolumnar r.a^»tfiangu- 

£ \ it K K K K q *° ctt<> notara • 5 ■cumqu.e aggregaturrv ex *jg Jfc .gfipliL 

* j f Mic ipllus 1. pcr 79' pr^inillam, olbndi quod, aggregatu cx' 

! bg n.&k. triplum eft ipfius m. Nampcrcorojinrium 76^ 

I f f. ZtFtlT * 5 * l0 g°c nuius > °- fupcr a. ipsa f. cV ipfum k. Ec ulco ag-i 
xof! I r. 15.' 10 — 8 y g re g aturn k g h k. addit fnper aggrcgarum ,\ g k. ipfam,r.6c 
2f f. if* 1 f fco — lo duulum ipfius k. Iccmipfam, fupcr 1. per corollarium 74 1 

*Of." 1 f/ 1 f! to 1 1! an< ■* iplam 6 Tnplumeilautem a-dditamcnrum addicamc- 

*ff!if* 1/ lo 1 c ri,hoceft,ip(utr» r.cum duplo.ipfi.us k. duplum eft ipfius f. 

405 ij. i/. co— r6f pcryo s huius. Igicur pcr primam quinti Eud. aggregatum 

Col. f .□. j.A. c.A. 4.pyr.f cx b § h ' & k ' tn P lum crU JP hu f. fuit ^dcnduni. 

ty y Etquoniam c.addit luper b. lplam r.&ahum k. per corol- 

40 lt) larium 76" huius,cV: n.fuper m. additntrfus.ipfam f.per co 

■ — — rollarium 7 4* Similiter pcnitus & codem proccifu oftcnda* 

qu6daggregatumcg h. cumduploipfms k.triplum eftip- 

ftus n. Ncc non, quod-aggregacum d g h. cum triplo ipfius 

k. tnplum eftipfius o. Adhuc quod aggrcgacum c g h.cum 

quadruploipfius k. triplum cftipfius p.&demum,quod ag- 

grc^atum fgh. cum quincuplo ipfius k. triplum* cftipfiut 

q. ficutdemonftrandumproponitur. 

fi o .*> Er^SL» i-n IfW .j iti oici** 1 y & oie«'.m/''t-iIu iraD^-n'' ttA D 

CGROLLARIVM, 

Eteodemcrcmento proccdercmus, fi vltra odangulam 
coLumnam ac pyramidem confingeremus formas (cqucn- 
tes ,fcilicct cnncagonam,& dccagonam,& reliquas dcinccps. 
Scdne curiofiras modum exccdat, faris fit nobis hucuf- 
queprogrcflu •, &protinus dc regulatibus folidis dillercrf 
incipiamus. , nc quid in hac fpcculationc intac^um tc-r 
linquatur. 
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PROPOSITIO' 85*. 

Omnis par cwnparibus omnium prttcdentium locorum C9rimnftur t cfm- 
ficit collateralcm partc altcra longiorcrru . Excm p I i gratia , par quin ti 
loci/cilicct S.coniuriclus curo rn»r&Yi*prj*ccdcntibus d.^.x.c.con- 
flat lc.partc altcra Jongiorcm quiqtum. Nam pcr 4* huius quatiioB o 
di&orum parium aggtcgatum duplum cft ad Pcgrcgatum totidcm ra 1 
dicum ab vniutc contjnuatarum, hoc cft, ad triangulum primige- 4, 
ncrisqiurtum. Itcmad cundcm triangulum quartum duplus cft 6 
partcahcra longiorquinrus,(cilitct zc .pcr o&auam huius. Acqualis 8. 10. 10 
igitur eft parrc altcra longior quintus d;&o Cjuatuor panum numero ~ 
rum aggrcgato. Quod fuit dcmenilrar.dum. Et demonftutio ad 
slium qucmuis locum twnsfcrctur vt conftapropofitura. 



o. r 

2. 2* 
6. $. 

1 1. 4- 



PROPOSITIO 8 6 1 



o. X. 
t. I. 



Si numercrum imparium ab vri.tate per ordinem contmuatorttm fingu 
lerum fmguli auadrupli pojl Zifram ditponantur, ex corumfucccjjiua ag- t o 
jregatione ccflruttur auadrati numeri d paribus collaterdibus infe mul- 4 * 
tipiicatis producll. Exempli graria,quotuis ab vnitateimpares.vt pu> j. it. 4. } 
U quatuor 1. j. j.7.finguli quadrupliccntur,&: poftZifram difpoua- ]j_ 10 - 6 - 
turfic 0.4.1 2. 10.1 8. aio,quod horum quadrupiorum omniumag- * 8 - 
gregarum eftnumcrusquadratus.quifita numeio p?ii quinti loci in *4* 
fc du&o, hoc eft,ab o&onario. Nam, pcr 1 j* huius cx aggregationc 
di&orum quatuor imparium fir qundratus quarrcj r.idicis. Qiiarc 
quadruplicorumdcimparium conficienrquadruplum dic*H quadra- 
ti, hoccit, quadnuum, qui fitcx duploduftorTadicisin ieduc"to f hoc 
cft cx odtonario m fc multiplicato. Nam latera , quorum qnadrara 
funt in quadrupla ratione,ieWnt ad inuicem rationcm duplam. Si- 
milkcr pcr locis alijs conftat propofitum. 
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PROLOGOMENA. 

0 C a principio decreutmus> ingeniofe Le&otjn 
hifce noflrts numerarijs fpeculationibus^t no» 
folum obfiure ab alijs tradtta fkctlius demon- 
fl raremus^fid etiam omijfa fiuppleremus D^e qutd igitur, 
quod adfiormas numerorum,perttnet,deJyderaretur 3 ficut 
pyramidibus & columnis numerarias flguras non untut 
generis.fitcut gjplanis recldtnets,haclcnus adflgnauimus; 
ita & qutnque tlla geometrtca filida y qu& ^vulgo reguiarut 
nuncupantur 3 adaptatts flngula numeris imitabtmur : flru- 
cluram quidem prtmo defimentes 3 f£j tnde proprtetatem 
fingulorum, atque colligantias 3 per dcmonftrationes gjr e- 
xemplo exponentes . Sed 3 curn quinque fint apud egregios 
Gcometras regularta tlla^mirum in modum a PLttone cele- 
buta corpora.Pyramts uel Tetrahedrum 3 0clahedrum 3 Cu- 
bus>lcofiahedrum,atque Dedccahedrum } e qutbus fecut 
pyramtdem tetrahedrumstta^ cubum hexahedrum quoq s 
a bafeum numero uocari nemo prohibet. Ex his dnx tam tn 
numerts noslrts traclata fiuntforma.pyramtsfetltcet tn or- 
dtne prtmaru pyramidum : & cubus inter etufidem ordtnts 
columnas.Sequttur nunc oclahedrum,quod femper exdua- 
bus proxtmts quadratis pyramtdtbus non altter , quam 
quadratts ex duobus proximts trtangults coalefett . Super- 
funt duo reliqua,qu* fer numeros non ntfe centralta tntel- 
ligt f£) conferut poterunt : quemadmodum in plants fiorm& 
ficcundt ordtnts aslruebantur . £t ficut tn plants fiptangu/t 
f£/ oclangultnumerinon,nifi percentrum @r ambitum 3 con- 
fiart commode poffuntiita fet tn hutufmodt duobus poftremis 
felidts. henhfiuut trtangulos ,quadratos >pentagonos he- 

xagonos 
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xagonos non filum prtmi generis^fid ettam cetra/tter effor- 
mautmus ad tmp/endum fecundum /ormarum ordinem 3 ita 
(g) Inc Itcebit reliqua tna prtora fi/ida,pyramidem,oc7abe- 
drum^ cukum centra/tter 3 ficut posirema duo per nume- 
ros corifigurare.Cum itaq,- tam pyramides trianguUrfuam 
cubtprtma fpecteifitts iam fuperiui conslru&t &) expofiti 
fint 3 &* eorum proprietates dec/arata: nunc fg) oftabedri 
numeri eiufdem ffectei fic quidem fact/iter conflruentur 3 fi 
ab <-unitate exordtum capientes, ( ^vt diximus ) duas quasq; 
proximas pYimi generis quadratas pyramtdes contugamus: 
ficutifittn ipfi continuo geomotricoq,- oclabedro fi/tdo.Qum 
itaque pyrartiides quadrata prima huiufimodt fie tn ordtne 
habeant,<-vt fupertus defirtbebatur,ia O* oufabedri numeri 
primx ffecici (ingult fg) collaterali ($f pracedentt pyramide 
totucJts haud dtjfict/iusfub ijfdem exarabut. HocvspaEio. 



1 4 1 4 . J O '. J f .. 9 1 . T 40 .lO4.18f.j85. Tyrdmida qutdrst* frtmigemrii. 
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Et eadem aggregatione ininfinttum fiet proceffus 3 f£)fi non 
dEiUypotentia tamen 3 qua nunquam theortco tntelleciut ne- 
gatur. zAgendum nunc de filtdts regularibus centralibus y 
in quibtts fimper nvnitas in ccntro ponitur flcut $) in p/a- 
nts numerts centra/tb/es . Sed opereprecium esl intelltgere 
imprtmis quo paclo disf>onenda fint catera ^vnitates 3 fg) 
qmbtts tn loct's 3 ad efformanda^njt decet 3 ta/ta fi/tda nume- 
ra/ia. Nec dubium^qum in fingu/ts >pofita ^vnitate cetri tam 
per fingu/os filtdos angu/os>quam per fingu/a bafium cen- 
tra finguU fint unitates difponenda.Jtaque cum pyramis 
habeat quatuor angu/os {£) totidem bafies ,babebtt cumcen- 
tralt njmtate mn:m unitates. Qum autem oclahedrum ha- 

beat 
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beat fix angulos y g) oclo bafis ftj centrum } babebit <vni 
tates qutndccim. & totidem njnitates cub/n: quandoqui- 
dem babcnt angulos oSio bafes nouem fg) centrum.Vn* 
de ficut ficundus ab njnttate o£iahedrus y fecundo adequa- 
tur cubo i ita ftj terttus ttrtio : fjjf quartus quarto:&fe- 
quentes fiqt*€Xtibus y (ingult fingults in infinitum fiemper 
aquales extftunt :>-vtpoHca demonHrabimus. Deinde cu 
kofabedrum habeat iz.angulos fiHdos,bafes autem 20.&} 
centrums conHituetur ex f^vmtattbus jj. (£) ex totidem 
nsnitattbus djdecahedrus, ^vt pote qui habet angulos 20. 
bafis i2.#) centrum y boc e,H ficundus: lcafahedrus ficun- 
do Dodecabedro aqualts efl. Et fimikier deinde terttus ter 
tio: 1%) quartus quarto: & fiquentes fiquentibus finguli 
finguhs lcofitbedrt \Dodtcabedrts m infinitumfimper ad*- 
quabuntur propter eandem,quain Oclabedro & cubo y reci 
procam angulorum g) bafium numerorum tqualitatem: 
<vt tn fuo loco in propofittombus oftendemus.Sed quo pacl9 
fiquentes fohdi numcrtjwc e(l y fiequentium locorumformen 
tur y audi. j\ec te y perfiicactffime leclor,tadcat ea perpede- 
re y qu£ ad butufinodt numsrartasformas>ab alijs omjfa y & 
ad ffeculationis aArttbmetica perfeclione maxtme fpeclat.. 
Cognofies enim proprtetates earumnotatu dtgntffimas y nec 
m/i curiofis ingenijs patulas. lmagtnoritaq, in btfie qutn- 
que fingults regulxribus filtdjs y a centro ad anguios educi. 
fingulas fimidtametros : qua quidcm in pyramide erunt 
quatuor inocTahcdro 6.in cuio S.in lcofithedro 12. ln dode- 
cabedro 20 .quot fcilicet fimt filtdt anguli 3 fiu ^vertices fili- 
dbrwn.Dtmde m ijfdemintellig^ lincaria lateraqux r uer- 
tiHs l ipfos coniungunt. tn pjramidtfitlicet latera fix y Jn- 
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cBxhedfo 12. In cubotorid:m. In icofxhzdro 30. bi d)deca~ 
hedro totidem . Q-it quidem y cum ftmidixm:tris Ixterx 
fingula bin:s totidem triangulos conttnent q%tt funt Ix- 
tera . His fuppofitis , iam nullt obfturum ent inter tri- 
na qitidem quxhbet huiufm) li trtxngula pyramidjs in- 
tercipi y que tot funt quot tpfiits feitdi bafts , tn tetra- 
hedro .fpyramides quatuor triangulas 3 tn oclxhedro ocls 
triangulas tn tcofahedro njigintt fimdtter trttn^ulas . 
tAt in cubo inter quxternx triangula y pyramides fix 
qnadratas . Jn dodecahedro inter quina triangula y py- 
ramides 12. pentagonas . Jguibus confideratis , tam con- 
fiabit 3 njnumquodque horum ft/idorum conflrut debe- 
re ex unitate centrali y ex njnitattbus per ftmidtame- 
tros dtfpjfitis > ex numeris triangulis y exjue nume- 
ris pyramtdibus . Hoc modo. Tyramidem y fiue tetra- 
hedrum y ex centro y ex quatuor ftmidiametris y ex ft- 
nis trtangulis y (gjr ex qitatuor pyramtdibus triangults. 
Ociahedrum ex centro y ex ftnis ftmidiarnetris y exduo- 
decim triangulis y {gj ex 8. pyramidibus triangulis : cu- 
bum excentro y ex 8. ftmidiametris y ex 12. triangulis, 
Qy* ex ftnts pyramtdibus quadratis. Jcofahedrum ex ccn- 
tro y ex duodectm ftmtdiametris y ex tngmta tnangults, 
ex 20. pyramtdtbus trtangulis . ^Djdecahedrum ex 
centro y ex zo.ftmtdtametris , ex triginta trianguiis 3 & 
ex 12. pyramidibus pentagoms. Toilquam itaque <-um~ 
tas prabet fingults ftlidis hutuftnodt y nomen : qmppc qu* 
nullam non nurneri fpettem fuftiptt iam in fecundo loca 
( ut dtximus ) pyramis habebtt 9. unitates s Oclxhedrus 
jj. cubus tottdem. Jcofahedrus ^iDodecahedruj tottdcm. 

Z ^am 
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J{am cetrum cum angults <&* bafium centris tot ^vnitatfs 
fufetpiunt. Ghto quidem in loco femtdiametri funt ipfie an 
gulorum unttates : triangult nulli : fyramides <-verb fi- 
U ^vnitates 3 qua funt bafium centra . ^uare bic tam 
femidiamctri, quam pyramides exordium fumunt. Intelli- 
ge autem fimper A /M prtmafpeciei 3 - pyramides ^verb ficun- 
da : quoniam oportet eas ejfe centrates. ln tertio mox lo- 
co crefunt fi?igula fcmidiametri per^vnttatem : trianguli 
dutem exordtum capiunt 3 funtque ^vnttates 3 pyramides 
njerb funt 3 qua r vnitatem feqtmntur : trtanguU quina- 
rium finguU 3 quadrata finartum : ac pentagona fiptena- 
rium habentes : ln quo qutdem loco pyramts conslat ex 1. 
ex quatuor fimidtametrts 3 feiltcct 8. ex fex triangults, 
fetlicet 6.{tj ex quatuor pyramtdibusfetlicet 2o.quaconfi- 
ciunt3S. Oclahedrnj confiat exi.ex fex femtdiametris , 
fctlicet iz.ex duodectm trtangulis 3 fitltcet 12. gy 1 ex 8. py- 
ramidtbiu triangults 3 fetltcet 40. quaconflant 6f.& tan- 
tundem fkciunt unitas: oclo firnidtametris 3 fciltcet 16 .ac 
I2.trianguliyfetltcet 12. cum fex pyramidibus quadratis.fi 
S6.pro cubo conslrucndo: nam oclahedrus & cubusfimper 
funt aquales.Jcofehedvus fitexi.ex i2.fimidtamctris, 
fiiltcet 2+.ex 30. triangults 3 fctiicet 30. ex 2o.pyramidt- 
bus triangults 3 fetltcet loo.^vnde comp/eclitur iss. Et 
tantundem fufitptt huius loci dodecahedrus. CN^am njni- 
tas 20 . fimtdtametrt 3 fitltcet 40. trtangult 30.fitltcct 30. 
pentagontpyramtdis i2.fcilicet B ^fimul conflant dtclu nu- 
merum 3 fctltcet iss. ln quarto loco fimtdtamcirt fingulaha- 
bent 3.triangult (ingult 3.pyramides 3 triangula fingula if. 
quadrati i9.pentagoni 23. <vbi pyramis cum conslet ex 

njnitatc 
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njnttate ex quatuor femidtametris y fiilicet 12. ex fix 
triangults 3 fctltceti8.ex quatuor pyramidtbus ,fitlicet 60. 
habebtt pi.Oclahedrus autem ex unitate fix femtdtame- 
tris fcilicet 18. ex 1 2,triangults fitlicet 36. (gjr ex oclopyra- 
mtdtbus triagults f.i 2o.confians ,habebtt ns.& tantunde 
cubus:na<-vnitas> oclofemidtametrifetltcet 24. duodecim 
triangult fit/tcet 36 .ffifix pyramides ,fitltcet 114. eundem 
numeru 17f.confictunt.lem icofahedru* conslans exunita- 
tc y ex i2.fimidiametris,fitltcet 36. ex 3o.trianguIts, fetltcet 
90. (^f ex 20. pyramtdtbus trtangulis fitltcet 300. comprx- 
hcnd.et4.21. tantundemDodecahedrus. CN^am unttas 
uiginti fimidtametriyfitltcet 6 o.triginta trianguli>fitlicet 
90. duodectm pyramides pentagonx , fctltcet 276 . cundem 
numerum 427. conHttuunt. Jn qutnto loco femtdtametri 
fmguU habent 4. trianguli finguli 6.pyramides trtan- 
guU finguU 34.quadrat& 44. pentagona /4. ZJnde ag- 
gregatts unttate femtdtametris , trtangulis y pyrami- 
dtbus prtdtclo fub numero fumptis 3 conHabunt feltda 
quintt ioci : pyramis 189- otJahedrus ac cubus 369* J c <>- 
fahedrusO* Dodecahedrus pop.profexto loco femtdtame- 
ter habent s. triangulus io.pyramis trtangula 6r.quadra- 
ta 8s. pentagona ios . ZJnde aggregatto repettta fkctet 
fyramtdem 341. Oclahcdrum Qubum 671. Jcofithe- 
drum f£) dodecahedrum 166 1 . Tro feptimo loco fe - 
mtdtameter habent 6, trtangulus is. pyramts trtanguU 
Hi.quadratai46.pentagona 181. ftccx confucto cumulo 
feetpyramts ss9. OSiahedrus Cubus 1 ios. Jcofahe- 
df'us &> dodtcahedrus 2743 • Tro oclauo loco ffemidia- 
meter halcnt 7. trtangulus 21. pyramis triwngula 17 /. 
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quadtatd 23i.pentagona 287. & fiiElis?fecundum regutam 
fummis 3 pyramts ertt Sss.OcJabedrus & cubus i6$s.icofa. 
bedrus>f£) dodecahedrus 42ts.Pro nono loco 3 femidiameter 
fortttur 8.triangulus 28.pyramis triangula 260. quadrata 
344.pentagona 428. & peracla more confueto congcrte 3 
perucmct pyramis i24i.0clahedrus gfcubus 246s.lcofa- 
kedrusfE/ dodccahedrus 6137. Prodcamo dcmttm loco 3 fi- 
midtamctcrbahct g.triangulus 36 .pyramis trtangula 369. 
quadrata 486. pcntagona6oy. ex quorum pofittone confia- 
but fummapyramidis qutde I72p.0c7ahedrt & cubi343p. 
lcofahedrt (£/ dodecahedri8s6p. &deinccps,feruato fcm- 
pcrprfcepto 3 in tnfinitum tnuemetur cubus o£tabedro 3 ($j do 
decahedrus icofahedro &quales.6)uodficejfe>dcmo?iJiratio- 
ne pofiea roborabtmus , pra-mtffis necefjarijs praambutts. 
£\4ox & abas quafdam admtratu dtgnas proprtetates exc- 
cuturt , ficut pro/undas, tta maioribus nofirts nunquam 
baSicnus animaduerfas 3 qua quidim idcirco praitbata 
Junt a nobis tngemcfe Lec7or 3 ut ea 3 qua demonflraturi 
fumut 3 magts ttbipcruta fint 3 fid ffl foltda tpfa ^fque ad 
dectmum locum coUccla htc breut tabella commonfirabt- 
nus 3 tt dudumtradttum firutlura modum 3 expcfito cx- 
tmplo prcntius intcUtgas. Eccam tabeilam. 
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Efi etiam tcrtiacubcrum Jfecies 3 quos mixtos appeUare li- 
buit: eo quodfingult fiant ex mixtione ccUatcraiis cubipri- 
migtniru (gj cubi pra:ccdtntts 3 non atittr, quam quadrati 
\ centrales 
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fijkJrdfttWmixtione quadraiicoHateralts &fra- 
cedentis frimi gerteris. Sed magis admiraberis inge 
niofe l^eSior huiufmodicubos mixtos ejfe fingulos 
iquales fingulis collateralibus tetrahedrts centrali- 
bus tamdudum expofitis, (icut tnfine demonfirabi- 
tpus. His ergd fr£m:Jfis,ad ifjbrumjolidorum dif 
finitiones r vcnmmus. 

DIFFINITIONES. 
Pyramis triangula fiue tetrahedrus primigencris, qua? 
figuta,proptcr balium conformitatera,internumerarias rc- 
gulares folidas reponi meretur, conlutit in diftinitionibus 
primis. O&ahedrus primi genejis compaginatur ex duabus 
quadraris pyrarrikubus pnmi gencris.i7cdllarerali,c\: prarce- 
dtnril queadmodum quadratus priraus coflabaturex duo- 
bus|>rimf.gcncristmngulis,colJatcraJi fcilicet^ prxccden 
ri .Cnbus mixtus componitur cx duobus cubis primigcnc- 
ris,fcilicct collaterali & pncccdcnti, nonaliter^antea qua- 
dratus centralis conflabaturcx duobus primi gcncris qua- 
dratis.f.collaterah & pracedenti. Nunc autem diflmicndx 
funt folidorum regularium centralium,fiue fecundi genCris 
ftru&urac C\c: Omnis radix propofiti loci cura vnitatc, tria- 
gulo prarcedentc primigeneris,pyramidcquc ccntrali colla 
tcrali, conlhtucrepoteft numcrum folidum , regularem fc- 
quentis loci : ita fcilicct vtradix in numerum folidorum 
nngulorum multiplicctur : triangulus m numcrum latc- 
rum linearum,Pyrarais in numcrum bafium,Tetrahcdrum 
igitur , fiuc pyramidcm conftruet , vnitas ccntralis , radix 
quadruphcata , triangulus fcxcupiiCatus , & pyramis tri- 
angula quadruphcata. Octahcdrum autem cdnftituet vm- 
tas centralis, radicis fecuplum , trianguli duodecuplum, 
& Pyramidis triangulx odhiplum. Hefahedrum iiue cu- 
bun> conficict vhitas ccntralis., radicis o&up!um , tri-j 
anguli duodecuplum, & pyramidis quadratsc fexcu— j 
plum . Icofahcdtum conflabit , ,vnuas*centralis , radicis 
dtiodecuplum. , trianguli trigecuplum , 6c pyramidis 
-triangula: vigecuplum . Dodccahedruni tandcm con— 
flabit , vnitas radicis vigecuplum , trianguli Trigecu- 
plum , & pyramidis pcntagonaj duodecuplum. Pyramides 
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enim pro cubo quadratar : pro dcdcc. hairo pcntagcnar: 
proca*reris triangula: capicndar funt,quo fcilicet fint cor- 
poris ipfius bafibus conformcs. 

Propositio 87. 
Omnis oflahedrus primi gcncris squalisefi pyramidi ijtnt- 
drate centrahfibijt collatcrali. Excmpli gratia : o<3ahedrus 
quintus , primi gcneris eft. Aio,quod is idem nurnerus cft, 
2 8c pyramis quadrata ccntralisquinta. Nam pcr 7 j s c\' 68* 

*• * # huius,pvramis quadrara quinta confi citurex dtuhus pyra- 

midihus quadratis primi gcneris , fcilicetquinta 8c qturta, 
cV perdiffinitioncm ipfius, de quo loquimur, ottohcdri.ta- 
tis odahedrus quintus componiturcx ijfdem di&is duabus 
quadratis pyramidibus. Igirur o&ahcdrus quintus cft pyra- 
midi qnadratc quintar cqualis : & fimilitcr in quo vis alio 
loco vcrificatur propofitum. 

P r o p o s 1 t 1 o 88. 
f" pyr-D- S * Cmms cubus prlmi gcncris <t<iudis eft aggregato ex oBahe- 
PfT a 'l **' droprimigeneris coUaterali, duploj, triangula pyramidis prd- 
'pPy r, 0 * / u , cedentis. Exempli grariarcubus quintus, fcilicet 1 1 c.arqtu- 
7 j. Upyr.A V Ijsefto&ahedro primi gcncris quintcf.85.vna cum duplo 
p« 41' I 2 °* pyramidisquartaeprimi gcncris, fcilicct cum 4c. Quodfic 

ryx.*?S pyr.O-4* oftcndirur,per 5 i A huius,cubusquintuscqtuliseftpyrami- 

* r S* / jo. dihexagonat arquungula? quinta?: per^r^autepyrami* he- 



n i xagona quinra «jquiangula valeraggrcgatum cx pyramidc 

I pyr.A u 4 pentagona quinta, & cx duabus pyramidibus quarti loci.f. 

L 20. quadrata & triangula primi gencris.Scd,per 3 6 4 huius,pyra 

a mi$ pentagona 5 a arquiualctaggrcgato pyramrdum qtudra- 

P c * diffi. 9 CP>' r,D r tx cjuintac,& trianguhe quart^. Igitur pyramis hexagonaqn 

O&ahcd.; ^ 55 ta,fiuccubus ipfi arqualis valcbit aggrcgatum cx duabus py 

8/ cpyr.D.^* ramidibus quadraris quinra & quarta , & ex duplo pyrami- 

J° dis trianguhc quartar.Cumq; pef diffinitioncm dtu* prardi- 

clar pyramidcs ouadratarconcunt cdtahcdrum primi gcne- 
ris quinru:iam 6c talis odahcdrus quintus cum duplo pvra 
midis triangula: quartaf fumprus, c.dxquahit cubum quin» 
tum: qucd crat dcmonftiancfum A* pciinde ficutin quinto, 
ira in qucuis alio I0C0 conftabit propofitum. 

Propositio 89. ?, 
Ornnis impar in quadratum fccunds fpaici , hoc efl, centra- 
lemfibi collatcralcm multiplicatuSyproducit gnomr ncm coUate- 
ralem ex ordine gnomonum ab 1 mt.tc cotinuatorum, ctq\ qua- 
dratos ex^uadratis primU infedhclis un.us pcr additicncm 

fucccffitmm 
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fucceffiu.m conflituentiumj. Prjcraiila vnitare , quar omnrm 
numeri fpeciem repraefentat fecundus impar eft 3 .fccundus 
«urcm quadrarus cenrralis eft f.ex horum du&o fir 1 j-gno- 
mofecundusquippequicum vnitate facit 1 G.quadraru fcAi Thro fccundo 1$C6. 
ccr quaternarij.Quod iicoftendorpoft vnicacem notabo pri 
raum duos in tres, in quacuor, in quinquc numeros ab vni- I 
tateper duplam proporrionem noratos. Hoc pa&o duo pri 1 • * 

mi numeri , fcilicct 1 .1. per fextam huius fimul conficiunc 1.2.4 
imparem lccundi loci ,fcilicct 3. Excrcmiaucem fcqucncis I» 2. 4* 8 

ordinis fcilicct i.a.4.funt L&4. proximifcihcetquadrati, I. 1. 4. 8. i£ 
quorum congcries,per 68*huius,eft quadratus centralis lc- 
cundi loci,fciliccr j. Itaque demonftrandum cft,quod aggrc j j 1 S 

gacum ex vno,& 1. mulciplicacum in congeiicm ex 1. &4» 
producirgnomonem (ecundiloci , hoc cft difTcreriam ipfo- 
rum 1 .& 16. qui funtquadrari quadratorum,primus vnira- 
ris,&altcrquarernarij.Talis enim gnomo,fciliccr 1 j.appo- 
/irus vmtaci, confticuic 1 6. quadracum quadraci lecundi : 
Nam in hifccquacuor numcrorum ordinibus, duo primi, 
fcilicet 1.2. funr dirTcrcnri.e triuni fequennu,fci!icec 1. 1.4. 
& rurfus hi rres funr dirrcrenria: quatuor (equencium,fcili- 
cct 1.2.4.& 8.&adhuchiquacuorfuncdifFcrcntix quinquc 
poftrcmorum, fcilicct 1.2.4. 8. i6.quandoquidcm in nu- 
meris concinue proportionalibus dincrenrix funt continuc 
proportionalcs, & prima: difrerentia: iint iam vnitaccs,(icut 
primi ordinum fingulorum numcri. Hic cft autcm procef- 
lus dcmonftrationis: aggre^arum cx vno & 2.primi ordinis 
duc*cum in vnitatcm, facic cogeriem 1 .& l.in rcrrio ordine. 
Iccm aggrcgarum ex i.& l.primiordinis duclum in 4.pro- 
ducit4-& 8.in cetcio ordine,hoc eft, 12. Igitur ralcaggrcga- 
tumex 1 .& 2 .hoc cft 3 .ductum in congcriem cx 1 .& 4. hoc J*r$ tertio lot$. 
cft, in j. produccccumulum quacuor numerorum, fciiicct 
1. 1. 4. 8. Verum calis cumulusfacic aimulum dirlcrcntia- 1 
ru quarri ordinis , fcilicet ipioru I. 2. 4. 8. 16. & perindc 2.3 
facir dirTcrenriam extremorum, fcilicec 1.&16. hoc eft, 4. <$. 5 

1 5. gnomonem fccundi lod prsdiclum.Quod fuir demon- 8. 12.18.17 

ftrandum. Item dico quod tcrrius impar, lcilicer $. du&us \ 24.36.54.gr. 

in tcrtium quadiatum centralem.f.ij.producet rertiu gno- =^ 

monem ex pradictis , fcilicet 6 c.qui.f.cum 16. coniundtus * 6j. 

facir quadratu nouenarij, qui rerrius quadrarus cft, facit in- ^ 
qua Si. quadrarum cx qnadrato tcrtio in fe di&o gcnirum. 
Qupd haud obfcurc,nec difficiiius oftcndam Hoc proceftu. 

Z 4 Poft 
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Poft vnitarcra notabo radices proximas fecundi & tcrtij lo 
ci , fcilicct ii & 3.qui,perfexram huius* coniun&i.faciunt 
tertium imparcm : mox duco 2. in fe , & in nct non j. in. 
fe, &hcnt4. 6. 9. continue proporrionalcs in rationc ip- 
foru a.& j.& Rurfum, ex quaruor multiplicationibus 
fcihcetcxduclua.in4.&in6. &exductu j.in^. &in*?. 
fiantquatuornumerifimilitcrproportionalcs 8. iz. 18.17. 
Et adhuc cx quinque mulriplicarionibus , fcilicct cx 2. in 
fingulosdictos 4.8. 12. i8, i7^&cx3.in27.fiantquin- v 
qucnumeri 16. 14. 36. C4. S t. Jncadem rationc continua. 
proportionales. Atque his conftirutis,dcmonftrandum eric, 
quod aggregatum ex 2. & 3. fcilicet j.rerrius impar,multi-, 
phcatum in aggregatum ex 4 .& 9. hoc cft, in M . quod, pcr 
68*, eft tertius quadratus centralis,producit dirFerentiam ip 
iorum 1 6. & 8 1 . hoc eft, gnomonem cx his,quales diximus 
tertium. Nam per 2 i a fepnrai Elementorum Euolid. qttQn 
niam ex duct-u ipforum 2.3. primi ordinis, nafiruntur m*r 
meri rrium rcliquorum ordinum,idcirco finguli ortuiies fer 
uanrcontinuam proportionem pnmi: &quoniamexroul- 
tiplicante indiffercnriam multiplicatorum.producitur dif^ 
fcrenria produ&orum : idcirco,duo numeri primi ordinis, 
lcilicer 2. & 3. funr dirrl-renti^ numcrorum fcquentis ordi- 
nis,fcilicet ipforum 4. 6. & 9. & fimilircr hi trcs funt diffc- 
rcnrie^ numerorum quarri ordinis , qui fequitur, fcikcetip- 
forum 8. 1 1. 1 8. 27. Nec fecus hi quinquc funt difFerenti* 
Tro quarto loco. quinque numerorum fequenrium, fcilicer 1 6. 2 4. 3 6. r 4. 8 1 . 

quofir, vr cumulus ipforum 8. 11. 18. 27. fit difFerentia. 
1 ipforum 16. 81. cxtrcmorum. Vnde dcmonftrandum erir, 

* ' 4 quod cxmultiplicatione aggrcgatiipforum 2. 3. in congc- 

9' 1 2 - 1 $ riem ipforum 4. & 9. hoc cft ex dudhi y . in 13. rertij, fcili- 

2 ' « cetimparis in tcrtium quadratum centralem , producitur 

1 1.108.144.191.156 cumulusipforum 8. 12. 18. i7.hocmodo. Quorium.cx_2« 
7 1 in4- fit8.&ex ,-.in4- fit i2.per i3 s feptimi EucJidis(qiio- 

25J niam l.ad ^.licut^.ad i6 )proptereacx4.in aggregirurn ip 

forum i.^.firaggregarum ipforum 8.i2.pcr primam fecun- 
di ElcmenroTiim,& per eadem rarioncm, quooia ex 2 . in 94 
fit 1 8. & ex 3 . in 9. fir 27. proprerea ex 9. in .aggregatum ip-. 
forum 2. 3. fir aggregatum ipfcrum 1 8.17-Rurfuro ergoex. 
primafecundi Euclidis fcquitur,vcex aggrcgato ipforum i. 
3-in aggregatnm ipfbrum 4.9. fiat cumulus qunruor nu-, 
mcr:rum 8. 12. 18. 17. Quod fuit dcmoniUandum. 

f £ v Eodeni 
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Eodem penitus procellu dcmonftrabimus,c}> quirrus irn ♦ i J 

parX^.Hu^usmcjuickacacctralcmqaartu i^.cffieft 175. %6 ^ % j 

gnomoncquarcui qui cnm quadraro noncnarij iiw&QhU. 6 ^ , O0# 

cumSi.coponit^iiadracaitt^ X56.320. 400. 500. 6z;. 

oftcndemus, q,quincus impar.f^.ducrusinquincuquadra, . 

rucecrale.f.41. producir 369. ghomoncquintu^cQ 256. 9 > 

cufti fuit 6 1 5 . q quaciratus cft p quadrati c & fic in '"fi^jv; 4 1 -* 
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Propositio 90. 

Vnufquifque difiorum gnomonum aqualis eflaggregato tria, 
gulorum centraUum ab vnitate ptr ordinem fumpwn*m r fr tot, 
quot funtvnitates imparis colUtcralis. Exempli gracia. 1 f.^no 
mo poft vmtatcm acqualis cft aggrcgatxx tcium trianguldrUj 
ccntralium.f.t.4.lo.quoniam tcrnarius cftimp ir collatera-; 
lis ipfius gnomonis fccundi. At 6 5. gnomo fequcns arqualis 
eftaggrcgato quinque crian^ulorum, fcilicct 1. 4.10.1 6.3 1- 
quoniamX j.cftimpar collarerahs diclo gnomoni. &. ficj 
deinccps in infinirura.Er quoniam tria talia triangula , pcf 
diffinirionem componunc pyramidcm triangulanyccntral^ 
tcrtij loci , & quinqur talia ptxdi<5b triangula conftituanc 
pyramidcm triangulam quinta loci, & fic deinceps per im- 
parcs locos in infinitu : proprerea propoficio pfW hoc dictr. 
COROLLARIV M. 

Quod cales gnomoncs fnnc pyramides crianguU ccn- 
tralcs perimpares locos.difpofit* in infinitum. Cuius pro- 
pofirionis & corollarij dcmonftracio hxc cft. Aio,q> 6 5 .gno- 
mo c^rnj loci.cft pyramis crianguj.axew^^ Quoct V ; I 1 1 

ficpaccc.Ducacur c.in 31. radix.f.quincain crianguluin 31. 
quintu quibafiseft pyramidis ipfius quinca?,& producutur 
1 5 f.coluna.f.rriagula quinca huic addo quadracum quincu 
prim.x fpecid.f.t ^. & triangulum quintu.f.i contUtuc 
1 9 y.qc1,per79* huius.triplii cft pyramidis fu*<mtntae,pro^ 
dudu autex ?. »n 3 i.cum di&is quadrato & criagulo,ium-r 

ptu,eftsequalc produclocx 5.m ♦•j.quoniam X $Q. conftal C 13 65 

ex 31. 5. 3t 3. hoceft, ccianguloqninro -..irnparc teftio r .Sc S ■< 

radicc tcttia : 6c cx tali radicc in talcm imparcm , hoc C39 195 

cft, 
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cft « ,.in p fit diclus triangulus quinrus i , . ( vt cx reeula 
progrcmonisfiicil C conftat)Qup fit,vtproduttu cx J% i*J9. 
arquale fit produSo ex j. in } i . in c. & i n 3 . hoc cft , pro- 
dutto cx 5 .in 3 i.ctim quadrato quinarij & trian^ulo quin- 
to , hoc cft , cum 1 c. 8c oim , ; . Er, quoniam 3 1 . triaLu- 
Ius,fcilicetqummscentraliscum ipfo quinario & terna- 
no, quoniam quinarius cft tertius impar, conficiunt fcm- 
pcrtnplum tcrti; quadrati centralium , qui nunc cft. n 
&gnomo65.ntcx 5. inipfum , j.per premiftam.Iam iccir 
co produftum ipfum ex in 39. fcilicet ,9/. rriplum crit 
gnomonis 6 c. fuit autcm & triplum pyramidis triangulx 
quinta» : Igitur gnomo tcrtius & pyramis ccntralis quin- 
ta funt *quales. Qupd erat dcmonftrandum. Sed reftat 
oftendere quod triangulus impatis loci cum ipfo imparc 
& cum radice collaterali ad imparem faciunt fimul triplum 
quadrati centralis , qui collateralis eftipfi radici. Hoc eft 
aflumpto cxcmplo, quocf 3 r.cum c. 3c 3. ficiunttriplum 
ipfiusi3.quod hcoftendctur: Difponantur quatuor fcrics 
numcrorum, finguls ab vnitatcinitiurn capicntcs: in oua- 
rum pnma fint tnanguli ccntralis locorum impariam 
fcihcet,. ro M^.&infccuncla,. 3. ,. 7 .& c £ e ri m^ 
pares per ordmem. In tcrtia radices naturalis pro-rdfu* 
1. 2. 3.4;&c.In poftrcma 1. M 3. 25. cV c^teri quadxa- 
ticentrahs. Inquibus id quod volumus facilc conftabir 
iNam cum ln exordio tresvnitates,hnt 
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triplum quart*.ct trium nibfeque'tium tresad primas vni- 
tates augumcnta luper ipfas vnkates faciant duodena- 
num.quinumerus tnplus cft ad augumeatum, quo in 
quarta lenc fequens. vmtatcmexccditipfam vnitatem : iam 
^eoneceirecnt vt aggrcgatiim trium corollarium/alicet 
10. 3. 2. f lt tnplum adhuc fequcntcm,fdlicct c. Itcm quo- 
niamaugumcnta trium in tertio loco fcquentium fupra 
trcsprarcedcntcs. conflaat a 4 . Et augumentum reliqufirt 

quarra 
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cjuarta feric fupra fuum pranccdenrcm cft 8. Idcirco & ae- * f • 
j rcgarnm trium lllorum , fcilicet jT-5?« cnr & triplum di- 4. tf 

dircltqui, fcilicct m. Er iic dcinccpsin infinitum, proptcr + io. 
augmcnta illic pcr duodenarium , hic per quarernaiium JO^ ■ 

crefcenriafemper dcmonftrabimus. Quoddcmum in di- +51. f 
Ctis quatuor fer iebus numeri lecundum ralia proccdant crc 46. ^ g 

menta,facillimum eft oftenderc. In triangulis quidcm fi +6+. 
confidcrcrur contimiatorutii cremcnta , quar crefcunt pcr 8;. 

ternarium , iam altcrnatorum crermntaper duodcnariuin + 109 
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augebunrur.At in fcricimparium quis nelcitcremcntu ficri 1 j6. 

pcr biharium , & in fcrie radicum per vn:tarcm ? dcntq; in l<>6. 

fcric poftrema quadratarum ccntralium , quoniam finguli o* l> S 

conftant cx binis proximis quadraris primac fpccici , quo- ^ : Q ^ 

rum difTcrenrix crcfcunt per binarium , quia vidclicct con- 3 



n 
O 



H.itur per adcurionem contimum irnparium,ideo dirfcrcn- £ p_ 
tias fortiunturperquaternarium crcicentcs.Sic nihilreftat, 8 U d 
quod ad dcraonftandum propoiitum facict. 5 

B 

Propositio^i. s 

Tres quadrati centrales cum quatuor vnitatibus fumpti^funt 
squales quatuor triangulis centralibus cum tribus vnitatibus 
ftmul acceptis m eodem loco. Nam rriangulus centralis con- 
ftatex vnitate& tnbus triangulis primc fpeciei preceden- 
tis loci. Quadratus vcro centralis conftat cx quatuor ti i.m- 
gulis prim^ fpccici prxccdentis loci,& cx vniratc. Quim ob 
rcm , quatuor trianguli ccntralcs conftabunt cx 1 i.tnangu 
lis prima?,cVex quatuor vnitatihus Trcs vcroquadrati ccn- 
tralis conftabnnt cx 1 l.triangulis primar, & ex rribus vnira 
tibus. lgirur, fi apponantur hic quatuor, iLic trcs vnitates, 
conftabic veritas propoiiti. 

Propo sitio 91. 

Tres pyramides quadratt centrales cum quatuor axibus fum* 
pUyfunt xquales quatuor pyramidibus triangulis centralibus cu 
tribus axious in codem loco fimul acccptis. Ha?c conftat cx 
prarcedenri : quoniam pyramidcs conftant ex baiibus , illac 
quadraris, h.T triangulis, 6c axes conftant cx toridcm vnita- 
tibus fingular. Quare cum ex aggregatione arqualium coa- 
cerucntur arquaha , conftat propofitum. 

Trcs 
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^ 3Trw Tentagtmi centralets^mn quinque initatibus firr.ui fi-.Dipti 

fnnt tqualvs quinqne tnan^ulis centralibus f^m fjl^bus vm^ati 
J * *> ! I fmul accepits in ecdcm loco. Quonia m.^qlus.amiahs 

conftateac vnitarc&ex tribus rrbngulisprw^H^pxcccicn-, 
X tibus. Pcnragonus aurcm ccntralisconrurci: qujn^u^|ria- 

gulis primis prcccedcntibus ex vmtoterquanj pb rern cjuin- 
que trianguli ccntralcs conftabunt ex : t j.tEjanguljs primis 
cv cx s. vniraribus.. Trcs verp pcntagoni conftahu^cetUrr», 
cx i f.rrianguJis pi :imis,& c\ tribus vni(..uihus : I^irur £ ap- 

ponantur hic 5 .illic trcs Ynkates,conftat pippqiuuna. > 

%j» ~ !^ .4,1- . . . _ „ » . ^ * 

Propositio5>4 
<3 Tre* pcntagottA pyramides centrales cum quinque axibus 

pmt iqnalcs qninq-, pyramidibus triangulis centralibus cum tru 
bus axibus eiufdcm loci pariter accepiis.Vizc feqnitare* pne^ 
£ mi(Ta:quohiapyrnmiclcs conftantcxpIdniSiillatp^ragcnis, 

hx triagulis,& axes conftanr cx totidem ^nltatibtrt firigiilx. 
Igitur cu cx aggrcgarionc xqualium coaccru.ctur ^quaDa,vc 
rum cft id,quodoftenctendum proponitur. 

PROPO 5IT10 <> f. 

r Vniras Omwir cubus centralis xqualis eft oclahedro ccntra.lt fibi colla 

Cubus < ^^.(cinic!. ^ terali. Nam ralis cubus,pcr diffiaitioncm conftruitur cx 
) "\_i2. A 1 ' + vnitatcqucdcftccnrrumtexocroicmidiamerrisjcxti.trian 
L-<S.p)rQ ue % gulis primis: quoniam totfuntlatcra Jinearia folidi :&cx, 
lex pyramidibusquadrarisccnrralibus quor,fciliccr funr ba 
fcsiolidi. Ocrahedrusaurem conflatur ex vnitatc ccntrali, 
cx fcnis fcmidiamctris , ex 12. triangulis primis : quoniam 
r~ Vnitas tot funi eius folidi latcra,& ex o&o pyramidibus triangulis 

Odahe- \ fo.fcmid. ^ centralibus, proptcr totidcm bafcs. Scdcura ijxgfllf pmil» 
drus y (I2.A 1 ', + fam,tres pyramidcs quadrarxcum quatuoraxihus,quifunt 
L-8.Pyr. A ,,B ^ xquales femidiamcrris fingulx imgulis ,'fnrxqualesqua- 
ruor pyramidibus triangulis cum rribus axibus:Iam fcx py- 
ramides quadratre cnm octo femidiamctris crunr xqualcs 
ocro pyramidibus trianguliscum fcx fcmidiamctris. At vni 
tas & )2.trianguli cadcm vtrobiquc fumma ingerunr. £rgo 
& totus folidus numerus. tpti folido n*imero,fcilicct cubus 
Octalu-dio adxquabitur: quemadmodum proponitur. 
Propositio <j6. 
Cmnis Dodecabedrus numerus aqualis cfi Icofabedro nume- 
ro ftbi collatcrali. Sicur prjtmiita,pcr nonagciima fecundam 

ira 
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Ita pns propofitio pcr 64* dcmonftrabitur. Naquc, pcr fup- 
poiittOiicmnoftram,icorahcafui<:onficiturcxvnirare,ciuod ^Vniras f 

clUenrrum:eTii.femidiametris,ex 50. rriangulifrprirais, Icofane \ C l2 Acmid. % 
fccundum latcrum numcrura folidi : & cx lo.pyramidibus -^r < <^^ 0m A u + 
triangulis ccntralibus, iuxtanumerum bafitim . Docleca- Uzc.pyr.^ 1 * ^ 

hedrus aurcm numcrus formabatur ircm cx vniTareccntra- 
li, cx vigintrfemidiamcrris, ex iriginra trianrulis primis, pVniras | 

propter rotidcm latcra,& cx 1 1. pyramidibus penrago- Do< { cca v J- 10 .fcmid. y 
nis ccntralibus , qiiotfunt folidi bafcs. Scd cum per 94 hcdrus. } \ 30. A* + 
prjrmiflam.tres pentagcn? pyraraides cum quint|Ucaxibus; ^ ipy^O"* *A 

fiue fcraidiamcrris funtTqnalcs quinq-, pyramidibus trian- 
% guliscum tribus axibus , fiuc fcmidiamctris : iam & u. 

Penragona: Pyramidcs cum 20. fcmidiamcrris iimul,a:- 

quales erunt 10. pyramidibus rriangulis cura u. fcmi- 

diamCttis. Atque vnitas & triginta trianguli tantundcni v- 
r trobique accumulanf.Igitur ex totus icofahedrus torido- 

decahedro arqualis erit,hcutin propofuionc concludirur. 

Propositio 97*. 

Vnitas ^quaUior dicmctri , hoc efi , parnumcrus , qut voco 
diamctrum, quadruplicatus cum otluplo trianguli primi,zno re 
tromtermijjo accepti^ componuntquadmum imparis collatera- 
lis. Difponanrurquaruor numcroium fcrics ab vnitate,fci- 
licet tnanguli primi , parcs, imparcs & impanum quadra- 
ti pcr ordineim Et in ordine parium capiatur quihbetpar, 
vtputa 8. ex triangulis autcm capiarur,vno intcrmiilb prae- 
cedcns , friliccttf.octuplicatus, hoceir,48.Aio ig.tur,quod 
vnitas, quadruplum lpfius 8. fcilicct ji. fimul cum 48. 
conficiunt quadratu coliatcralis imnaris , fciliccr 8 1 . Nam 
per <-4 S huius, vniras cum 48. quodefto&uplura trianguli 
G.facitquadratum imparis,fequcntis,fcilicec 49-qui quadra 
rus cft ipfius 7. pcr 60 ■ vero hnius.ipfc numcrus par 8 .qua- 
druplicatus, fcilicet j i.coniundus cum quadrato imparis 
prarcedenris f fcilicer cura 49. efticir quadrarum collatera- 
lis imparis , fcilicet 8 1 . Igitur vnitas cum 3 ** & 48. con- 
flantquadratum collatcralis irr.paris praclifli, fimilirtrin 
CTteris horum quatucr ordinum numeris per eadem pc- 
-•nitus argumcntando proccdcns , ficut dcmonftrandum 
proponirur. 
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Propositio 5? 8*. 



Quadruplum ditli trianguli, vno intermiffo pr&cedentis inu 
parem , cum fexcuplo pyramidis quadratdt centralis immediata 
ditlum imparem pr&cedentis coniuntlum> confick duo fupplc- 
menta , qu& fmgula fiunt ex dutlu ipfius imparts in latus fe- 
cundi quadratipracedentis : & coniuntla cum quadrato ipftus 
bnparis conflituunt gnomonem: qui coniuntlus cttm fccundo qux 
drato prddifto , conftruit fecundum quadratum fequentem, hoc 
ejlyipftus imparis collateralcm-.. Intelligo fecundos quadrato» 
cos,qui exprimis in fcdu&is fiunt : vt i6.eftfecundusqua 
drat 9 binarij 8i.fecudus quadratus ternarij; cV fic dcinccps. 
Itaquc exponam primum , dcin oftendam propofitioncm. 
Exponattir ab vnitatc fcx numeroiu feries, lcilicet, radicci, 
Impares Trianguli primi,Pyramides quadratar cetralcs,qua 
dratipiimi , cVgnomones fccundorum quadratorum, pec 
ordinem continuati. Quibus cxaratis , iam in lecundo lo- 
cojimpareft 3. hicautem quadruplum triaguli nullum eft. 
Nam retro intcrmilla vnitatc,nullus cft triangulus.pyramis 
hunc locum pr$cedes,eft vnitas eius, fexcupluscft fenarius: 
qui folus facithicduo fupplementa 3& 3. quarlingula fiiic 
ex imparc huius loci,lcilicct cx 3. in latuJ fecundi quadrati 
prarcedcntis, fcilicct vnitatis, hoc cft , in vnitatcm. Et con- 
iundta cum quadrato dicli imparis,fcilicetcum noucm,con 
ficiunt ij.gnomonem, fciliceteiuklcm loci : qui appkca- 
tus fecundo quadrato prardi&o, fcilicet vnitati,c6ftruitiani 
fccundum qUadratum lequentcm , lcilicet 1 6. In tertioau- 
tem loco , impar cft y. quadruplum triangnli, vno rerro in- 
rcrmilfo,fumpti, lcilicet vnitatis,cft quatuor. Pyramis prcc- 
cedenscft 6.cuius fcxcuplum 36. qd cum 4. ftcit 40. qux 
funt duo fupplementa , lcilicer io. &10. quar fingula fiunt 
ex imparedi&o,fcilicer j.in 4. latus fecundiquadrati pra?cc 
dentis,quicft 1 6.6c coniunda cum quadratodi&iimparis, 
falicet cum 1 y.faciunt,6c. gnomontm terrjum: qui coiun- 
dhis cu fecundo quadrato prncdiclo, fcilicct itf.conflar iam 
fccudum quadratum fcquctcmjalicet 8 x.ln quarto dcind* 

loco, 
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IoC3,impareft 7. qiiadruplum triangulivno rctro inter- 
miflb, fumpti , fcilicec cernarij, e$n. Pyramis pr*ccdcns 
cfti9^ cuius fexcuplum 1 14. quod curn n. facic i x5. qux 
func diio fupplemcca, fciliccc6?.& 6 j.qur lingula fiuc cx 
impare di&o 7. in 9. larus , fciliccc fccundi quidraci proc- 
ccdenris > qui fuic 81. & coniunCh cum quadraco di&r 
imparis , fcilicec 49. faciunc 175. gnomonem quarcum , 
qui coniunccus fccundo quadrato pr.edi&o , fcilicsc 81. fa- 
cic x 56. fecundum quadracum fequcntem.Adhuc in quin- 
to loco,irapar num:rus cft 9. quadruplum trianguli non 
imrftccliacc pntced.encis , fcilicet 6. cft 24. pyramis pr*cc- 
dcns 44- cuius fexcuplura i64-quod cum 14. efficic 188. 
quxfuncduofupplcracnta,fciucct.i44.& i44.quoc fingula 
fiuntcxImparedi<5to,fcilicet 9. in 16. latus fcilicec, qua- 
drari fecundi prxmiflfi,qui fuit 156.& coniunCh cum qua- 
dratodi<5tiimparis,fcilicet cura Si.faciunt 3 <>9.gnomoncm 
iun^cndumfccundo quadrato pracdi6to,fcilicet 165.VC co- 
flct 61 $. quadracum fccundum quinarij : qui fequicur,po- 
ficusin prxfcnti loco.Sicpro fexco,feptimo,& fcquentibus 
locis m infinicum fit iimiliter fcriatim procrcando , fe- 
cundos radicum quadratos. Scd dcmonftrandum,quo pa- 
#0 iu lia^ulis locis quadruplum crianguli', cx tcrtio retroi- 
fum loco lumpti , cum fexcuplo pyramidis quadratae prr- 
ccdenris coniun&um , facic diclta duo fuplcmcnca , frac 
(quod idcm cft) quod duplum calis crianguli cum criplo 
talis pyramidis coniundhim , facic vnum calc fupplemcn- 
tum , quod (vt di&um eft) fic cx imparc ipfius loci in Iatus 
fccundi quadrati preccdcntis : & proinde duo ralia fup- 
plemcnta coniuncfca cum quadraco di&i imparis , compo- 
nuncgnomone, qui iunctus cu fecundo quadrato prxdicio 
conricitfra quadratum fcqucntcm , impariqj collateralc. 
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Verum in primo poft vniratem loco,qui fecundus appcl- 
larur, in quo(vc dixi) qua4ratHm crianguhe nullum eft , li- 
qucr quod triplum pyramidis prxc^denris, fciliccc j.facic 
calc fupplemcntum , quod fcilicet h r ex impare huius loci, 
qui tcrnarius cft, in larus fecttndi quadrati pra:ccdenris,fci- 
licet in vnitatem: & idcirco pcrquirtam fecundi Euclidis, 
duo huiufmodi fupplementa coniun&a cuin quadrarodt- 
dti imparis , fcilicec 9. cdnficiunt 1 r. gnomonem , fcilicec 
ciufdcm loci : qui appolitus fecundo quadrato prxdifto, 
ftilicervnirari.coriftruir fecundum cmadraium fequentem, 
fcilicct itf.collareralem ipfius imparis : cuius quidem latu» 
eftquadratus ipfe primus, fcilicer 4 quoniam ralelatus eX 
aggrcgattone confttr vniraris & fcquenris imptris , per t j* 
huius libri. (n tcrrio Ioco id ipfim '] loqu: o(V.*ndemus : in 
qiio impareft c. quadruplum rrian^uli 4.&pyramidis lex- 
cuplum $6.&idco trianguli duplum 2. pyramidis triplum 
18. Qjaarehic oftendjndum cn\quod 2.cum iSfaciunt 10 
fupplementum quod fir cx imparehuius loci fcilicet f. in 
latus fccundi qnadrari prarccdv-nris.hoc eft in 4 quod fic pa 
tct: Nam columna cjuarlrara cenrralis pr.rcedenris loci,fci- 
licct ic.cum duplo quadrari pnmi eiufdem loci,fcilicetcu 
8.pcr 8o 4 huius,cfrtcir triplum pyramidisciufdem ioci,quc; 

I0 qu3:fuit 6.hoceft 18. Cui numero addo z.parre alteralon- 
gtorem ciufdem loci,& fiunr 20. Cumque 10. columnadi- 
dta fiatex radiceciuldem loci, fciliccr 2.in quidrarum ccn- 
tralcm collareralem, fcilicct in J.atq; ipfe f.conftrr ex qui- 
drato primo collarerali&prarcedcnri,hDce!c,ex 4-& 1. iam 
ipfe to.fitcx 1. in 4.&ex2.tn r.coniunctus cum i.partcal 

^ rera longiore,hoceft totus ^fiercx i.in z.quod cft aggrcga- 
tum cx 1 . & 1. Sic habemus rria produ&a , fctlicec 8. cx 2. 
in^. quodfuit dupium quadrati cum columna coniun- 
&um.Icem S.&ex 2.in.i,.accju; 4.CX 2.in 2.inccgc«iam to- 
tumnumerum 20.cumquccx co:o numcro 20. ipfco«.1ona 
rius conrineat bis 4 & rurfnm S • bis 4. demonftrandum cft 
quod rcliquum , fcilicec 4. conrineat frmel ipfum 4. vt to- 
tus 20. contineat quinquies, fcilicct tecundum numerum 
imoarem huius locum , ipfum quaruor. Quod iam ratione 
comprobatur: quoniam fcilicet 4. fitex radicc fec undi loci, 
hoc eft,cx 2.in partealtera longioreciufdcm loci,fcilrcet ia 
a.Et perinde fa<fcus adequacnr quadraro collaterali, fci licrt 
4. licut & ratitx ncqualis cft ipii parcc altera lon^iorrPi odu- 

Cltttf 
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citur itaqucin hoc loco zo. fupplcmcntum-cx f.iiv 4. 8c 
perindeduo talia fuppleraenta , fcilicct 10. & ao.coniun- 
€ba. cum z$. quodcftquadratum ipfiu» c. imparis, ficiunt 
gnomoncm 65. quiconiun&us cum quadratoipfius 4-fci- 
licctcum 16. quadrato fccundo pr<ecedentis loci , fciliccC 
fccundi,conftituitfequ.:ntcm quadratum fecundum, colla- 
tcralcm , fcilicct huic ioco tertio,qui cft 81. Nam pcc 
4* fccundi Euclidis, fupplcmcnta duocx laccribusqtiadra- 
torum duorum producta, vna cum ipfis quadracis compo- 
nunt quadratum , cuius latus conftat cx latcribus quadra- 
torum componentium.Scd vnuin laterum talium fuitqua- 
dratus numcrus , fcilicct 4& alrcrii fuit fequens impar,fci- 
licct f. Ergo & compofitus cx illis, pcr 1 5* huius libri, 'crit 
quadratus fequcnSjlcilicct^.Iatus fcilicct totalisouadrati: 
&c perinde totalis quadratus crit quadratus fecundus terna 
rij» fcilicct 8 i qui ex 9. in fc fit. In quarto ctiam loco nunc 
dcmonftrarioncm repctcmus:in quo impar eft y.quadruplu 
trianguli cft 1 a.fexcuplum pyramidis 1 1 4&ide6 rrianguli 
6. triplum pyramidis 57. Quare hic oftendcndum eft,qu6d 
6.cum 57.erEcit 63. fupplcmcntum>quod fit ex lmparc hu- 
ius loci.fcilicet 7.in latus fecundi quadrati pLrcedetis, hoc 
crt in 9. quod fic patct. Namcolumna quadrara ccutrali* 
prxccdccis loci, fcilicct 3 9-cu m duplo ouadrati primi eiu£ 
dcm loci, fcilicct cum 1 8.crEcir,per 80' huius criplum py- 
ramidis ciufdem loci,hoceft 57.C1U numcro adijcio.<>.par- 
tc altcra longiorem eiufdcm loci: & fiunt 63 . Cumque 39» 
columna dicla fierex radicc ciufdcm loci, fcilicct 3.U1 qua- 
dratuni cencralcrn colbteralcm,fcilicet in 1 j.atquc ipfc 1 3 . 
conftct cx duobus quadratis primis, fcilicer, collaterali , &C 
prccedenti, hqceft, CX9. &4.iamrpfe j 9 fictexj. m.4. & 
ex 3.in 9. At ipfe 6. parte altera longior , fit cx in 1. j 
Ergo n. qui ht ex 3. in 4. coniun&us cum6. partc altc- 
xa longiorc , fcihcet iS.fietex 3. in 6.qu deftaggregatum 
cx 4. 6v 1. Sic habemus tria producka , fcilicet 18. cx z. in 
9. quod fuit duplum quadrati cum columna coniun&um. x 
Item 17. ex 3. in 9. Atquc i S.cx ^.in 6. integraatia, tp- 
tum 63. Cumquc cx totonuraera 63. ipfc 18. contincat 
bis 9. & ipfc 17 . con tincat ter 9. dcmonftrandum eft , q uod 
refiduum fcilicet 18. concinctbis 9. vt videlicet totus6$. 
concludatur contincrc fcpties ipfum 9.(ccundu imparem.C 
huius loci,qui fcptcnarius cft.Qwd Sc racione conhrmatur. 

Aa Qupmam 
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Qupnia iS.produciturex radiec tertij loci.f.3 .in 6 parteal- 
tera longiorc eiofdem loci: & pcrindc produclus ditplus eft 
ad quadratu eiulHcm loci, fcilicetad 9. qtiotuplus eft parte 
altcra longior ipfius radicis. Producituritaquc in hoc loco 
fupplementu 6 j.ex 7.in 6. Er perindc duo talia fupplemcta 
6}.&6j.coniunfticum 49. quadraro ipfitts imparis.faciut 
gnomonem 17 $ . Qui coniun<5ttis cum quadraro ipfius p.C 
cum 8 i.quadraro fccundo precederii loci.f.rcrtij, coponut 
quadratum fccundum fequenrcm.f 2 $ collareralem, hoc 
eft, huius quarti loci. N im,p?r 4* fccundi Euclid.duo qu*» 
drara & duo fttpplemmta e* literibus quidratorum produ 
cl:a p.uitcraccepta, conciunt quadr.itum totilem: cuiusla» 
tus efl aggregatum c< lateribus qtndratorum partialium. 
Cumqucvnttn horum latcrum fueritiam quadratus nu* 
mcrus , (cilicet 9. & reliquum impar num?rus fequcns.f.7. 
iam ag^regarum cx ipfis, totalis fcilic-t quadrari latus erir, 
pcr 1 f*huuis, critquadratus (equens,fciliceri6.1arus,fcili- 
cct totalis quidrati. Vndc totalis quadritus efit qiadratus 
fecundus, (cilicct 1 c 6. qm" fitex 16. in fe. Lubfct &in quin- 
to loco demum propofaum demonftrare. fn quo quidcm 
impareftg. quidruplum trian^ult faspedicti *4c&xcuplura 
pyramidis 164. & Ideo duptutn trianguli ti.criplum pyra- 
midis t ji.Q^nreWcoftjn^ndum.quSd 1 i.cum 1 j-i.effi- 
"dtii44.fttpplemcntUmJqct fit ex impare hutuslocijfcilicer 9. 
in latus fecundi qutdriti pfajjedentis, fcihcet in 16. Quod 
fic potcftconcludi : Narri pcr8o.huius columni qiadrata 
centralis pncedcnris loci, fcilicetioo. cum duplo quadrari 
primi ciufdem lori, fciltcct cum 5 1. eflRrit triplu pyramtdis 
— fux eiufdc loci,qux fuit 44. hoc eft 1 $ 1. cui numero addo 
ipfum tz.partealteralongiorem, &eonficio 1 44. cumqnc 
1. 100. columna prxdicYi fiatcx radicc ciufdcrn loci, fctlioet 
4. inquadrarum cenrralem coHateralem, fcilicetin i^.arq; 
ipfe 1 c. conftetcx duobus quadratis primis.frilicct collate- 
rali & pnecedcnti,hocc(t,eX t 6.& 9. iam ipfe 1 00. fictcx 4. 
-4 in irf.&cx^.in 9 At ipfc n.parce altera longior fircx 4. 
in $.Ergo 36. qui fitcx 4. in 9. coniundtuscu.n ix. fcilicct 
totus ^tf.fietex 4. in z.quod cftaggregatum ejc 9; & Sic 
habemus tria producla : fciliccr * i.ieir 2.in iC. quod fiiir 
9 dttplum qundr.ui cum columna coniunc~him:64.ex 4-in 16. 
arquc 48: cx 4. in 1 2. integrantia tottim 144. Cumquc >ex 
totonumcro 14 4 ipfe ji.cotineat bis 16. Sc ipic 64.qa.ucr 

16.dc- 
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itf .Jcircriftrancl.um rcftat, quc d rcudr 1 ro fcilicct 48. con- J 

tir.eat icr 16. xi kilicet toius 144, ctmj rchcdat ncutes 16. 

inx ra irr-pan m huius loci,fcilicei ^.qiiod Ikur j rius,fa\ sh- _ 

eficnditur. Quonirm ^g.produottii cx ladiccquajti lpcj, ^vndc 

fcihcet4.inix.parrcaltcra lcng^onm eiujdcm Jocj, Eticl- 6* f ^ ,._g nc , cs £ c ies,-if 
,circo piodi 6u/cft triplusaci qufclutum coilatcralcm,fci- i c0 --cjuarcr S ' 
licct ad 16. quotuplus eftpartc alrcra longior ipfius radi- __ 

cis. Producitur itaquc in hoc loco fuppkmcntum 144. 7Z .-bis -5 
ex 5).i_t 16. & ideo duo talia lupplcn tnra, , fcilicet 144. 7*2i6~fcxk* r " Cc " c 
__ i44.coniun&a cum 8 i.quadratp ipiiusimparis^.fapuut _gp— nngics S c * cs ~3^ 

fnomoncm 3 6p.qui ccniundus ci-ro qirciratQjp-»us 16. ( 
irilicct cum 156. quadra-to fccundo pratcecUntis loci , p8— bis m 
fcilicetquatti,ccmponit fcqucntcm qu-dratum f_cundu,m, 8* r • 
icilicet62«.huius quinti loci . Nam pcr quactam fccundi 7 __f C xj cS 
Euclidis,duo qundrata, & duo fupplcn cta cx Jatcribus qua- 
draroruro produdUpafitcracccpta, coniiciunt quadraturo 
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tpralcm.cuius latus eft aggicgatuin cxlatcribuAqu>uiratp_u 9* . 2 _. oct j cs - 
parrialiura. Cumque Ynum horvin laternm fucrit qua- 0 ftwkfS 

drarus numtrus, fcilicct 16. _< rcliquum impar nuiucrus fc- [ 

qucns, fcilicct <?.iam per 1 huus aggregatusca ipfis, tora- 1 6 X - -bis -> 
lis fcilicetquadrati latus,ent numcisus ciratus, fcilicct 10* 20 _ nou j cs C 
2 y.Vndc totalcquadiaturo trit qiadratus fecundus, fcili- \ g cc ^j cs 3 

cct 6_5.quifitex 2 5. quacirato huuis quinti loci infcroul- 4 

tiplicato. Similitcr in iexto,fepiimo, octauo, & caetcris dc- 
inccps locos in lnfinitum continuabitur hc;c demcnftratio. 11 
Namquein fcxto loco argucs tria producQa intcgrantia fup 
plementum,continerc pra:ccdcntcm quaciratum vndccics. 
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temoec.es, .naearnovnd<u.gef.es.&i 1 cJc 1 ncep S pet.mpa tum . 
rcs fcquentcs : vt h.c .n marg.ne no_ui, quo conftct pro- ^ Cubus 

pofitum - ccdcntis loci. 
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Propositio <?9 5 . 
r Vniratcm Cjnomones pr&ditli >ftcut difittm efl inucnti, Cubt funt& 

□.imp. -^S.femui. Ottabedri centrnles. Nam cum vnufquifq, raliumgnomonu 
Gnomo ^ 8, ^ , °' conftetex duobus fupplemetis & cx quadrato impans,arq; 

; - pcrpraemil^m ralia iupplcmcra coHenf cxquadruplo rcrrij 

^io» rerrorfum fumpri rrianguli prirm',cV ex fexcuplo pyramidis 
duofuppl \ quacirarrcenrralis prxccdcris: Iremquc,cum,pcranrcprjc- 

*s 6 p miifam,quaclrarus di6H imparis conftet ex aggregatiohe vmi 
' ft " taris,'quaruor diamerrorum,fiucocto fcmidiamcrrorum & 
r vnitate CX 0< ^ U P'° rrianguli ; idcirco fequirur, vr ralisgnomo 
r rg f cm conftruarurex aggrcgatione vnitatis,odro femidiamerroru, 
Cubus ccntra.< < j ' duodecim taliu trianguloru,cV fex pyramidu dictarum.Vc- 
0 L.6 pvr □ rum »P crm ^ nition ^ CUDi cenrralis,ipfe cubus ex raliu qua- 

' P^ ' ' tuor numeroru cumulo copaginarur, ex quib 9 ralis gnomo. 
Igiturgnomoexiftetcubo arqualis. Per? 5* veroprami/Ia*, 
cubus o&ahedro ^qualis efleconftirir; igirur& o&ahedrus 
gnomoni arqualis erir, ficur demonftrandum proponitur. 
COROLLARIVM, 
Et quoniam pcr 90* corollaiium oitcfum fuit, quod gno 
mones pra?rati funt pyramides rriangula? ccnrrales impari 
locorum,idcirco fcquirur;vr gnomoncs,cubi,o&ahedri cc- 
trales,& pyramides triangul? cenrralcsimparium locorum 
ordinarim collati, fintijdcm numcri. 

PROLOGOMENA. 

Rl slat adhuc nobis oflcndendum, qubd ftcut contingit cubos 
prrmi generis fieri cx congerie vniw, -iuorum.trmm^ de- 
inceps imparium per ordincm abvnitate juccedentium ftngulos 
ab vnitate continuatos in infinitum ; ita & cubis centralibus 
fimilem dignitatem effea natura trtbutam : vt fcilketipft cubi 
centrales abvnitate feriatim difpofiti ftnguli conflituantur ex 
*g&regato vnius, trium , quinque y feptcm , rjr deinceps impa- 
rium juccejfiue fumptorum ab vnitate imparium numerorum, 
femperqijub muhitudine mpariumper ordinem accepto.De- 
mcnflrabimus autcm boc , pramijfts aliquod necefarijs pra- 
• — Antbulis» 

Propositio ioo' . 

Sifuerlnt tres, quinque y feptem , velfub alterius cuiuslibet 
■ mparis multitudine fumpti numeri Aquali exceffu &fuccejft- 
— ui crefcentes ; eorum aggregatum Aquumerit cinumero,qui 

ex duftu mcdij i» multitudinem multiplicati procreabitur . 

jExempli 
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Exempli gratii , fint tres numeri }. 5. 7- Aio , qu6d 5. qui J —7 

eft medius du&us in ternarium ( quandoquidcm tres funt $ $ 

numcri) efficit aggrecatum ipforum 3. r. 7. Ad focientur 7 3 

cnimipfis $.7.7. pcrDmarium crefcentibus tondcm 7.5.3. -jT 

& ijdem,fed ordinc prarpoftcro,decrcfccntcs:Sic fiet,vt dc- ^J- 1 $ 

crcmcntum vnius ordinis rcfarciatur pari cremenro alrcri 9 : 

&duo medij, fcilicet j.& $. fint inuiccm ^quales; & fimul ^ 

. . u ^ ^ 

13 13 

• — 1 1 
17 9 



iundti fint ?qualcs aggrcgato rcliquarum combinacionum 
Quo fit, vt congerics amliorum ordinura fit planus numc- 
rus fiuc fuperficialis tctragonus, qui fit cx dudtu tei nari j in K 



aggregatum ipforum $.Sc f.fcuquorumlibetbinorum:Ij;i- 
tur& congcries vnius ordinis (qux dimidia cft totalis 0.1- 
muli)fictex duc*lu quinarij in tcrharium:ficutproponitur. 5 \>G} 

Similirer,fifummant*quinq-, numeri: vrpote 9.1 1. 13. 15.17. J 3J 
eadcm acccfllonc crefccnrcs. Aio fimiliter,quod medius co- 
rum,fcilicct j j.in quinarium (quoniam quinque funt nu- 
meri) mulriplicatus producit talinm quinqucnumcrorum 
aggregatum. Nam fi talibus nnracris compares cVfub ordi- 
ne prarpoftcro appliccntur, fimiliter,& in quouis alio cafu, 
conftapit propohtum. 

Propositio ioi a . 
Si ex radicibus ab vnitate, & fecudum vmtatis acceffum cre 
fceniibus quotlibet fegre^entur vnitas & deinde exfcqueutibus 
tres, Inde quinque, & deinceps per multitudinem hnparium fe- 
quentium per ordinem; iam vnitAsjertius triu,quintus fcqnetiu 
quinque & demceps pojiremus femper reliquarum multudinum 
quadratus numerus efl. Quod cnim vnitas quadrarus fit, pa- 
rct. Quodaurem tertius fequtnrium fit quadrarus, conclu- 
ditur, quoniam addit tres vnitates, hoc cft, fequentem im- 
parcm vnitati : & pcrindo,pcr 1 c* huius,aggregaturn , hoc 
eft,ipfe tertius di<ftus, cft fcquens ab vnitatequadratus.Item 
quinquefequenres pcr vniratem fingulz crelcentcs faciunt, 
vt quintus eorum exccdar fupradidtum tcrrium quinque 
vnitatibus, hoc cft,ipfo 5. impari tcrtio: vndc pcr 1 f.huius, 
aggregatum,hoc eft,ipfequintus prardi&us erit tertiusqua- 
dratus. Adhuc feptem fuccedcntcs numeri cum totidcm 
vnitates,hoc eft,7.quartum imparcm addanr, iam fimiliter 
aggregatum, hoc cft, feptimus huius mulrirudinis,crjtqua- 
drarus quartus pcr didtam 1 5' & ficin infinitum, ficut de- 
monftrandum proponirur. 

A a 3 Pr o po- 
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€OROLLARIVM 
j 6 Manifeftum eft crgo , qu6d in eadem difpofitione num«- 

rorum,primus,quartui,nonus,fedecimus,& caueri fegrega- 
tarum multitudinum (ecundum imparcs numeros, poftre- 
mi funt ipfi radicu ab vnitatc fumptaru p ordinc quadrari. 

PHOPOSITIO I02 a . 

Siexnumeris ab vnitare contiauatim difpofiris impari- 
bus in infinitum, fegregctur vnitas , & ex fequentibus trcs, 
& indcquinque, & dcinceps alia: multitudines fempcr fc- , 
cundum impares fucccfliue numeros : tunc fi vnitas, & di- 
dbe fequctes multrtudincs fingillatim coatcruentur.Vnitas 
& a^gregata ipfa fingulaerunt quadrati quadratorum a ra- 
dicitus per ordinem ab vnitatc difpofitis in fe multiplicc-, 
ris fa&orum. Hos quadraros quadratorum nupcr quadra- 
ros fecundos appellauimus.Quod igitur vnitas primus im- 
parium fitquadrarus quadrati vnitatis, conftatper fc:quan 
doquidem vnitas in (c ducta lemel atque iterum femper 
vnitatem producit. Quod autem tres fequentes cum vnita- 
te cohiuncti conficiunt quadratttm , conftat per I f huius: 
& quoniam vnitas& trcs fequentcs impares pcrquatuor 
acgregationcs ceficiunt totidem quadratos:iam idcirco vl- 
tima eorum congcrics crit quartus quadratus, hoc cft, qua- 
dratus quart* radicis.Sed per pr^ccdentcm, eiufque corol- 
larium,quarta radix numerus quadratns cft:igitur talis con- 
^eries cft quadratus quadrati quarti, hoc eft, quadratus fc- 
cundus binarij.Similiter oftendemus,qu6d quinquc fequc- 
res impares ad talem quaciratum fecundum appofiri,cfHciec 
quadratum none, radicis : fed nona radix, per prarmiflam Sc 
fuum corollarium , rcrtius quadratus erat : igirur talis cu T 
mulus erit quadrarus fccundus fequcns , hoc eft, quadratuf 
nouenarij.fcilicetquadratus fccundus tcrnarij. Non alitcr, 
fi tali quadrato fccundo applicentur feptc imparcs fequen r 
tes,conflabuntquadratum iedecima? radicis pcr 1 5 s .Cumq^ 
radix fcdccima , pcr prarmiffam &fuum corollarium, fic 
quadratusquartus. Iam talc conrlatum erit quadra.tus fc- 
cundus fequens, hoc eft, quarta? radicis , fiue quadratus 
quartiquadrati, hoceft, fedenarij. Adhuc fi huicquadra- 
to fecundo accumulenrur nouem imparcs fequentcs, con- 
ftituetur quadratus fecundus fequens , hoc eft quinrxra- 
dicis , fiuc quadratus ex 1 5. in fe mulriplicato fadus. Sc fic 
in infinitum. Quod demonftrandum piopbnirur. 

P r o- 
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Propositio io$* . 
lifdem fuppofitis demonftrandum eft ,quod vnitaJ, ag- 
eregata trium fequentium imparium,quinquc fequcnrium 
imparium : itemque feptem,noucm,&: caetcrarum fub inv 
paribus per ordinem lequcncium multitudinum , fingula 
lunTenomoncs , ex quorum continuaad monadem adic- 
ctioncconftituunturfcriatimipfi, dcquibus loq,uimur,qua 
dratiquadratorum. Nam,cum per pra?ccdcntem,huiufmo- 
di aggregata monadi fuccefiiue adiccta cbnficiant pcr ordi- 
nem fpfos quadratos quadratorum t fcquitur,vt ipfafingu- 
J a aggrcgata fint gnomoncs , quiad monadcm continua- 
tim adiccli conftituunt talcs quadratorum quadraus,ficuc 

propofirio concludit. 

Propositio i 04* . 
Iifdcm adhuc fuppofitis dcmonfttandum eft,quod i n ta- 
libus a<g>reoati$ fingulis,ipfius imparium multitudinis mc- 
dij funt pcrordinem ab vnirate fumpti quidrati centrales. 
Nam talesmedij poft vnitatcm impares funt y.i j.i J.41.& 
c?tcri. Dicoigirur, q> hi funtquadrari centralcs. Nara pcr 
propofitioncm ioo s pratmiflam , cx ternario prim? muU 
ritudinis in medium imparem , fcilicct 5. fit aggrcgatum 
numcrorum ipfius mulritudinis . fcd per prscedentcm , 
tale aggregatum eft gnomon. Similiterin quinario fecun- 
dar muititudinis j. in I $. facit aggregarum rotius multi- 
tudinis,per ioo s & per prxmiiram,talc aggiegatum cft gno 
mon fcquens. ltem in feptenario fequcntis multitudinis 7. 
in 1 j.mcdium producit aggregatum ipfi 9 multitudinis pcr 
100* hoccft, gnomonem icquentcm pcr prxmiflam. Adhuc 
in noucnarioYequentis multitudinis 9.in 41. medium pro- 
ducir congcricm iplius mnlrirudinis pcr ioo\ hoc cft, gno- 
monem qui fequitur,per praemilfam:& fic deinceps m infi- 
nitum.Verum, per 89* huius,tales impares per ordinemul- 
tiplicati m quadratos centralcs fibi collaterales producunc 
gnomoncs eofdem,qui fcilicctquadratos quadratorum co- 
ftituunt. Neccireeft ergo,vttales medij multitudinum iuv 
gularum imparcs fintquadrati ccntralcs : qucmadmodum 
proponitur. 

COROLLARIVM. 

Qui quidem Gnomoncs funt cubi & oclahcdri centra- 
lcs, & pyramides triangulx centrales locorura impariura, 
vt in 99* ciuLque Corollario fuit conclufuro. 

Ai 4 Pro- 
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PROPOSLTLO IO5* . 

Ontnls cubus,fiue oUibedrus centralis cum impari CdUatera- 
li coniunftus^&quiualet duplo tetraljedri centralis. Cura cnim 
numcrus bafium oc"hhedri ad nuracruni bafium tctrahcdri 
( fit duplus : itemquc numcrus laterum illius ad numerum 
' laterum huius duplus. iam impar appofitus facit, vt vniras 
Jccnrralis cum fcmidiamctns odahedris fint ( additionefa** 
dla) duplum vnitatis ccntralis & fcmidiametrorum tetra- 
» hedri. Sunt cnim fcmidiametri oc"tahcdri fcx,& femidiarac- 

tri tctrahcdri quatuor. Et idcirco opor tetadijcere ad fum- 
mam o&ahedri duas temidiametros, hoc eft,parem collate- 
ralem, & vnitatcm , ad duplicandam vnitatem ccntralem: 
quar cum pari facit imparcm collateralcra . Conftat igitur 
propofitum. 

Propositio io6 a 
Sxaggregato duarum proximarum radicumin aggregatum 
quadratorum ex eis multiplicato>producitur numerus ejui cum ip 
r fo radicum aggregato coniuntlus fkcit duplum aggregati cubo- 

rum earundenu. Exempli gratia i.& 3.(unt duac proximz ra 
dices, quarum congerics j.quadrati autcm 4.&2- aibi ve- 
ro 8. Z7.quadratorum cumulus 1 j.cuborum vero 3 j.Dico 
1 igitur,quod id,quod firex 5. in i$.fcilicet 6 j.coniun&um 

* . j cum j.facit duplum ipfius 3 j. Exponatur vnitas cum ra- 

4 • <5 . 9 dicibus i.&3 &quadrati 4.& 9. cum mcdio proportiona- 

t . tl, iS. 17 li 6. Itcmque cubi o&o & 27. cum duobus medijs propor- 

tionalibus 1 i.Sc 18. inquibus propter proporrioncm nu- 
merorum,quoniamex i.in^.fit 8. &ex j.in 4.fit n.idcirco 
ex aggregato i.& j.in 4. fit aggrcgatum ipforum 8.cx 12» 
t ' Non alitcr oftendam quod ex dic"lo 2. & 3. aggrcgato in 9. 

J ► 4 fit ipforum 18. & 17. aggrcgatum,ficut in 8<> a demonftraui- 

9 • 12 .16 mus. Vndeex aggregato ipforum 2. & 3. inaggregato ip- 

17. }6 . 48. 64 forum 4. & 9« noc eft,cx ;.in i^.fiet aggregarum ipfo- 

mm quatucr numcrorum 8. 11. 18.27. Dcmonftran- 
dum cft igitur , quod aggregatum talium quatuor numero- 
1 lura. cum aggregafo radicum,fcilicet cum 5. focit duplum 

4 » f aggregatiipferum8.& 27.hoccft,quod65.cu y.eft dupli 

\6. 20. if ipfrus 3 j. fiue qd* aggrcgatu iplorum 18. & li.cu c.coniun- 

*4 . 80 * 100. 1 2 $ <5tum,eft ?quate aggrcgatoiploijt 8.& 27. Quod facile dcmc* 
' Et deinceps fmiliter pro ftramr: Na i^P^8.in 4. Atipfe iS.mperatur a 17.11» 
nliquis* 5*Tanro igitur aggregatum ipfc^ 18.& 1 2.fuperatur ab ag- 

* g^c^to iptorum 8.& i7.(juanto p.maior eft quam 4-Sed 

xnaior 
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maiorcftquam 4-in aggrcgato ipforum a. Sc j.hoccft.in r. 
crgo aggrcgatum 18. & 12. fupcratur ab aggregato ipforum 
8. 8c 17. in$. Quareaggrcgatumipforum 18. ckn. cum j. 
coniundt.um,rita:quale aggregato ipforum S.Sc 17. Qupd 
fuit oftendcndum.Similiter pro duabus quibuslibct proxi- 
mis radicibus argumcntando procedam. Sicut proponitur. 
Propositi o 107 1 . 

OntnU cubus centralis cum impari collaterali coniuntlus t con 
ficit duplum aggregati cuborum pr\mi generis coUateralis &- 
pnecedentis . Nam numerus , qui fit cx aggregato radicum 
duarum,fcilicet propofiti loci,& pracccdentis,hoc cft,cx im 
pari collatcrali in aggregatum quadratorum collateraIis,<5c 
prcccdentis, hoc eft,in quadratum centralcm collateralcm, 
eft per 8 huius, gnomon collatcralis in quadratis quadra- 
torum. Et pcr 09* huius, talis gnomon eft cubus ccntralis. 
Vcrum talis numerus cum aggregato radicum collatcralis 
& pr<ecedentis,hoc cft, cum impari collatcrali coniunctus, 
cfficit per pramiftam, duplum aggrcgati cuborum coliate- 
ralis & prxcedcntis, hoceft,cuborum ipfarum radicum.Igi- 
rur cubus centralis cum impari collaterali coniundhis,facic 
ipfum talccuborum duplum : quod eft propofitum. 
Propositio 108* . 

Omnis cubus primi gencris t cum prtcedenti cubo coniunttus, 
conficit collateralem tetrahedrum centralem. Nam,per 105* 
pnemifiam, cubus centralis cum impari collaterali coniun 
dhiSjConflatduplum tetrahcdri ccntralis. Etper pneceden- 
tem , idem cubus ccntralis cum impari collaterali coniun- 
&us,efficitduplum aggregatum cuborum collateralis &c prc, 
ccdcnris. Igitur talc cuborum duplum,c.quum cft duplo cc- 
trahcdri. Et perinde cuborum a^rcgarumajquale crit ipfi 
tetrahedro ccntrali:quod cft propoficum. 

P r o p o's 1 t 1 o 109* . 

Omms tetrahcdrus centralis potejl cffe cubus ccntralis tcrtii 
gcncrisyhoc efl cubus mixtus, compofitus fcilicet ex cubis primi 
generis coUaterali &prxcedenti. Vocamus autem huiufmo- 
di cubum mixtum : quoniam ex mixtura duorum cu- 
borum primi generis compaginatur : ficut & quadratus 
ccnrralis conficitur cx combinatione duorum primi genc- 
tis quidratorum , fcilicct collateralis & praccedentis. Cum 
igitur , per prarmiflam , tetrahcdrus conftct cx collaterali & 
pnecedcnti primi gcncris, cubis : & cx eifdem cubis conftet 

cubus 
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cubus mixtus collatcralis* pcr fuam diLfinitioncm iam fatis 
conftatpropofitum. 

Profositio llo*. 

Omnis icoftbedrus cum qttadruplo imparis colatcralis c <ra- 
iuntlns, conficit quincuplum colUtcralis pyramidis centralis. 
Et hocquoniam numerus bafium icofahedri ad numcrum 
bafium pyramidis ccntralis, fciiicet io. ad 4.. quincuplus 
cft.Item numerus laterum linearium illius ad numerum la 
terum lincarium huius, fcihcet 30.ad6. quincuplus cft, & 
ideo a^gregatum pyramidum triangularium componcntiu 
icofahcdrum ad aggrcgarurh pyramidum triangularium co 
ponentium tetrahedrum centralem quincuplum cft, quip- 
pequarfirquunrur numerum bafium. Et fimihtcraggrcga- 
tum triangulorum ad aggregarum rriangulorum quincu- 
pltim , vt qui fcquuntur numerum larerum. Addatur igi- 
tur vnirati cerrali ipfiusicofahedri quaternarius:& ficqui- 
narius erit quincuplus ad vnitatcm centralem pyramidis, 
feu retrahcdri ccnrralis. Cumquc fcmidiamerri icofahcdri 
finr 1 1. & femiHiametri retrahedri fint 4. iuxta numcrum 
fcilicctangulorum folidorum : arquefemidiametri 1 i.fint 
totidem radiccs collaterales ; oportcbit i i.radicibus addc- 
rc S.radices collarcrales, & perindc quadruplum paris nu- 
mcri collarcralis ( quando fcilicet , radix duplicata conficit 
parcm)vtaggrcgarum femidiametrorum in icofahcdro cxi- 
ftar quincuplum aggregari fcmidiamerrorum tctrahedri: 
Scdquadruplum paris numeri collarcralis : quoniam fcili- 
ccr par cum vnitatc facit imparcm collateralcm.Igitur qua- 
druplum impariscollatcralis appofitus icofahedro,racit ora 
nia, qua: concurrunt ad ftru&uram ipfius icofahedri quin- 
cupla corum , qurc componunt tetrahedrum,fingula fingu- 
lorum , & perindc rotura nuracrura torius quincuplura t 
quod cft propofitum. 
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REPASTINATI O 

QVORVNDAM LOCORVM. 

\ :t . ' " u ~j ln^.if *A\\t TtaJiQri .t> iL >unQi o*rr\ : uo 
Propositio 1*. 

Vod fitcx qucuis numcro in quotlibet nu- 

meros, xquale cft ei , quod fit cx illo in aggre- 

garum ex his. Oftcnditut in decima fexta,noni 

aSl^ Elcmentorum ♦ quo ad numeros : & in prima 

fecundi quo ad lineas . 

Propositio 1*. 
Sialiquis numcrus duos fingulos mulriplicet : produ&a 
eruntmultiplicatis proportionaha.Oftenditur in l8 a fepti- 
anc quo ad numcros, & in p a fexti , quo ad lineas. 

Propositio 3*. 

Si numeros duos vnitate diftanres aliquis multiplicct : 
multiplicanserir difFerenriaproduttorum. Vrliipfosbc. 
quorum c.vnirate maior,multiphcet ipfc d. numerus & fa- 
ciat, ipfos g h. hoc eft, d. multiplicans b. facit g. at d. mul- 
tiplicans c.Vaciar h. tunc dico, qu6d h. exccdit ipfum g. in 
lpfo d. Pater,quoniam cxdirTe.multiplicationisg. continet 
ipfum d. toriens, quor vnirates funtin b. atquc h. ipfum d. 
totics, quot vnitates funt in c. igitur h.conrinebitipfutn d. 
femcl plurics,quam g.continct cundcm. hoc cft , h. cxcedct 
ipfum g. in ipfo d. Quod eft propofirum. 

Propositio 4* . 

Exiftcntibus quatuor numcris proportionalibus : quod 
fitexprimoin vltimum, acqualeerit ei,quod fitex rcliquis. 
Oftenditur in io* feptimi, quo ad numcros : & in i j* fexri 
quo ad lineas» 

Propositio j". 
His pra:libatis,ponaturvniras a.quilibcr autcm nume- 
rus b.ipfeautcm c. vnitarc maior quam b. Deindeb. in fc 
faciard. b. in c, faciar e. & c. in fe faciatf Poft harc b. in d. 
faciar g. Item b. in e. faciat h. Adhuc b. in f. faciat k. De- 
mum c. in f. faciat 1. tandem b. in g. faciat m. Itcm b. in h. 
faciat n. Nccnon b. tn k. faciat o. Sic b. in 1. faciat p. Deni- 
que c in L fiiciat q.. Quibus difpofiris. 
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P r o i» 0*1 ti o 6* . 
Ipfe d. crit quadratus ipfius b. Et ipfe f. qnadratis ijv 
fius c. ttem e. partcaltera longior, fiue fupplementum irt 
cjuadrato ipfius b c. Adhuc ipfc g.crit cubus ip/ius b. ipfc 
autem 1. cubus ipfius c. Ipfi quoqueh k. mcdij proportio- 
nalcs,fupplementa in cub« ipfius b c. Deniqueipfc m.qua- 
dratus fccundus ipfius b.hoccft quadratus ipfius d.lpfeau* 
tem q.quadratus fccundus ipfius c.hoceitquadratus ipfius 
f. Ipfique n o p. mcdij proportionales ad intcgrandum, vt 
patebit,quadratum fecundum ipfiiis b c. hoc cft, quadratu 
ciusquadrati, quem conftituunt quadrati df. cum duplo 
ipfius e.Harc omnia conftant cx dimnitionibus ipforum qu* 
dia-torum,cuborum,cV fupplcmentorum,fcd qtiadrata pri- 
mum &fccundum, &cubus ipfius b c. demonftrabunrur. 

PROPOSITIO 7 a . 

Poft vnitatcm duo numcri b c. funt tcrmini proportio* 
nis fuperpatticularis. Tamquetresnumcri dc f. fcquentis 
ordinis, quam quatuor g h k 1. penultimirquamq; quinquc 
m n o !p q. poftremi, (unt continuc proportionales in dicla. 
dudum proportione. Quoniam fcilicctb. multiplicans fin- 
gulos b c. facit fingulos d c.Idco pcr fccundam prarmiftaru, 
crit ficut b. adc. lic d. ad e.ltcm quoniam c. multiplicans 
fingulos b c.facit fingulos c f idco p cadc,ficut b. ad c. fic c 
ad f.Quare d c f. lunt cotinuc proportionalcs inproportione 
forum b c. Similiter & percandcm , oftendcmus, quod tam 
g h k 1. quam ipfi m n o p q. funt in eadcm proportionc ip 
iorum b c. continue proportiohalcs.Quod eft propofitum. 

Propositio 8*. 
Itcm ficutipfi a b d g m. funt continue proportionales: 
ita&ipfi cchn.ncc non ipfi fk o. Atquc ipii 1 p. funtin 
cadcm proportionc continua proportionalcs. Adhuc,iicut 
ipfi acflq. funt continue proportionales j ita tam ipfi 
b c k p. quam ipfi d h o. quamq; gn.funtin cadem conri- 
nua proportioneproportionales.Harcomnia patentpcrprc; 
cedcntcm , &per permutatam proportionalitatem. 
Propositio <>*. 
Itc a co.funt in proportionc continua ficut b h. & cacreri 
ad arquidiftantiam dcfccndcntcs. Similitcr m hf.funr in 
proportionc continua, fic g* & carteri condcfcendcntes. 
D«m um ipfi q k d. funt in proportionc continua , in qua 

fb. 



a 
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fb. cacteriquccorrelaciui. Conftarcx ccfnpofitionc arqua-' 
lium proportionum,cx quibus patec conditio & proprietas 
hmufce dcfcriptionis numeroru,non ta ad ncccflitate demo 
ftracionum , q ad pleniorem fuppofirionis intelligentiam .. 
Propositio i o* . 
Sicut vnitas efl differentia duorum fequentium b c. numero- 
rum;ita ipfiduo bc. funt diff erentia trium fcquentium dcf. 
Et hi tres dijfcrentia quatuor fequentium gh\l. tsftquc hi 
demum quatuor diffcrcnti* quinque mnopq. poflremumper 
vrdinem fumpts.Va.tet hoc totum per tertiam prarmirTarum, 
quotics opus eft, addu&am. 

Propositio ii a . 
Omnis impar pr&ccdenti quadrato appofitus , coflituit fequen- 
temquadratunu. Patci : na in propofita defcriptione,ipforu b 
b c. fempervnus eft impar, & rcliquus par fibi collatcralis. % 3 

Quare totus b c. impar erir.Sed per prxcedenrem, b c funt d c f 

differentianpforum d ef. igitur b c. impar adicdhis ipfi d. 4 4 9 

quadraro,c6ficit ipfum f.quadratu fequentc:qd cft^ppofitu. % ^ *^ * 
Propositio ix*. m n IX Q X p i7 g 

Tiumeri quadrati df.ex ipfis b c.fme vnitate y fiue quocunq; , 6 x 4 ^ j 4 j , 
numero diffcrentibus/una cum duplo ipfms e. med\j proportiona 
lis y conflant quadratum ex toto b c.fatlu. Harc in 1 6*.noni per 

numcros,& in 4* fccnndi Elemcnrorum pcr lincas dcmon- C D j 

ftratur. Demonftrabitur& hlc hec modo. Ipfcb. in bc. \c e 

fingulos, per 5* prarmilTarum, facir ipfos d c.lingulos.ltcm r 0 c 

ipfc c. in b c.fingulos fiicit ipfos cf. fingulos:Igitur,per pri- c *( c f 

mam prxmilIarum,rotus b c. in totum b c. ficict aggrega- Jgitur 
tum ex d e c f. hoc eft, quadratum,quod cx b c.arquabir con- 
gericm ipforu d f. duplique ipfius e.Quod fuit demoftradu. ^ c u c 

PrOPOSITIO I >* . 

Duo (juadrati proximi cum media parte altcra logiore coniun 
tli y conficiunt numerum hcxagonum xquiangnlnm^. Hxc eft 
3 1* primi horum Arithmeticorum. 

COROLLARIVM. 

Hincfcqttir pulcherrimu coroIIariu,videlicet,Hexngonu 
jcqangulu cu partc altera longiorc collatcrah c6iun<5tu,con 
fumatquadratum imparis collatcralis: Na peranteprarmif- 
fam,totu d c f.(qd pcr prsemiflam cft hcxagonu ^quiangulu) 
Cum ipfo c. (qui^ft partc altcra Iongior) conflatquadratum 
totius b c.imparis collaccralis.Quod fequitur fupponendo» 
ipforum b c. diffcrcntiam crtc vnitatcm. 

P R O P O- 
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Propositio I4 a . 
Hcxvgcnus *q*iangulus cum prtcedcnti tub&iunc7tts t ccnfi* 
at cubim f li ccUctoahm-.. Hoc cft , sggrc gau m tx iffi* 1 
d c f. qucd , pcr piarcedtnrtm , cft hcxagoniTsaqmancuTusi 
ccniundus cu g.Cuho cofiat ipli m l.curiitqicd oftcnfum 
fuitin j i"primi horrm ArithmericoiLm.GfttdeturcVliic, 
hoc nrcdo.Per i o* prsrccdcntc m,ipfi de f. rumcri funt tres 
crirTtrcnti^ icfoiug h k 1. fitcrgo, vttotum d cf.comundu 
cii ipfo g.cuco ccnf ciat ipfrm l.cuburqd fuit dtmoirftradu 

PROPOSITIO l j a . 

Tuo cubiparthm ttm triplis mediorum proporticnafium 
ccniunGi conficiunt cubum totius. Hoc tft, ipfoium b c. fiuc 
vhitatc,fiucquocunq; numerodifTcrentiu cubi,qui funr ipfi 
g l.cu triplis ipforugk medioru proporticnaliti coniuncli, 
peificiut cubu totius b c. cjuod in 1 l a lecundi horuarirh- 
mcticoruTuitoftenfum:hic rn facilius ofteVicrur,fic:Pcrci : n2 
u pramillaru,ipfc d.in fingulos b c. farcit fingulos h.Ircm 
■dupium ipfius c. in fingulos b c. facit h h. atque k k. hoi? 
cft, duplum ipforum rrk. Adhuc f. in lingulos bc. facit 
ipfos k 1. fingulos Igitur,per prima pnrmillarum , ipfc b c 
dudhis in aggegatu ex d f. duploq-, ipfius e.(qd per 1 2*pnr- 
miflaru,eft quadratu ipfius b c.) Hoc cft b c. radix ducra in 
fuu qnadraru^producct aggrcgatu ex ipfisg l.triploq, ipfiui 

b c . dccf-) J~ nrin h. c^triploipiius k.radix aut in quadratum prdducit fuum 

} \}i k k eubu.Ergo tale aggregatum ex g l.rriploquc ipforum h k.cft 
Ul cubus iplius b c. numeii. C^uod fiiirdemonrtrandum. 

Propositio Jt> a . 
• Dttplum ipfius e.cum vnitatc, cbficit aggregatu ipforum Afi 
J 3 d ^oc efi s duplum mmeri parte altera fongioris t cum imiute con^ 
b * « fl«t aggregatum coUateralis & precedentis quadratorunu. 

6 % t > f Patcr,quoniam fi diflerenriar inforurrrd e. &: ipforum cf. ef- 

4 * , fifntajqualof , tuncduplus ipftus e. ciTetarcjualis a^grcgata 

» n \ 7 'P* 0 / 11111 * f - Sc<1 c "»n diffcrentia ipforum d f. fit vnirarc 
o p q maior.quam differtntia ipforum d e. illa, fciliccr c.& ha?c b. 
»< J4 si pcr f huius, idcirco fir vt aggregatum ipforum d f. vnirarc 
lupcru duplum ipfiuse. ficutproponitur. 

Propositio i7 a . 
uiggrcgatum ipforum b c. ejl exceffusyqm a^gregatum ipfo- 
tum gl. matus efi aggregato ipforum h ^Patcf fic Si dirTercn- 
«aipforunj gh. eflcrsqualis di/fcrcntiaripforum k l.Tunc 
aggre^atum ipforu gl.cllet.rquaJeaggregato ipforu h k.Scd 

quoniam 
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quoniam diflfcccntia ipforutn k 1. hoceft f. fupecacdirfececi» 
ipfocugh. ho: .\t,ip , .u n l in ag^ce.$ito ipforum i> cquoi 
pcr io* pcxmiilarum.elt id,quo f. fupcrat ipfum d: idcirco 
augregatum ipforum gl.miius eft aggregaro ipforum ii k. in 
aggregaro ipforum b c. Qupdfnit dcmonttrandum. 
Propositio 18* . 
Ex ^ggregato ipforum b cin ipfum e.producitur ag^regatnm 
ipforuhk- P.itetmam pcr ^^prcmiifirumjb.in e.facir h.Ite- 
queb. inf. facit k. SM pcr7* ficutb. ad c. fice. ad f. Igirur 
pcr 4* ipfc c. in e. ficietk. Qinreper primam,totum b c. in 
c. facit rotum h k. Qupd eft propofitum. 

Propositio 19*. 
Ex dggregato ipforum b c.in aggre^atum 'pforum a e. produ 
citur aggregatumipforum gl. Nam cum,per prscccdenrcm,cx 
aggregato ipforum b c.in ipfum c. fiat aggrcgatum ipforum 
h k. lam cx b c. in a c. (qui ipfum e. vnitatc cxccdit)produ- 
'cerur aggrcgarum cx h k. & b c. Scd talc aggregatum , per 
ante praemiuam, eft arquale aggrcgato ipforum g 1. Igitur & 
cxbc. in ac. pro.iucetur totum g l. Qupd cftpropofitum. 
Propositio 20*. 
£ x aggregato ipforum b c. in aggregatum ipforu t ipforum df. 
producitnr aggregatum ipforum gh\l. Nam cum pc-r antc 
pnemiflam cx b c. in c. fiat h k. & pcr prxccdcnrern, cx b c. 
ln a c. fiat g Uam,per primam prxmiflarum,ex b c.in agc»cc 
gatum ex duplo ipfius c. & cx a. producerur torum g h 1 k 1. 
Scd pcr i6.duplum ipfius c. cum a. vnirare,conflat aggrega- 
rum ipforum df. igirur ex b c. in d f. producetur rotum 
g h k 1. Quod fuic oftendendum. 

Propositio 21' . 
Ix aggrtgato radicum initate diflantiu, in aggregatum tjua- 
dratornm ipfarum radicum, produeitur differentia. fecundotum 
quadratorum\ Hxc eft,89* primi horum arithmericorum: 
tamen h ic breuius demonftracur.Nam cum b c. fint radjces 
^Vnitatc diftantes, qax femper faciunt impare collateralcra 
ipfius f. quadrati , quem proximc pweccdir d. quadrarus 
conftat j> hic id ipfum prop nitufdemonftradu,^ in di&a 
89*. Itaq^ cu per 1 o* prxmilfaru aegregatti ipforum g h k 1. 
fit difTfercntia ipfornm m q. qui uirit fccundi tmadrari di- 
dhrum radicum, hoceft, quadrati Spforum df.quadrato- 
ru:n: atque pet prxccderirem ex totp b Ctin tocam d f.pco- 

ducaruf 
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ducatur totum g h k 1. 

S C H O L I V M. 
Talis autem fecandorum Quidratorum diflfcrentia dicitur Gnomo 
fecundorum quadratorum : &: idem eft O&ahedrus centralis , 
Idem cubus centralis: Ide quoqi Pyramis triagula centralis loco- 
rum impariu, vt fatis oftefum eft in prirao horum arithraeticoru. 

Propositio 21* . 
•^ggrtgatum ex m q. ex qitadruplo ipforum n p.& ex ipfius 
e. fexcuploycfi fecundus quadratus totius b c. Harc cft conclu- 
-mn ^° mc ^ aru /Ppofirion u, in qua polfiim 9 nobis laude rora ve 
nnn.ooo. dicarc,<j> nccubi ha&cn 9 neq, apud Gra?cos,neq-, apud Lari- 
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roti 9 huiusrcpaftinarionisgloriaconfiftir.Siuc igitur ipforu 
b cdfa fir vniras,fiucalius quicunq; numcrus,harcdem6ftra 
lio locu haber.Itaq; addudcis p a 4* & 5?.prxmiilaru , Iiquct 
q? ex b c.toto in ipfum g.fir totu m n.Ite q> ex b c.toto in h. 
fir totu n o. Ite ex b c.toto in Jc.fit totii o p.lte ex b c.roto in 
l.fit totu p q.Hinc fequitur, vr,q> ia dicru eft, ex b c. roro in 
g. fiar m n.&r cxb c. in rriplu ipfms h. finr rriplu ipfoJjt n o. 
& ex b c.in triplu iplius k. fiac rriplu ipfo^ o p. & ex b c.in 
l.fiat totu p q. Igitur pcr pramiflaifc cx ipfo b c. in aggre- 
gatum ex g I. triploq; ipIoB/ h Ic. quod aggrcgatum per 15' 
praemifTa^cftcub 9 ipliusb c. producctf aggregaru ex m q. 
quadruplo ipforu n p. atq; fexcuplo iplius o. Scd cx b c. in 
fuu cubii produciffccund > qiudrarus ipllus b c. Ergo ralis 
x 9 quadrarus ipfi 9 b c.erit cogencs cx m q.cx quadruplo ip- 
foru n p. arq, fexcuplo ipfius o. licutdemonftrandum fuit. 
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Propositio 13*. 

Adhuc dico quod o. eftquadratum ipfius c. Parct : nam 
pcr nt nam a c o. funt continuc propcrtionalcs. Cumquc a. 
fit vnitas, crit pcr odauam noni Elemcntorum, o. quadra- 
tus & pcr diffin. ciu$ radix c. quod eft propofitum. Vcl fic: 
quoniam pcr ieprimam ipfi d e£ funt continuc proportio- 
nalcs : ckperodrauam, ipfi b ck.funt continueproporrio- 
nale. iam pcr ▼igefimam feptimi b. in k. facictquadratum 
ipfius c. ficut d. in f. Scd pcr quintam harum b.in k.farit o. 
igitur o. cft quadratum ipfius c. Quod cftpropofitum. 

Propositio 24*. 

Itcm dico,quod ram g.in I.quam h.in k producitcubum 
ipfius c. Parct fic: cx c. in o. fiat r. critquc r. cubus ipfius c, 
pcr difEn. Qyoniara p erprxmiflam o. cft Q. ipfiusfe. Scd, 
pcr octauam harum,ficut e. ad h. fic k. ad o. atquc pcr 10* 
ieptimi, quod fit cx c m o. idtm cx h. in k. igitur cx h.in k. 
fict r. Cumque jer candem, quod cx h. in k. idem fiar ex g. 
in 1. quoniam iciliccr per fcptimam haruro g. aci h. ficut k. 
ad 1. Iam & cx g. in 1. nct idem r. cubus ipfiu* c. ficutpro- 
ponitur dcraonltrandum. 

Propojitio 

Itcm dico, qu6d cx fccundo quadrato in fccunduro qua- 
dratlim producitur , fccundus. Per icxram pramiflarum 
m q. func fccundi quadrati ipforum b c. Oftendendum cft 
igitur, quod cx m. in q. producitur fccundus quadratus,fic 
per fcptimam harum& arquam proportionalitatcm ,ipfi 
m o q. funt continueproportionales:quarc per 2o*feprimi, 
quod fit cx m. in q. cft id, quod fit cx o. in fe. Sed,per ante- 
pr^millam, o. quadratus eft : ergo quod fitex o. in fe,eft fe- 
cundus quadratus j quare quadratus lecundus cft , qui fit 
ex m. in q & hoc erar dcmonftrandum. 

COROLLARIVM. 

Manifcftum cft igitur, qu6d ficur ex duclu ipfarumbc. 

B b radicum 
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JJ*. i— -j - € radicum propofitarum fiue vniratc fiue quo vis nume^ 

□• 4 — 9 3 6 ro diftantium producirur e. ita ex du#u ipforum d f. 

(Jy8 — ij xtf> quadratorum fitipfc o. quadratUs ipfius e. atquc cx du- 

i 9 Q 9 i<r-8i-U9^ ^ u gl« c uborum, fit ipfc r. cubus ipfius e. Er iimiliter ex 

du&u m q. duorum quadratorum, fitfecundus quadratut 
ipfius e. qui vidclicet fit ex o. in fc, qui fit f. Quod etiam 
conftiritpercorellarium vndecimar fecundi horum Anth- 
mericorum. Citcrarelinquimus cuiiofionbus. 
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Qmpletus ^Meffanf in freto Siculo in adibus ipfitu 
tAuthoris Juxta Q&nobium CarmeHtanorum* 
ad horam noclisfe-cundam diei Dominici, 
qui fuit tApriiis decimus oclautts, (§f 
finclijftmum Tafch* fettum. 
*Anno falutis . 
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ZJONIAM eArithmetica infhumentum 
efl omms Jupputationis y & numeri fitnt 
termini , qutbus quxltbet magrittudo ft- 
gnificatur >• non dubtum eft y qutn pernu- 
meros fieri pojftt omnis magnttudtnis cai- 
culus . Qum <-t/;rb Geometriacomprebendat omnium quan 
titaturn fpectes > nstdelicet Imeas y fiuperfictes y fioltda (gjr 
cftera continux* que ad h*c redtgi poffunt } ut tempora y 
Orponderai dupltcern^vtique praxim bxbebit s njnam y quxi 
fit lineando y alteram y qu& fiupputando : quarum bxc ab 
illa tanquam a finte deriuatur: &*■ il/x tbeorie innititur . 
Sicut enim tam theoremata y qulm problemata per theoria 
demonslrantur y (jfr filuuntur s tta myxflue per Imeatto- 
nem fiue percalculurn ad praxtm rediguntur. CNgm m- 
teUeclu pr&mtdttata lineamus : &• Imeata calculamus* 
Et quamuts lineator defirtptionem oculo reprafintet 3 ffi 
tnentali sjeculatione punilum geometricum confiquatur^ 
tamen calcuUtor ' numcrts etiam tdip/um confiquttur > 
Jed (zJpaucis characlertbtu minutiores partes dtHtnguit: 

z quod, 
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quod lineator non nifi tn fpxcio immenfi , uel magno 
inHrumento ( quodnulli fhctle eH ) praflarepoteH. jQu* 
diflincJioquidem neceffarta eH y cum per numeros y irratto- 
nalts y aut tgnota mxgnitudinis terminum fiu limitem 
magts ac magispropinquxntes r vcfligamus . Sicuticum y 
exempli gratta y propoflta ctrcult dtametro 9 latus trianguli 
aquilxtcrt y aut qutdrati in eo defiripti y metirt per eafdem 
partcs in quibns diameter fupponitur y aut cum planeta 
cuiuspiam diurnum motum mctirt iubemur. ftaque licet 
de theoria numerorum fg) mx^nitudtnum plcrtque graues 
*A'ithores affxtim firibxnt y (?) numerariam prxxim quam 
plurimi ludorum mxgifiri pxffim doceant (g) litcris man- 
dent i nemo tamen haclenus regulas ipfiis pratft cas ele- 
mentorum y addtttonis y fubtraHtonis y multiplicationis y 
dtuifionis y radicum extratltonis y progreffionum y pofi- 
ttonum &* dtmenfionum fitis demonHrauit. Haudenim 
cuiuis peruium eH y ante oculos ponere quemadmodum 
praxis qu&ltbct talts atheoria deducatur y & nonnulli 
idipfum aufi y rem obfiurtorem fecere y ficut is y qui algorif- 
mum demonHratum edidit . Nos itaque y quatenus fifi 
rvires noHra extendunt y aut quantum calamo dtHxbtt 
ingenium y tentabimus aliquid fuper hoc negocto profirre, 
dumotiumprpftatur. ltaque y ^vt ratto pofitt y dtffinitioni- 
bus pramiffis y rem aggredtemur y firiatim fingula de- 
monfirantes . 
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DIFFINITIONES. 

Pofita ergo quanriras eft, quc. ad libitum ponitur ad 
comtnuncm einfiiem gcnerisquantitfrtum rrienliira^&^ua: 
ab vnitatc dcnominatar. Sicut vnitas eft commanis hume- 
rorum dimenfio. Quando igitur mulriplcx cft ad pofitam, 
ilgnificabitur co numcro, fecundum quera ipfa mulriplex 
cit ipfius pofita?.Quando veroquanfitas cotinetpartem vel 
partcs pofirar, fignihcabirur duobus numeris,fcilicet dcno- 
minarore & numeratore partis velpartium. Vndirquahti- 
•tas fignificaraaduofiramnabcteam rarioncm,quam nurrre 
rusdenominator, ad numcratorem. Quare,fi tales numeri 
fuerunt .Tquales, quanriras fighificata crit tuc a?qUalis ppfi- 
tar.minor aur,cum maior fucrit denominator: maior vcro, 
cum tninor.Erit vtiquc fignificata quantitas ad pbfiram,aut 
sequalis,autmultiplcx,aut fnperparticularis, aut friperpar- 
tiens , aut raultipJex fupcr particularis , aut deniquc multi- 
plex fuperparticns , quando maiorfucritfignificara , cjuam 
•pofita. Quod fTpbfira fit maior : tunc tahs crir pofira ad fi» 
gnificatam.Duxquoquequantitatcs, quarum denominato- 
•res candem proportionem habcbunt ad numeratorc$,erunt 
.ad muicem ccmalcssquoniam fcilicet eandem rationcm ha- 
bcntad pofitam. Cuius verodcnominatdr maiorem ratib- 
4icm habcbitad numcratorcm, maiorerit. Quantitas cum 
ijuantitatcconiungidicitur, cum furhitdr carum aegrcga- 
tura. Quantitas a quantitatc fubtrahi dicitur,cum (umitur 
matoris iuper minorcm cxcclfus. Quanritas quantitatcm 
multiplicaredicitur, cum fumiturquantitas, qu.-ead mul- 
.tiplicatam cam habct rationem , quatn multiplicans ad 
-pofitam:Etfumpra fic quarititas,produ&um vocarur. Vri- 
<lc, cjuandomultiplicans maior fucritquam pofita r ^cVproL 
tlu&um maiaserlc fnoltiplicanfe : & quanctorfVirior; mi- 
nus : &quando a?qualis,£quale. Quantttas in quahtitatefh 
partifi dicitur, cum fumiturquantitas,ad qaam draiiaeam 
nabct rationcm, quam diuidensad pofiram. Et fumpta fic 
jquantitas vocarur prouertiens , fiue quotiens. Vndc fidi- 
uidcns maior fucrir, qnam pofira , &diuifamaiorcrit quo- 
tiente : & fi minor, minor fi arqualis, icqualis. Qua'dra~ 
jum alicuius quantitatis cft pr©dut5him cius in fc ipiarri, 
raultiplicatar : & ipfa tunc radix vocaiur. Cubus autcm 
cftis, qui fit cx multiplicationc radfcisin qnadrarum. Et 
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quadratus fecundus,qui fitcx quadrato primoin fc ipiun% 
micex radicem cubum. Qjno rt,vt pofira quantitas,radix f 
quadratum, cuhus, & quadratum /ccundum,fint contmuc 
proportionalia : ftmperque crcfccntia , firadix fit maior, 
quam pofita. Decrdccntia vero, fi rainor . Quantitas ma- 
gnitudinc rationalis eft, c\uq pofiWB commenfurabilis efh 
Quantitas potentia tantum raticnalis tft, cuius quadratum 
duntaxat pofita: commenfurabile eft. Quamitas cubo tan- 
tum rationalis cft, cuius cubus folum pofita? corr.menfu- 
rabilis cft. dc qua nihil Euclidts. Quantitas quadrato fe- 
cundo tantum raticnalis cft , cuius quadratum fccun* 
dum dunraxat pofita: commenfurabilc eft : quar medicalis 
quantitas vocatur. Binomium eft bimcmbris quantitas ex 
duabus quantitatibus potentia tantum inuiccm commen- 
furabilibus compofita. Exceflus autem maiorismtmbri Tu- 
pra minus,Apotomc,fiucrecifum,vel refiduum vocabitur, 

Propositio I*. 

nir.ur* . ■ •** • •» , . : pun *• ; -f * x . i 

Qutdquid de NumerorumXmearum^et Solidorum duftu ra 
ltonc,proportione & Symmetria , atque fimilitudincratiocina- 
mwry idem de quolibet quantitatis gcnere dcmonslrare atque 
concludere pojjumus. Hoc enim fier afliimptis ad dcmon- 
ftrandum mftinitionibus , ac fuppofitis noftris. Excmpli 
graria, fi duorum numerorum vtcrque multiplicet reli- 
quum, producti funt xquales, qua? eft ij* feptimi Elemen- 
roru.Igitur ctfi duarum quantitatum vtraque multiplicet 
aluram,produda erunt arqualia. Quod flcoftcndam.Qua- 
titasa. multiplicans quantitattm b. producatquantitattm 
c.ltcm quantitas b.multiplicans quantitattm a.faciat qua- 
titatem d. Aio, quod quantitates c d. funt inuicem a?qua- 
lcs. Cum cnim ex diffinitionc multiplicationis c. producTa 
ad b. multiplicatam fitficut a. multiplicans ad pofitam, 
crit &permutatim c.ad a. ficut b. ad pofitam . Sed rur- 
fusex diffinition.multiplicationis , ficut b. multiplicans 
ad pofitam , ficd. produ&a ad a. multiplicatam. Igitiir fi- 
cut d. ad a. fic c. ad a.& pcrindc,pet nonam quinti,cd. qua 
titatcs funrarquales :quod fuit dcmonftrandam . Excm- 
plum aliticr afcquenti propofitioncfumptum. Si numeruf 
duosmultiplicans^iiof? produxerit, produ&i funt mulfJ- 
phcaris prqpornonales. Igitur & fi quantitas duas quantira 
tes multiphcas, duo^pducWcccrit, produOa multjplicatis 

erunt 
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erunt proportiohaltatquod fic oftendam.Qtiantitas a.mul- 
tiplicans ipfam b. producatd.multiplicans autcm c. faciat 
cf. Aio , qu6d Cicaz cft b. ad c. fic cft d. ad e. ciim cnim pcr 
diftinitioncm multiplicationis d. produ&a ad b. multipli- 
catam, fit ficut a. multiplicins ad pofitam , nec non c. pro- 
dudta ad c. multiplicatam , litetiam ficut a. multiphcans 
dd pofiram; lam crit ficut c. ad c. fic d. ad b.Ergo & pcrmu- 
tatim crit ficut c. ad d. fic cad b.& conucrfim ficVlt d. ad c 
f\c b.ad c. quod eft propofitum.Similiter quicquid in fepti- 
mo, octiuo & nono de numcris oftendit Euclidcs,idem dc 
quantitatibus in gencreoftendcrcpoffumus.Alicubi tamcn 
pro numcris quantitates rationales fubftituendo, afTumptis 
difEnirionibus ac fuppoficis noftris . Quidquid ctiam in fc 
cundo,fcxro & vndecimo Elemcncorum de dudcu & propor 
rionc linearum , arcarum & folidorum traditur, potcftad 
quantitates in genetc fumptas conucrti. Excmpli gratia : 
prima fecundi fic conucrtctur : fi fucrintdiKe qnantitares, 
quarum altcra in quotlibet fegmenta fccetur; illud,quod cx: 
ducru altcrius in alteram fiet, arquum erithis,quacex ductu 
cuiancicatis indiuifitin vnumquodq; (egmentorum diuific 
paritcr accepris produccntur. Quod fic oftendam:ftnt dux 
quantitatcs^ indiuifa & b c d.fecta in partes quotuis,vt pu- 
ta tres b c d.cV cx a.in tota b c d. proucniatc. nec non cx a. 
in fingulas partcs b c d. proucniant fingulc; fg h. quantita- 
tcs. Dico tunc,quod e. xqualis eft ipfis fg h. frmiil fumptis. 
Nam cx difKn. multiplicarionis crite. ad bcd. ficuta. ad 
politam. Etfimilitcr ficut a. adpofitam, fic f. ad b. fic g. 
ad c. fic h.ad d. Igitur pcr vndecimam quinti,& con- 
iunccam proportioncm, totum f g h. ad rotum b c d. ficur 
a. ad poficam: fuitautem ficuta. ad pofitam,fic c. ad b c d. 
crgo ficut c. ad b c d. fic fg h. ad b c d. Quare per no- 
nam quinti fgh. totum arqualceft ipfi c. quod erat dc- 
monftrandum. Ex qua dcmonftrabuntur reliqua: propo- 
litiones fecundi fucceflinc, de quantitatibus in gencrc. 
qucmadmodum Campanus eafdem de numeris demon- 
ftrauit in decima fexta noni. Quidquid dcniquc dccimus 
Elementorum dclinearum &arearum (ymmctria & ducrit 
autproporcioneratiocinatur, porefttotu adquodlibetgc- 
nus quantitatis conuerti. Excmpligraria,illa propofitio, A 
ririonalibus longirudinc comcnfurabilib" reciis linets factu 
rcclangulum rationalc cft. ad quantirarcs in genere fic con- 
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uerrcturquautitatura rationaliix produdcuj-acionale eft. q<! 
fic oftcnditur.Quinricas racionalis a.multiplkans quanrita' 
te rat.onalem b.facit c. Dico tunc,quod C.quanticas rarion^ 
Hs eft.namqi cxa.in fc fiatd.cV: tuncperpriraa fecundi 1 Ele- 
menco^aaquantitates rcdacU crir,ficuta. ad b,ficd. ad c' 
fed a. ipfi b.commenlurabilis eft p.-rhvpothjfim-.creo 3c d 
ipfic commenfurabilis cft.pcr io 5 dcciuii. Cumq; 1 rario-' 
naljs fic (quia quadracum cft i p f ms a .) j'am per diAa.Sc c.ra- 
tionahs cnr.Qu >d eft propofitu. Similicer procedere pote, 
rimus,reliquas decimi fdcmm^propofitiones demonftran; 
ao. fcrquod nonaeiufdem libri dcquadraris oftcndit, poc. 
ctiam ad cubos 3c ad fecundi quadrata quantitatum refer- 
ri iic; A commenfuwbilibus inuiccm qmntiratibus produ- 
Ctiuuadrara.funtadiniiiccm ficut quidrati numeri • & 
produfticubi,hcur cubi nuraeri:&produi2i fccuuda qna- 
arara,ucucfcciindi numeri quadrati..Concra,& quanritatcs, 

tam.quaru quadratafuntadinuicem, ficutnumeriquadrl; 
ti , qui mj quarum cubi funtad muicem, ficut numeri Cu- 
bi : quim I; qu.irtim fccunda quadrata funt ad muicein, fi- 
cut fecundi quadrati ; funt 8c adinuicera omnino commcn? 

*°.2 4 .3 6- 5+ 5 1 quoad quadrata. Hoc, lcilicet fuppofito & ance demonftra- 
. S quodiicur mter duos quad.acos numeros ferapex intcr- 

lacet vnus numerus medius proporrionalis : ita inrer cu- 
bos interiaccntduo mcdij proporriona!es:cV interil-cundos 
quadraros tres medij proportionales. Ab incommenfurabi- 
Iibus verd inuiccm quancitat.bus facta quadrara non funt 
ad inuicem.ficut quadrati numcri; ncq; cubi,ficuc cubi nu- 
mpn : nec lecunda q uadraca ficut fecundi quadraci numeri. 
^onrra, &quancicate$., tam quarum quadraca non funt ad 
inuicem.ficutquidrati numeri, quamqiunim cubi nofunt 
inujcem.ficutcubi numeri,quamquequirutn fccundaqua- 
drata non fimt uiuicem.ficut fecudi quadrari nu meri: fuuc 
mrus feincom,n(urabdes. quc dur proporcioncs fcquun- 
turexprarmiifisadeftrudioneconcranorum. Qui ?u vr 
quochncammirrarionilium fpc:ics cracrmrur m dccimo 
tIcmt-ntoru,totideeiufdcQominis, &carunl5 proprietatu" 
f pcciei mueniamr mtcr.quautiraccs in geacce fum k is. Ita» 
inqu^vtinomniquanriutcviju^-niciscKilhucoj^ 
rationaliumfpcciei. Pcr hancigir,: pro ? o Vi.,n;n o nnU 
gcomctnca r p .ecuUtio redigitur ad uumerarum praxiin. 

r 1'kovo» 
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. : PROPO It.Tl O.. i x .\ ' 

0/»»:j quanfvtatum addkio , fJ>rr.r't > , multipUcatio , /r< 
dinijh x vel tadicum extmciio, fit pep eos n meros, -<} quibus ip- 
fe quintitatcs' ftgnificantur'*< . „ Hoc eft, nurhcrornm , pcr 
quos du$ vclquotlibct quaatixaccs fingulos finsjulxiigni- 
ficaatar , aggrcgatum clt aumerus lignificans tahum quah- 
titatum aggregttum. Ernumsrarura.pcr quos du.squanci- 
tatcs inrquales fignific inrur excelfus, elt numcrus lignificas 
ipfaru quincic itu exc Jlum.lcem numjrorum.per quosduc. 
quancitates li j;n tic in tur, produ&us^cft numcrusi&gnificaiis 
caFuquancitacu<pfoiu>£fcura. ;Aihuc dmifo num?to in nu - 
racru,prpuenic(eu elicitur nuraerus fignificans qmnticaccm 
prouenientem ex diuiiioncquancicatis tllius nuiin quanti- 
tate hui 9 .Derau olsradix quadrati, vcl cubi numeri cft nu« 
merus fignificans quantitate,qii;eradix cft qu.antitacis qua- 
dratx v.elaiVice pcr ipfum quadratu vcl cubu iignincaus. 
Propositio J a . 

QuantjtateSi quarum denominatores funt 4qualcs,funt adm- K 
tficem- 1 ficut numeratores i Sintdux quantitates ab. c d. * c 
quarum dehominatores b ct ponantur xquales : numc- — g~" — % 

ratores autem linta c. Aio,quod quantitas a b.adquantita ?- 

temc d>cft,iicuta- ad c.Namratio quancicacis a b.adquan- 
titatemcd. componicur ex ratioae ipfius a b* ad pofiram, 
& ex racionc ppfic.e adipfam ccL.Nuraeriaut a.ad numcru 
c ratio componitur ex tationcnumcri a. >ad aumerum b.& 
cx ratioae aumeri b.vel d.(fuht cnim jequalcspec hyppotc- 
fim) adnumerumc. Scd perdirii,termihoru,quantitas a b. 
ad pofitam,eft ficut numerus a.ad numeru b. quantitas aut 
pofitaadqiutitatcc d. ficutnumerusd.ad numcru c.Igitur 
pcr aaquipfoportic>ne;erit quanritas ab. ad quanmace c d. 
ficut numorusa, ad nuracru c* Quodctatdemonftrantium. 
nii 1 i p :i.< < P R. o.p o s t t t o 14* •» 

Quantitates, quarum numeratores funt xjnales , funt ai 
\nwcem ftcut denominatores , ordine commutato. Sunto, fi- 
irut inj pnemiila, quantitates a b. cd. in quibus ponantur 
scqualcsipfi numcratoreso.c. Aio tunc,,q> quanticas ab.ad 
quititate. cd: cft ficut numcrus d. ad nuimcru b Fiat enim 
ex a. ih.d. numierus c.&cx b.in c.fiac f.ex b.vero in d. proue- 
niac [t. erit^uc^jpCTpTimi fexti^ficuta. ad b. iicb. ad 
primapropofitibnchui oftcdim 9 : qnare,ficut.mdifliaicio«- 1 * t * 
xiibas patiuc,quacitas cg.c/quaiis cric ipli a b. itcin cric fim .- 

liccr, 
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Hccr,ficut c.ad d.fic f.ad g.& ideo quantitas f g. xqualis erit 
J ^-J- tt s fim ilitcr quantitaci cd. Ecqm quancitatum eg.f"<;.idem eft 
denominacor,ideo pcrpr£ccdcte,eg.adipfum fg. eritficuc 
numernscad numcru f.Sed e.ad f licnt d. ad b.qm c. ipfi a. 
«qualis multiplicans iplos b d. facit ipfos fc» Igicur ficur 

d. ad b.fic erit quanritas eg.ad quantitatem f g.hoc eft,quan 
titas ab. ad qnantitatem c. d. Quodfnit dcmonftandum. 

Propositio 5*. 
Quantitatum duarum ratio componitur ex rationibus nn~ 
meratorum efr denominatorum ordint comtnutato fumptis . 
Sunto binar quantitates a b. c d.quarum numeratores,a c. 
denominatorcsautcm bd.numcri. Aio,q7 ratio quantitaris 
a b.ad quantitatem c d. componitur ex rationibus duabus, 
fcilicetcx ratione numeri a.ad numeru c.& ex rone numeri 
<I.adnumeru b. Ponaturenim his mediaquantitascf.cuius 
numerator c.fitarqu alis numcro c.& denominator f.rquak 
lis numcro b.eritque, pcr antcprarmiflam, quanritas a b. ad 
quantitatcm ef. licutnumerus a.ad numeru e.hoceft,ficut 
a.ad c.Etper pneccdcntem,quantitas e f. ad quantitatc c d. 
iicut numerns d.ad numerii f.hoc cft,(icut d.ad b.Scd pofi- 
ta mcdia quancitatc c f.ratio quatitatis a b.ad qu aritare c d'. 
coponitur cxracione qu^ntitatis a b.ad quanricatcef. &cx 
rationc quantitatis c f. ad quaritatcc d.Igitur ex x quali-,ca-* 
dem ratioq-uanticacis a b. ad quancicacem cd.componecur 
1 cx rationenumcri a. ad numerum c.& cx racione numcri d« 
ad nuincram b^ Quod fuit demonftcandum-» 

Propositio 6 x ■ . 
Duas propofitas quantitates coniungere^j . Si propolTce 
quantitaces fingulisfignificenrurnumcris.Tunc coiungatur 
numeri,pcrquos propofitarqirantitates fignificatur: Na ag- 
gregatil tale crit numer 9 fignificas aggregatu ^ppofitaik qua 
ritatu quarfitu pcrfecuda huius. Si arvcc propofit^ quatita- 
Vcs linguhv binis fign-ificetar numcris. fimripfrr tuc a b. c d. 
«juaru nnm-cratores qdca c. dcnominatores aut (vta(fblet) 
b d. Ducatur b. in c.cV: fiat e. Ducacuc eciam a. in d. & fiat £ 
X r — T a Sitqircipforu e f. aggregatug.deinde ex b.in d. fiat h.eritq; 

^ quaticas g kk cw° nuniierator g.dcnrormnaror afc h. aggrcga- 
1X5 ru ip(.i; R; .1 b. cd quanricacu qu apficu.Cu c:h b.mulriplicas 
{ fingulos c d.h ciartinguios c Ir. eric per prinaam huius, ! icut 

e. add.fiicc;ad h.Et fimilitjr,q:n d.multiplicas fingulos a b. 
fccic fingulos fh. critque &licuc a. ad b. ficf. adh. Qairej. 
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; ^er diffimra,quancicas c h.eric arqualis quantirati c d.©V qua 
titas f h~a*qualis quancitati a b.Scd pcr diffinirionem , ficuc 
/ tiumcrus «.aci numcru h.ficquanriras eh.ad pofita: acficut 
eumerus £ad numeru h.fic quanriras f h. aci pofiram. Igitur 
per 2. 4 j quinti Elcmen.ficur g.aegrcgatum ipforu e f. ad mi- 
. meru h. fic aggrcgatu cx ipfis c n. f h. quanriraribus, hoc eft 
cx ipfis c d. a b.quanriraribus ad pofiram. Qiiare,per diffin. 
g h.numeri fignificancdictu quancitatu a b.c d.aggregatum, 
rita fcilicec,vt g.numcrus ficnumcraror,&h.nus denomina- 
tor.Itaq;g h.quanriras cft propofirarum a;b. cd.qunntiraru 
congcrics,qua: quarebarur. Quod fi propofirarum quanri- 
tatumakcra tantum binis norcrur numcris , cunc rcliqua: 
fupplendus elt numerus dcnominator, quiquidcm in quan 
tiraribusad pofiram multiplicibus fempercft vnicas , qua: 
inregritatcm pofitx in intcgnsfignificat. 

Propositio 7*. 
Dv.alus quantitatibus inxqualibus propofttis y m\mrem a ma- 
iorijubtraherc^. Si propofitac quancitares fingulis dcnorcn- 
tur numeris:runcnumcrus minor fubrraharuramaiori: na 
relietus numcrus crit is,qui fignificarquatirate,qua: fupcr- 
eft poft fubcradcioncm minoris quantitatis a maiori, pcr fc- 
cundam huius. Si autcm propoiira:qiiantirarcs,qiiaru altc- 
ra ab altcra fubrrahcnda cft, iingula: binis exprimancur nu- 
meris.Sincipfic runca b.maior,& cd.minor:quaru numcra 
corcs finca c.dcnominatores b d. ica vc oporrcarquancicacc 
cd. fubrruhcre aquancirarea b. Ducarur a. in d. & fiacc.de- 
inde b.in C.& fiarf.Mox fiibrrahauirab e, numcrus f&c rcli- 
quum ficg. Ducarur dcmum b. in d.& fiar h.Erirquequan- ^ ^ X » » 
tiras gh. cui 9 numcrarorg. dcnominaror h.quq rclinquicur 
poft iubrra&ioncm ipfius c d.quantiraris,ab ipfa quanrirarc c. r 1 
3. b. Cu em d.micans fingulos a b. faciar fingulos c h.crir,p f . 1 0 
p^ huius,ficuc a.ad b.fic c.ad h.oc fimiliccr,qm b.mfcans fin- g."x" 
gulos c d.facic fingulos f h.idco ficuc c. ad d. fic f ad h.Qua- h. 1 r 
rc pcr corollaria diftinicionum , quancicas ch. ipfi ab.& 
quannras fh. ipfi cd.xqualis crit. Ec quoniam h numcrus 
cft cois carum dcnominator, idco pcr-^huiuSjipGe quanus 
tatcs e h.fh.funt ad inuice ficut etTnumeratorcs. Quamob- 
xc cxceflusnumcrato^jfcilicctg.nus fignificabic quantitacu 
c h.fh.difterenciajioc eft,ip£i g n.quanticas eric calis dfia:fi- 
cu c crac demonftrandu . Quod fi pTopofitaru quantitatum 
alrera tm binis aotcc numeriscruc rcliquc, fupplcdus eft nus 

clenominacor: 
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denominator:qtiiquidem in quantitatibus adpofitarn mnl 
uplicibus. fcmpcr cft vnitas , integhtatcm po(toe ac non 
j ounl.t fignificas, Item notandjunTtam in prxicnti^cuam in 
pi ccedeati propouriorrc,qu6d quantitatcs,qua: adpoftram 
multinlices iunt »& infupcr particulares , aut fuperficien- 
tcs redigcnda? funt ad partes, ita vt Hngulac bimsiighiflGen- 
tur numeris > atque modus demonftrandi locum habcar. 

COIOLL Al I V M. ., i 
Hinc conftabit, pcopofitis duabus quantitatibus , vtra 
fit maior. , 

Propositio i 8 a . 

a Duabus quatitatibus propofitis,altcra in altcra multiplicare. 
Sipropofirar quanrirarcs fingulis figncnrur numcris : riinc 

, nurocrifignificantes ipfasquantitates mulriplicentur alter 
in alterum : Nam produftum, perfccundam hu:us,erir 
numcrus fignificans quantitaremcx propotfrarum quarira- 
tu mulriplicatione produdtam. Si autquatitatcs,qua:mul 
tiplicandx proponunrur, fmgulz binis fignificenturnumt- 
■ • J~$ c f ris-.tuncfintipfxab. cd.quaruqnidcnumeratoics fint ac. 

denominatores vero b d.Et ducatur numerus a. in numeru 
c&c proueniate.Iteducatur numerus b.in numeiv d.& pro- 
ueniat f.Eritq; quantitas e i aiius numerator e.denomina- 
tor f.productum ex mulriplicationequantitarisab.in quan 
ntntc c d. Na, pcr quinta huius libri,%»tio quanritaris c f.ad 
quatitate c d.coponitur cx rationib* numeri e.ad riumeru c. 
& numerid.ad numeru f.Ratioautquatitaris a b. adpofita 
c6ronit'cxrauonenumeri a.ad vnitarc, &ex ratione vnira- 
os ad numcru b. Scd p diffi.multiplicationis numcroru,fi- 
cut a. numcrus ad vnitat«,(ic numerus e. ad numcruni c. & 
ficut vnitas ad numeru.b.licnumerus d.ad numerit f. Igirnr, 
pcr ?qua proporrione,quantiras c f.ad quanrirare c d ficut 
quanritas a b.multiplicansad pofita.Quiirc,perdirli.mulri- 
plicationis, quanriras cf. eft prardiclum proucniehs ex du- 
c"tu quantiratisa b. multiplicatisih quantitatetfd.mulripli 
:cata. quod qua»rcbatur. Quod fi altera propofitafu quartri- 
. tatu duobus fignctur numcris,reliqiil vcrcVvho: runc huic 
fupprctftft, vrin pracmiflis faclu eft,hume*i*or,hoc eft,vni 
tas:Et iLquanritacuaitcra velambac fin*mu1rtplicesad po 
firam,& infupcr fuperparticubrcs , vel fiiperparrierctes 
tuncrcdigqncuradpartesjiravt fingul* ofnis connorara: 
Jiumcris, tiadpraxfm, gaddcmonftrationeaccomodetur. 

P r o p o- 
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Propositio 9*. 
Duabus quantitatibus propofttis , alteram in alteram partirl. 
Si propoficx quantjcates fingulis figniriccntur numcris,tuc 
ijdem numcri qtucjtacc cx diuifione vnius in alreram, pro- 
uenienrecxprimerenc.ica quidera,vtnumerusdiuifus fit nu 
meracor & diuides dcnominator. Na licuc fe habec diuides 
quancicas ad diuifiira, fic fehabct pofica ad quantitatcmcx 
diuilione proucnientc. Vt fi ficdiuidcndi quanticas a.diui- j 
dens vero b. iam dico runc r quod quantitas a b. eft quanti- 
tas, quc. proucnit cx diuifioncipfius a. in ipftm b. Nam pcr 
4 huius,ficuceft numcrus b.ad vnicacem,fic cftquanticas a. 
ad quancicacem ab. quandoquidera earum numeracores 
fincxquales, quia.f vtrobiqucclt numcrus a. &dcnomina- 
torquancicatis a. fit vnitas : dcnominator vero quanticacis 
a b. fic ipfe b. Ergo ficuc quancicas b. fciliccc diuidcns ad po 
ficatti (qua? pcr vnicacem fignificacur) fic quancicasa.fcilicec 
diuifaadquanritarcm a b.prouenieutc.Quamobre,pcr dirf. 
diuifionis;ex duiifioncquantitatisa.in quantirarem b.pro- 
uenirquatitasab.quotlfuitdcmonftrandum.Quod fi qua- 
ricaccs,quarum altera in altcram diuidendaeft,finguke binis 
dcnotcntur numeris : tunc ipfiea b.c d.quaru numcratorcs 
a c. dcnominatores b d. ita vcipfa a b. fit diuideda in ipfam 
c d. Ducatur d. in ■ a. & proucniat c. Itcm c. in b. & prous- c . x 
niat f. critquc quantitas c f. cuius numerator e. ac denomi- iT 
nator f.ea,qua: proucnitcxdiuifioneipfiusa b.inipiamcd. 
Quoniam,perquintam huius, quanticacis a b. ad quancica- 
tcm c f.ratio,componitur cx ratione numcri a.ad numeru c. 
& ex ratio.ne numeri f. ad numerum b. Ac pcr diffin.mulri- 
plicationis in feptimo Elcmcntorum , ficuta. numerus ad 
ipfum c. /ic vnitas ad d. Ac ficut f. numcrus ad ipfum b. fic 
C.ad vnicatc. Et ratio quatitatis cd.adpoficam 50. ponitur 
cx ratione nrtraeri c. ad vnitafenrc, &ex rationc vnicatis ad 
numeru d. Proptcrca, per arqua proporcionc,ratio quatita- 
tis ab. diuif?, ad quantitatcm c f. proucnicnte,crit,ucuc ra- 
tio c d. diuidcncis ad poficam. Ergo,per diftin.diuifionis , ex 
diuifione quancicacis a b.in quancicatcm c d. prouenit qtta- 
titascf. quod cft propofitura . Quod fi propofitarum 
quantitacum alcera vno tantum fignificetur numero ,. tunc 
fupplcndus eft ci denominator pcr vnitacem: vt in prarraif- 
fis ficicndum prxccpimusw Etfi quancicacum alcera vcl 
▼traque finc mulcipliccs ad pofitam, aut fupcrparcicularcs, 
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feu fuperpartientes\ rediganturfingula: ad £u%s pirtcs. Ir* 
quide, vt fingulx per numeratore" 8c dmominatore etpffcf* 
ix ad pr^dicti praxim 8cdcmon(trarione accomnwodentur. 

P-ROPOSITIO f O* . 

Omnisadditio &omnis fubtra&io in quantitatibus co>- 
gnitis irrarionalibus fieri poteft per terminos plus & minus. 
Namq; quaritatcs,quaru fo!aquadrata,vel quaru Ibli cubi, 
vel quaru fola fecunda quadrata funt cognita,vt plurimuni 
ncq^ coniungi poiItinr,nifi per terminos binomiofumtneq'; 
altcra fubtrahi ab altera,nifi per terminos refiduorum,vr fr 
iungendr fint duc quantitates r. $.&r. z»ftitim dka.earn 
aggregatum clfe r. $. p° r.i.Si vero harcab illa fiibrrahenda 
fir,ihcet refpondiboirefiduum poll fubrraclionem cllc r. j. 
m.r. i Quando ramen ad inuiccm comenfurabiles fuerinr, 
polfunrad vnu'nome,ta in additione, c| infubtraclrione rc- 
l»i,vt pofteadocebimus.Mud ramen in binomijs,rcfiduisq; 
•iic prolaris,nunquam non liccr comperirc quadrarum; cu* 
ius radix fit ipfum brnomialcaggrcgattwn,fiue refiduum,qcl 
p.additioneifi&e fubtracltonc quercndu proponitur. Vcrum-i 
talequadratu-non nilt p duo nomina poteft prorcrri,qn pr©-. 
pofitx qu.intitates fTierintincomenfitrabiles : vr poftea per 
cxepla declarabiuuts/rcgulas-fingulas rradentes. . 

Pr o»^o s t t i o- n*J. 
Duas qnanritates propofitai', quarnrovel/ quadrata tatW 
tum,velcubi tantum, vel fccunda quadrata tanrum cogm- 
t 1 ta fupponttntur, inuiccm multiplicarc. Sunro dtt* qttan- 

a~ b titates a b. quarum quadrata c d. ranruro . cognita fuppo- 
^ nunrur: fi iubeara. in b. multiplicire,id faciam pcr quaclra* 
c c d ta.Sitenim ipfarum a b. produ&um c. quod cumrationa- 

~ ltf non fit, exiftentibus a b. imiicem incomenfurabiltbus, 8c 

^ f \ pcrinde non femper poilit exprimi numero;qua:rendum cfr 

3— . per cius qnadrarum,quod'fcmperrarionalceft,iic.MutripK> 

16 j 6 8 1 co> per % x [*uius,c.in d.& proiwniar f. Aio igirur,q> f.cft qtu*» 
dratum prodticln qiirfiti.hoc eftapfius c Qipd fic oft-ndo- 



H9<> Qma.multiplicans feipftm facit c. & multiplicas ipfiim b. 
facitc.crirideo,pcrprima 6' Euclidis,ficuta.ad b.ficc.adc* 
Et fimilirer,qm b. mulriplicans feipfam;faricd.& mttltipli-- 
cans ipfam a.facirc. critficuta. ad b. ficc.ad d4gitur c e<L 
funt continue proportionalcs, Quareper i c^fcari.quod fir 
cx c. in d. fcilicct f. a?quu cft quadraro,qct ex e.qct erar dcmo* 
ftrandu.Si cocingatigituriplum f.produ&um elfe quadiat& 

iuiracrum, 
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tru :v. eru : quod -r u c i;r,on a b. funtinuicc c6meTurabilcs:tuC 
ipfume.pro<iudhirfir,ationale eftiqnadoqriide cuncquadra 
tiflui f. radixeft. Pofeanturtrunc ipfarum a b.quaxttitacum 
quadmra fccuda cm rationaha, lroc cft, cognitaip numeros, 
tjuae finrg.flch.vtfcilicct^.{ittjuadrarum ipfiusc.atq; h.fic * * b 

quadracuipfius a.Rurfum,nunc pcr iftcc fccunda quadraca 

▼eftigabo produ&u ipfaru a b.fic: Multiplico g. in h .pcr 8* 1 I _ 

hui 9 i& proucniat Ic. Dico icaq; quodk.eft quadraru fccudu c c " 
ipfi 9 c.produdi,hoc cft,quadratu ipfi 9 f. qd ficoftendo. Cu 469 
em c. in fe faciat g-& c.in d.faciat f.crit,per primam fcxti,n"- ^ f h 
oit c. add.ficg.ad f.Et fimilicer,quoniam d.in c.facir f.& d. j$ ,5- 
in fefacich.idco ficucc.add.ficfadh. Ergo ^fh.funrcon- 

tinue proportionales.Qtiarc per 1 j* fexri,quod fir cx g.in h. — 

fciIiccrlc.efta?quumqtiadraroipfiusf.Quod craroftcnden- l*Sf6 
dum Id idcm-quoquc haud diflidlius oftendemus dc tcr- 
tijs, quarris , & quotiefainqne quantitarum quadraris in 
infinirum. Nam quota funt quadrata quatitacum multipii- 
cantium, productum ex quadraris, cocum qtiadrarum crira 
quadracoprodu<5timulripIicanriu.Quodccia oftcdicCapa- 
rius m fincdecimiElemenroiy.Hoc icaq; pa&o multiplica- 
tur ad inuicc quantitaces pocencia tm ronales,vel raediales 
primx,vel curufcuq; ordinis.Vcnia nuc ad quantitatc cuho 
tmrarionalcs,hoccft,quarum folum cubifupponunturco- 
gnttbquauis de-his nihil Euclides.Sunto,vt prius propofite. 
quatitates ab.quaru pro<Ui&ufuitc. &quaru quadrata cd. 
& eoru produclu f.Ducafa.in c.& fiad. Iceb.imd. & hat m. 
Eruncq; per difiin. I m. cubi quantiratem a b.per quos cu- 
bos quacrimus nunc producru ipfa^i a b.l.ipfum e.MulcipH 
co igittirl/cubu in m.cubuj&^pueniatn. Aio nuc,q> cm nu 
mer 9 eft cub 9 ipfi p e.hoceft,q> ipfum e.productu qua*fitu cft 
radix cubica ipii 9 n.Qdfic oftenda.Cu ex a.in b.fiac e.& cx a. 1 
in cfiar l.erit per primam fexti, ficutb. ad c.ficc.ad 1. Itcm . a 
cum cx d.in b. fiat m. &cxd.in c fiat£eritfimiliter.ficut b. 1 $ 
ad c. fic iam & m. ad f. Quarc fict ficut m. ad f.fic c. ad 1. < c d 
Et idco, pcr decimaquartam fexti , numcrus n. qui fitcx 1. 
in m.a?qualis ei ,-quod fit ex e. in f.hoc eft,cubo ipfius e.qui 
▼idelicct ficex e. in fuum quadratum f. Pcr diffin. igitur c. 
■eft radix aibiaim ipfius n.Quod fuicdcmonftrandum. Hac 
▼ia Tnulciplicanda: func quantitaccs aibo tanttim cogni- 
tx. Quando autcm vnaquantitaru multiplicandaRi cogni- 
tapcr fe proponitur,altcrius aut velquadratum,vcl cubus, 

vel 
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tcI fecundum quadratum rantum cognituifrorfcrtur, tunt 
capiendum eft frailiterquadratum,vel cubus,vcl fccudum 
quadratum quantitatis pcr fecognirar,&dcindcquadratum 
in quadratum,fiuccubus,in cubum,fiuefecundum quadra 
tum in lccur.dum quadratu rnultiplicandum cft. &ficdc- 
inccps pro rertijs,aut quotiefcunq; quadratis.Sic & dcmo- 
ftrano dudu mcmorata proccdct, & propofitu abfoluctur. 
COROLLARIVM. 
Vnde manifcftura cft , quod c>: ductu quadrarorum , fiue 
cuborura, fiuc fecundorum quadrarorum, aut fequcntium, 
fempcr producirur quadrarum, fiuc cubus, fiuequadratus 
fccundus produ&i cx multiplicatione radicum , quarum 
quadrata , feu cubi , feu fccunda , vcl fequcntia quadrata. 
Quac omnia,ficut iam dcmonftrata funr,ira pcr Arirhmcti- 
cam praxim , tam in quantitabus rationalibus , quam po- 
rcntia, fiue cubo,tantum rarionalibus,fiue mcdialibus,uue 
duorum pluriumve nominum, fupputando comprobarur, 
qucmadmodum in Arithmcticis qusltionibus per cxcrapU 
tradidimus. 

Propositio I l" . 

Duabtts quantitatibus propofttis , quarum quadraU tantkm 
vel cubi tantum ,*vel fecunda quadrata tantum cogmta fup- 
ponuntur ; alteram in alteram partiri . Qupniam , per dif- 
nnitioncm, quando mulriplicantur inuiccm dttt qnanti- 
tatcs, productum ad mulriplicatam cft , ficut mulrfplicans 
ad pofitam: Iam fi multiplicans nunc fit diuidcns,ac nrodu 
chim fit diuifum, crir multiplicara, quoricns. QuandoquN 
dem, per diftin.diuifa quanritas ad quotientem cft,ficut di- 
uidens ad pofitum . Itaque diuifo produdto in mulriplican- 
tem,fcmpcr ex diuifione proucnit multiplicans.Quod cum 
P ita lit,ablolucmus probIema,per dcfcriprionem penitus,ac 
J fuppofitionem pratccdcntis propofitionis.Sintigitur, ficut 
c d »n prarmiira,propofir$ quanntares a b. quaru quadrata c d. 

" productum autcm e. & ipfarum c d. productum f. Often- 

* f ^ lum cft crgo,qu6d f. cft quadratum ipfius e. quod fcilicct f. 

— fir cx ducru c.in d.Igitur ex diuifione ipfius f.in ipfam cpro 

l6 b ^ ucmcl *p ^ quod cft quadratnm ipfius b; prouenicntis 

cx diuilione ipfius c. in iplam a. Sir igirur , excmpli gra- 

1196 tia, diuidenda quanritas e. dtuidcns aurem a. cVoftcrantur 
harum quadrata tantum , fcilicct f. quadrarum diuidcnd.r 
e. arquec. quadratum diuidcntis a. diuidam ipfam f.in ip- 

fam c 
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fjrri c c¥ brouenies b d.quadrarum,fcilicct ipfius b. quoticntts: » 
quoni.im fcilicctcx diuinonc produ&iin mukiplicantem, pro- 
uenit multiplicata . i Itcm quooiam cx mulrjplicatione ipfa-.. 
rum gh. qux funt fccundaquadrataipfarum a b. producitur k. a b 
fectindum cjuaxiratum ipfms c. produ&i cx ipfis a b. iam fimili- 
tfrr h prodiuidcnda quautitatc c. offerarurfecunduru cius qna- 

eiTan>m f.& prq dmiccrttc t.proponatur fccundum cius quadra- ,- 

rttm^. ttincdiuidam ipfam k. inipfamg. &pro*rnit h.fccun- 4 9 

cfcm quadrattim fpiWb-quoticnrisL Nam cx diuiuonc produfli , 

irt moltiphcantcm, prbfilicmpkiplicata. Demum.-quoniam % 36 17 
exmultiplitatione cuborum l m. qui fcilicet funt cubi ipfarum n 
ab. producitur Utcubui ipfius c. produ&i primarij : non alitcr, ~ 
fi pfoquantiraree. partiendadcturcius cubus n. cV pro diuifior «■ ■ — 
rfc a.pohatirrcmfr eubus it luncparriarcubura ipfum n.in ipfum SxernpU, 

l.&proucnietm.cubHsipfmskqiioricnfis.Namqucp.roduAum f J JL^ v_- 

ih rrmltipkcahte™*^ Necfecur ; 6 

FacicncTum proterrijs, ac fcquentibus quadratis.quoufque pro- 6 p 

CciferiT curiofitas . Quod li diuifor ,aut duiidcndus. numcrus g * ( ^ ~ 

fta orTcrantur altcr pcr fcnotus fu , alterius vero tantum po-. ^ 
tcntiavel cubusvd fecundum quadramm cognirum prapona- 1(5 Sl 1*9* D- 
ttir : ttincpardignitaS capiendacltnuraeri pet fe.cpjniri , vt fci- 
licct, velquadratum in quadratum ,.velcnbura incubum , vcl 
fccundum quadratum, in fccuhdumquaHratum , vrldignit.rtcm. 
quamuis in parem dignitatcm partiaris : ficutin inultiplicatioac 
raeuim cft. Siccnim<& demonitratio dudum cxplicatalocum lw- 
bct, cVqua ftiofincm. 1 

7-r. :. «1,1^,7^0 O R O L L A R.I.V M. 

* ~Ex cjuibusmanifcftum cfl, qnod cx diuifioneqaadrati, innua- 

drawm',fiuecubi ir> cubum, fiucCcurxli qutdraxi in ftoundum 

<$uadratnm , fempcrpronenitquadratus,ftucubus,fcu fccundus 

qiiadratus ilHusquotien«is,quodcx diuilloneradicisinradiccra f 

quaram funtquadrata,-vcl cnbi,.vclfccunda quadrata,prouenie- 

bat. Quod cototlariura fcquitur arnrlitcrex prccedcatis coroU , . -„ ; , , v 3 

tario,ficut propofifiocx^ropofrtioncjialccbacur, pcripfas mul-? 

riplicaribhis &. dmiimnismranirioncs. : r ^ > 1 

P r o P io s 1 t 1 o l$ a . . c 4 T~ 

Troyofitarumdux.umqu.xtitJtum per potentias coput4S t aut pcr , , 

cw^o^ fantunt datos, tongcritm , i«r txcefsnrn vcHigare^j* Sun to 3 c « * 
dua? quantitatcs ab. quarum quadrata cd. cognita fint.Voloca- 
rum con^eriem pronunciarc. Pcr vndechnam huius, mulripli- 

co a in b. ttcr notaipiarura quaiirata ccL tfcjproneniac c. Huiu* , 

Cc duplum i 11 
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duplumfit f. Sumoigitur aggregatum ipiarum cd f. dico cnJm 
qucd taleaggTrgatum cftquadratum congcriciquntfitir.Nam pcr 
4* fccundi Elcmcntorum,aegregatuir> cx duobus quadratis , du- 
pkq; prcdu&i radicu,quarum funrquaorara,conficiunrquadra 
iom congcrici radicum. Itcm funro aOC quantirares a b.quarum 
* k maiorb. & carum quadrara fint cd. Volo iubtrahereipfam a.ab 

*»• yi- ipfab. Pcr I i^huiuSjinulriplicoa.in bi pcrcaru porc n rias cd.& 

. c „ proucniatc. Huius duplum fit f. quod fubtrahoad apgrcgato ip- 

j 27 faium cd. & refiduum fit g. Dico igitur,qu6d g. cft quadratum 

c cius quantitaris, qua* relinquitur poit fubrraciiom m ipfius a.ab 

P ipfab.Nampcry^fieeundiElcmcmorum, quadrarum quatitatis, 
r a^ua fitfubtracb'o,vna aim quadrato fubtractx,fumptumxqua 

lccftquadrato refidui vnacum duplo cius,quod fit a totain fub- 



18 cl _ r 1 * 

10 tractam. Quam obrem,fi taleduplum fubtrahaturabaggregato 

J> _ . quadratorum totius & fubtraclx, fupcrcft quadratum rcficlui. 



iZ Vbi norandum cft,qucxlquandoduxquanutarcspropofitxfunt 
inuiccm commenfurabilcs,runc,quoniam ipf? funtciufdcm fpe- 
cici : cV earum tam congcrics, quam conccffus cft & ciufdc m lpc- 
ciei quantitas.Excmpli gratia-.fiucpropofirx quantitares fint po- 
_ tcntia tantum rationalcs inuiccm commenfurabilcs-.tuncearura 
tam congerics,quam dirTeccnriacritquantitas vnius nominis po- 
tcn tia ranrum rarionalis. Si autem propolirx quantitatcs un- 
gu!x fint vnius fpecict binomia : & pcnndc commcnlurabilcs: 
tunccarum tam congcrics , quam dirfcrcntia crit ciufdcm fpe- 
ciei binomium : Et fimihter dereliquis irrationalium fpccicbus 
diccndum : Qux omnia & in decimo Elcmentorum demon- 
ftrantur,& calculo praclico comprobantur. Sed rcgul^ in hac 
propofitone affignarx quantitatibus potentia rationalibns tan* 
tum viu vcniunt : non & ijs,quaium cubi tantum , aut qua- 
rum fccunda quadrata tanium cognita ofFeiuntur. Scdpro 
vniuerfis quantitatibus , ram potentia tantum , qium cubo tan- 
tum , quamquc fccundo quadiato vcl quotacunque potcn- 
tsfurcareguU. ria rantum cognitis, dabin us hic vnicam cx aurcam rcgulam , 
quam hic fimul tradrmus & dcmonftrabimus. Sit a. magni- 
tudo pofita,qux dcnoninatur ab vnitatc. bc. dux magnitu- 
nes datx. Sit d. quadratum ipfius b. &c e. quadratum ipfius 
c.Itef.cubus ex b.cV g.cubus ex c. Et tunc fi fccctur c in b. & pra- 
ucniar h.Item e.in d.6V proucniark.Itcm g.in 1 A proucniat l.cruc 
iam ficut a b d.cV: licut iplb accg. ita & ipfc a h k 1. pcr diffini- 
tioncm quadrarorum, & cuborum , & per difrinitionem diuifio* 
r.is contimic ptoportionalcs. Quare pct difEnitioncrn h. radix k, 

quadtatum 
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quadratum & l.cubus talis radix erant. Quibus c6fidcrati$,fi ve- 
Vim aggregarequantirates b c.pcr earum quadrata d e. vcl pcr ea- 
rum cubos f g. ponam m.sequalem aggregarum ipftrum a n.& €x 
ciam n.quackatu ipffus m. &eittfdenvnt.cubum o. Mox ducam 
tlin n.& proueniat p. Item dnca f. in o.& proueniat q. Aio tuc, 
quod p.erit quadratum totius b c. quodq; q. erit cttbus eiu&fem 
b c. totius. Et fic habeo ca pcr quadratos , q percubos aggrcgatu 
ipfaru b c. Hoc eft,habeo ta quadratu, <| cubu talis.ageregatr, qn 
alitcr in notitia non venit. Atq; ita deinceps fict perTccunda Sc 
quotaainq; quadrata: Qupd ftco(tedirur.Cu,perdifrT.diuilioTHS^ 
fit ficnt cad b.lic h.ad a.erir coniun&um rorum c b.ad ipfum b. " 
ficut totu h a. ad ipfum a.hoc cft, c b. ad iplum b. ficut m. ad a. — 
Quare per 1 5* fexti Euclid.qd fitcx a.in b c.hoc eft,ipfum aggrc- 
gatub c.xqualccritei, quodfitcx b.in m. Itaq; cuex b.in m/noc 
cft,ex tadice in radiccm producatur totu b c. ia,per corollariu vn- 
decimx huius,cx d.in n hoccft,ex quadraroin quadratu produce- 
tur quadratu totius b c.qd fmt p%& ex f.in o.hoc eft,ex cnbo in cu 
bum, producctiwcubus torius b c.qmfuitq. quod crat dcmon- 
ftrandum. Exfimilitcr per eade omnino,idipfum oftedcrurdc (c- b 
cundis quadraris,cxterifq; dignttatibus magnirudinum . Quod I 
fi velim fubrrahere quantirarem k dc rorab c. pcr quadrara ea- ' 
rum d. & p. tunc dsuida quadrar&ipfius b c. fcilicer ipfam p. per d 
quadratu iplius b.fcilicct per ipfam d.Et proucnier ex ia dcmon- 
ftratis,ipfa n.cttius radix quadrata eft m* A qua (ubtraho a.vnita 
tem & tupcrerit h.cuius quadrar&fcilicet ipfartvlc.duco in d.qua 
dratu,fcilicet ipiius b. fubtrahcndar:& prouenier e. quocfexqua 
dratu ipfius c.qux fupereft poft fubtraclion-c ipiius b.i rora b c.fic 
per quadrara fubtracrx & eius,a qua fit fubcraclao,habeo quadra 
tum relictx. Eadcnrquoq; fubtradtiofietper cubos quanritatum 
fcilicet per £ & q.fic. Dinuda cubu iplius b c. (cilicct q.in cubum 
iplius b.fcilicct f.& prouenict cx dcmonftraris lpfa o. cutas radfx 
cubica cft m.Dequa minuo a. vnirare,& rclinqirerur h. cuius ai» 
bum l.duco in f.cubu iplius b.fubtrahendx:& prouenict g.cubus 
ipfius c.rclictx poftdictamac propofitam fubtractionem\ Er per 
eandcm idipfurr. in fecundis quadratis cxtcrisquc deinceps-cue- 
nicr.Qur qutdcm rcgula,quoniam communis eft vniuerfis in in- 
finitum quanrirarum digniraribus,a ncminchactcnusanimaducr 
fky&c demonftrata, mcriu aurea fuitappellanda. 
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-av . iu P ROffcOvS i .TiiO- i ^i^Ai ! £ mrnnKtoii 

j - • *Dms propofitas qnantitates potcntia txntim ifvelcubo 4ajffum t . 

FS «1 fcrtfi&ndoqnadratotaniHmratito^ 

dV - ».. Mtcmcori\\togtw\.welaiieramab^ Qujmiam 
n*^, J . d^wqnanmaies co n nc:nur.ibilf^ inuictero iupppnuntur., «rant 

r/icuc nitmeius adinutncrum : tfntefgoilicut niimcrus a.ad nuuac 

t. j. b rum b. q urum maior b.& horuurfc nuiiirroru^i^grcgaturn fic-jc. 

t. 9. 1 j. f dirTcrenria vero-d.ltc ipfotmn a b.quv.kati : 1 11 : e t. cu bi gh. qut- 
i S* *7* 1 * )• k dcari fecundi k. 1. Qunnciraccs-auccm.poo^ohtarjfi.pQCcncia taatu 
k. oh I.. ,l!nc ricionaioSj (iot earum porcriri» ij^ jjujidjuta m n.Si >uuin 

**" r> — • . cubd't9^&iitTaiionale& * carum culu'$nr p qj fT raruferu <fuadct- 

- , — , . t6 fcgundo. rationalcs >.carum qua/ieitadeciuvtarftnc r C. IpGe au- 

x r-cem quanticatcs unc t x.Se quontamjc x. funt atKnnjcpin.licuti nu- 

$0. n mcri a b.axl inuiccm->nccefle clt,vc & m.n. ipfiscf. &ipfi pq. ipfis 
Mo-qgh. necnonipfi r f. iplis kJ. linc propoi cionalcs. Qu>niam,fci- 
1150. f licecqu.iirtticacuvn.pio t )orc«)fnaJium ,.camquadra,ta adinuicem, 
: ouinx cubtadinuicem r & qwam fcaurti^aiqtl.id* ua ad.>rmiccm4c 
*• | oeind&pares dignirarcsiVmjKi prop->rtioioiles £tm;j£ropt;Tca fL 

m *' t. <" 4tifc«^qu6dquttdrat&^ 

• ! *•• *!•*••$** da qtadmplicaor, & ftcdomccps propdrtioncm radicuuiv!Hii¥C 
*&4. ' q -ftquitUri^toniaui p?rcoojuacitm 4 & ciieifara^roporciooCmjfr. 
r* pii. flh l CUtcftiC. nu ncrui.add.nujnefuml^a^itumtlciliccc a b.adcpr 
40^6.. J T' tjUrro.dirrcfenciamj ftcelt a.;grqga'^m qu.inricacuin<f x. ad«araat> 
*>; 1 ' 7 di(fcrcnrtam : Idcirco & r tii tm iggreguorum quadrara^liqi^ 
' ^iffcreotium quadratisjc^ cubi cubis. &.(l-cuda quadrata fecundis 
l j a «. ^QuidrariSiproporripnaha.erunr & dcinccus kqa^hcia.Vnd*fivUt 
^ • 5 c " wimt.Tus ad c.numcrum; hucuctix n.numerus ad f.num;- 
« • ^ rum, h>c eft^icutquadtatiiiugularuroquauriratmn tx.tdqua- 

I t dratosfingulosinumcrorum a bJiccritqLiadrarum ag^rcgarj qua 

ritatumif x.ad ^uodracum ip(ius cncc non lic crit quidratura, 
diff. rcati«r quincicafuni s : cx. ad ^.qwadraturai ipftas dvidcraqucdQ 
cu.i..»,^: vL- :..iurlu qu t Jt.ins diccnuu. Qupaiam igitui" <] i.ut 
firatcs t x..norar funt pcr quadrara tn n. tancum.tunc :icuc c(i m. 
^id.c, ^tpiit y. numcrus-ad quadratuoiiplius C Itcra^li; (ic z. nu-i 
roerus ad quadratum iplius d.jNam cx iam dcmonftrans^. nu- 
rocrus cntquadracuro aggrcgaci ipfirum rx. Sc z. numcrus critf 
qitadratum diHcrcnti&ipiacutntC xJSicnorcfcirtpcr quadraca tanu 
i congcrics, quam cxcdiiis propoiicarujn quanncarum; Qu-jaiUnsij 
auccm quancicacestx. cubo rantum funcrarionalcs: runc limi't- 
trr qu^ererur caranvtam. congcrics ,.qu % ;m cxcclfiis ncr cubos ; 
Sidcmum quadraro fccundo rannim rarionales j runc ralis con— 
gcri^s,&.excc4rus pcf iccun>la quadrau notiEcabirur. 

CoROL» 
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COROLLARIVM. 

Ex quiSus minif ftum eft, hurafmodi duarum quanritatum 
tam iggregatum,quam dirTcrenria,fempcr eft quantitas vnius no- 
minis & vrriqucipfarum commenfuraoilis. 

Propositio ij*. 

T)u.irum qMxntitatum plurium nominum , agvregatum , aut diffe- 
rentiam vefligarc^s. Quando nomina quanritatum funt ad inui* 
Ccm incomenfurabilia : tunc congrcgario haud aliter ficri potelt, 
quam aggregatis mcmbris per aduerbium Plus:nccetiam dra ali- 
ter profcrri,quam per adiierbiu Min us : licu r oftendit Euclidcs in 
decimo,tam dehinomijs,qnam dercfiduis. Vbi vero fucrintduo 
nomina inuiccm comenfurabilia: tunCea.per prarcedentem.con- 
iunCta conflant vnam quantitatcm,& idco rcdigenda funt ad vnu 
nomcn in additionc. Qupd /i minor a maiori fubtrahatur,fuper- 
eft quanritas vnius nomims, in fubtractionc Scmpcr igitur dub) 
nomina, qiiT in additicne, vcl fubtractionc ad vnura redigi pol- 
funt,redigenda funt,vtquam pauriflimis nominibus fiueaggrc- 
garum,irue differentiam proferaraus . Et in additione hoc fem- 
pcrattcdendu, quod nomina per Plus geminata,Plus conficiunrs 
Per Minus vero norata.Minus. tantum,inquam,PIus,feu tanrum 
Minus,quantu coniunfti conflanr. Quod li nominum alteru pcr 
plus,alreru per min* notcrur, tunc eoru cxccffus adijciendus,aut 
iubtrahendus eritfummr:adijciendusquide,qn nomen pcr plus 
notatu,maius eft;fubtrahendns vcro,cum maius cft rcliquum no 
men. Vndeft nomina conrrarijs ritulis infignita,fuerintaequalia» 
tunc nihil conflant:nam quod inde adijcitur , hinc fubtrahitur, 
& ita fumma inradh pcrmitretur . In fubrra&ionc vero,fi no- 
minum vtrunque perplus notetur, fuperericdifFcrentianominii 
pcr plus qd5 notanda,cura lllud nomen 1 quo fit fubtradtio mai* 
eft:pcrM:nus vero infcribcnda, cum fubtrahcndunomen maius 
eft.Quando aut nomina £qualia,nil reftar. Qupd Ci ambo nomi- 
na perminus notara finr, (imilitcr fupcrerit exccifus nominum; 
▼erum perPlus notandus,cum maius nominum erar fubtrahen- 
dum:pcr minus aurcinfcribendus,quando reliquum nomcn ma 
ius fuerit Nam ajqualiras eorura rurfum nihil refiduar.Demum, 
fi nominum alrerum perPIus , alterum pcr Minus infcribatur : 
tuc corum aggregarum pro relictofubtradtionis fubfcribendu eft 
aim aduerbio Plos,vet Minus,cum quo frilicet notabaturnome, 
aquo fit fubtractio. Qur precepta ira funtin tnuialibus fcholis 
rrita, & perconceptum animi cognita , vtdemonftrationc non 
cgeant. Igitur ad rcliqua tranfeundum. 

Cc 3 Pro- 
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Propositio i 6\ 
Quantitatem vnius nomnis m quantitatem ditorum aut plurhtnr 
a. nomimtm mitltiplicarc^s . Quantitas vnius nominisfita. binomi- 

b c nis autcm quantitas b c. fub Huobus nominibus b. & c. prolata. 

■ Oportct mulriplicacea.in b c. Multiplico fcj vndecimam huius, 

i giianrir.ir<Mn a. in nomen b. &fiatd. Item multiplico , percan- 

dem, a. in nomen c.& fiat e.Dico igirur,quod quantitas conflata 
exnominibus.de.eftprodu&um quod firex maJtiplicationeipri'' 
a. in ipfam b c. Nam , per fecundi Elcmcnrorum primam , quae 
fiutcxdudlu vniusquantitatis inpartc propofir.-e quantitaris pa- 
ritcr accepta conficiunt illud ,.quod fit ex dicla quantitate in to- 
tam propofitam. Itaquc d c produ&um eft cx multiplicationc. 
ipfius a.in ipfiim b c. fa&urruquod quarrcbatur.. 
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Verum in mulriplicationibus binomiorum acrefi«luorum,hoc 
cft pra»notandum , quod fi nomina multiplicanda infcribantur 
pcr Plus aut pcr Minus vtraquei tunc produdum excorum mul- 
b- riplicationefa&uminicribendum.crir pcrplus : il vcro alterura 
nominum perPlus,alterum, per Minus notetur, produ&um per 
minus notandum erit. Quod ita efle,.breui demonftrarionear- 
giiemus.. Sunto. dua rcfidua , vnunij a b. b c. Alterum d e. c £ 
cum cnim.refidua ipfa fint quanritates a c. d f quc, rcftant perab- 
fcifioncm minorum nominum a maioribus , illud fic pronuntia- 
» 'pa c.d f. tur a minus b c. hoc eft , quod fupcreft , fubtracla quantirate- 

a b\ fa c. c f. plus+ ■ . c ^°i u * ntitate a b.aliter enim exprimi non potefc,cum fit quan- 
ilcS ) bc df plus + ntasirrationa,is »P ec ^^ ifi °n<-*m quantitatjs a quintitate fibi 
Ubc df. plus ■==•« -n«>nimenfurabi!i. fadtam reli&a : cV fiiniliter alterum fic pro- 

fertur.de.minusdf. hoceft, quod reiihquitur , dempta quan- 
titate e f. aquantitate d'c.illudinquam,rcfiduum.eft quantitas 
a c e f. M inust a c. ficut di&nm eft , reli&a. Hbcaucem.refiduum quanritas d f. 

per fimilem. abfcjfionem remanens. Quar cum aliter, quam per 
b c. c f.; Minfj^ nomintim , ex quorum:abfcifiqne gerrerantur , hoc eft, quorum 
cxcellus funt, proferri ncqueanr: iam fi alterum in altcrum mul- 
tiplicindum. crir y talis mulriplicario non. nifi pcr nominum 
bc.dc. Min 9 * mulriplicarionem.ncri poteric. Si igitur rcfiduumia b. b c. raul- 
tiplicandum cftin.rcliduum d e. cfVnon.aliter mulriplicario fic- 
:hc cf, Min* — ripoteft, quam multiplicando harc nomina fin^ula inillafingu- 

la.: vnde fict quadruplcx mulriplicario , prima fdlicct a b. in. 

de^t- 



a 



I c 
i— I 





V 



11B t*- M+IM A * H. I O J 

<l c. Secimda a b. in c f. Tcrtia d e. in b c. Quarti b c. in c f. Ha- 
Tiim prima , pcr primam fccundi Elcmcntorum Euclidis , con- b c 
tinet quatuor nruhiplicaticncs fc ipf?m integranies , fciliccra cef 
in d f. a c. in ef. b c inxl f. b c. in cf. Secunda continet duas 
multiplicationcs fc ipiam pcrficicntes, fcilicet a c. in cf. 8c b C. 
in cf Ttrtiaitcm duas, cx quibus ccmfonitur, (cilicct bc. in 
df. bc. in ef. Quoniam, falicet pioducla partium integrant 
produclum integTorum . Quarta vcro vnica eft, fcilicct b c. in 
e f. quoniam fitcx norr.inibus indiuifis : & cum prxdiclis o&o 
pofira facit noi.em multij licarioncs. Producrum autem quxfi- 
tum eft , quod fit ex multiplicationc a c. in d f. Quod babcri non 
poteft , nifi paractrs di&is quatuor multiplicationibus,qux con- 
tincnt noucm dudus . Fxquibus confucndum fit folum illud 
quod fitcx a c.ind f. neccfle cftcxicra oclo produdta eflcabij- 
cicnda : quod ficri non poteft nifi dimidium ccrum noteturpcr 
plus, ac rcliquum dimidium perminus jatqucita alterum altc- 
ro repenfantc , fumma quefita , qux fir cx a c. in d f. fcrucnrur 
intacta. Sedcx dictis cxtcris oclo productis,rriaprima mulnpli- 
cationis , lcilicetquc. huntcx a c. in ef. cx b c. in d f & ex b c. in 
e f. infcribi dcbent per aduerbium Plus , quoniam funt mem- 
bra primx multiplicaticnis , quxfitex nominibus a b. d e.pet 
idcm aduerbium notaris.^Duo autcmproducfta feeudx multipli- 
cationis,ex a c.in cf. & bc. in c£ notandapcraducrbium Minus: 
quoniam fnnt membra fecundx multiplicatkmibus ,qu$ fir ex 
nominibus a b. c f.quorum altcrum pcr adueibium Minus infcri 
bitur. Duoquoquc prcdu&a ternxmulriplicationis,cx bc. in 
d f. & ex b c. in cf. iimiliterpcraducrbium MinUs notata intel- 
ligunrur , quoniam tertia multiplicatio quorum membrafunt 
conftatcxnominibus , d c. bc. quorumaiterum pcrminusno- 
tator. Octautim igitur produdtum , quod fit cx b c. in e f. nomi- 
Tiibusinfcriptis pcr muius j nccclfe cit,vt infcribatur perPlus: 
atqueitafiantquaTuor producla tnfcripta pcrPlus, & totidcm 
produtta paiia infciipra per'Minus : & perindc tanrum his mi- 
nucntibus, quanrum illa fuptraddunt, Summa quxfira , qux fit 
exac.in df intacla pcrmaneat. Conftatigitur ,quodcx dudtu 
noniinum peradueibrum,Minus , noratorum piocjudrur quan- 
titaspcr adueibium , plus, notanda. Sedillud excmplum fatis 
cile cfcbct, cuod plus inplus multiplicatum , fiueminus in mi- 
nus, omnino prodvcit plus : qucmadmodum affirmario affir- 
mationis affirmar , &: negatio ncgaticnis ahSimat fimilitcr. Item 
ficut affirmacio negatioms, fiue ncgatio affirmationis ncgat : Ita 

Cc 4 fiue 
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fiue Plus in Minus , fiuc Minus in Plus multiplicarum promicir 
Minus . Poccs extmplificarc rcgulnm & comnrobare dcmon- 
ftracioncm pcr numcros raticnalts , vt fic Tngular ncuc m mulri- 
plicationcs cUuinclx apparcant : & facilius oronia intclligantur. 

Propositio 17*. 

Vuas propofitas quantitatesyftngulas duorum, aut pfurium nomU 
numjnuiccm multipHcarcs . Proponatur binomium a b. ex duo- 
bus nominibus a. & b. mulciplicandum in binomium cd. cx 
duobus noroinibus c.&d. compoficum : fiueilla fintrefiduafin- 
gula binis nominibus exprelTa, fiue alterum Binomium, &altc- 
rumrefiduum. MuIripJicetiir,pcr vndccimam,& per prarccden- 
tcm , fingula vnius quantitatis nomina in fingula alterius nomi- 
na, hoc i ft, c. in a. & fiat e.ltcm c. in b.& fiat f.Itcm d. in a.& fiac 
g. Itcmd.in b. &fiar h. feruatis tamcn regulis circa infcriprio- 
rcs aducibioium, Plus, aut Minus, in prarcedenti propoficionc 
traditis. Nam quanticas compa&a exquatuornominibus efgh. 
feruacis aduerbiorum rcrminis,erit,per primam fecundi Elemcn 
torum , produ&um ex multiplicatione cocius a b. in cotam c d. 
quantitatem,proueniens. Illudquoquenocando : fi noroina hu- 
iufmodfpoflunt adminorcm multicudincm rcdigi , redigantur, 
pcr i4 a huius:quodfieripoteftinterquadibetbinainuiccm co- 
menfurabilia : Nam per corollarium didtc; 1 4* talium binotum 
nominum tam aggrcgatum, quam dirrcrcntia facit quant.tatem 
vnius nominis. Non alitcr trinomia,aut quadrinoroia multipli- 
cabuntur,fingula vniusquaritacisnominain fingulaalterius,per 
vndecimamhuius,multiplicando :& dcindcbinaquc advnum 
noroen redigi poliunt,redigcdo.Qu9 omnia poteris pra&ico cxc- 
plo experiii.Quod nos in <ju?ftionib 9 Arithmecicis abude fecim*. 

PrOPOSITIO I 8 a . ^ 

Trcpcftam cjuantitatcm duorum aut pluritim ncminum, in datam 
mius ncminis cjuantltatem partiri . Efto Binomium quoddam fi- 
ue Refiduum a b.exnominibus duobus a. & b. conftdlumtquod 
diuidendum fic perquancicaccm c. Diuidatur per duodecima hu 
ius,nomcn a.in quantitaccm c. & proueniat d.Icem diuidacur nq- 
men b.in cadtm c.& pioucniar c.Jnm ex nuiltiplicationeipdus c. 
in d. fiar a.& cx multiplicacionc ipfius c.in e.confurgcc b. Nam 
diuifor in cjuotictcm multiplicatus producit diuifum.Igitur, ptr 

piimam 
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primam fecundi Elementorum, cx duccu c. in totam d c. fit tott 
ab. Etc^uoniam pioductum diuifum in mulriplicantcm, cxibcc 
mulciplicaram : idcirco tota a b. quod cft pioduclum , diuiiain 
ipfam a.mulriplicantcm, exhibcbir ipfam de. multiplicatam.Ita- 
que d e.eft quantiras quoticns cx diuiiionc propofira proucnicns. 
Similiter fatiendum eft, fi diukicnda quantiras iit trinomium, 
tut plurium nominum. Scd mcmcnro, ficut :n antcprxmifla pcc 
multiplicarionc ferimus, ita & indiuilionc animaducrtcrc nomi- 
num infcriprroncs : Nam nomcn infcriptu pcraducrbium Plus, 
fi diuidatur per nomcn limiliter infcriptum : quoticns diuifio- 
nisfimiliter infcribcrur. Si autcm diuidatur per nomen aduer- 
bio Minus inlcriptum , quoticns diuifionis,per Minus infcribc-» 
tur. Quoniam fcilicer, tam PIus multiplicarum in Plus, quara 
Minus multiplicatum in Minus, producir Plus, vtin anteprae- 
miila oftendimus. Nomen autem infcriptum pcr aduerbium, 
Minus, fidiuidatur per nomcn iimilirer notarum, quoriensdi- 
nifionis per PIus inlcnbttur. ( quod non vfu vcnir , quia diuifbr 
vnius nominis fcmper pcr plus noratur.) Si aurem diuidarur pcr 
nomen notatum pcrPlus,quotiensinfcribcturperMinus. Quo- 
niam fcilicetin multiplicatiombus tam Plus in minus, qium Mi 
nus in Plus muitiplicatum,producir Minus. Sicut cnim diuifio- 
nis dcmonftratio ht per mulriplicalionis demonftrarioncm:ita Sc 
diuifionis rcgulz 8c cautioncs ex pnccptis multiplicarionisdcri- 
uantur.Qux funt ctiam triuialibus Magiftris notifiirna*,& in que, 
ftionibus noitris Arithmeticis affttim pcr exeinpla traditac. 
Propositio 19* 
Propofitam duorum aut plurium nominum quantitatem t 'm datam 
duorummmmum quantitatcm dmidvr^. Eilo quantitas a. duo- 
rum,aut plurium nominum: hanc parriii iubcmur pcrbino- 
nnum b c. cuius nomina funcbc. Capiatur d c. Refiduuin co- 
rundcm nominum,ex quibus coponitur b c. hoc eft,vt d.nomen, 
ipii b. nomini : & c. nomcn ipfi c.nomini arquale fit.Si autera 
b c.diuiior iueiit Refiduum duorum nominum : -tunccapiarur 
d e.binoriiium corudcm nominum: Deinde,pcr 17* prxcedentc, 
multiplicetur quatitas b c.in quantitatem d c. & proucniar qua- 
titasfqua: cnt quatitas vmus nominis,pcr 1 1 vel pcr 1 17* dc- 
cimi Eucl.Na binomium in fuum reiiduu multiplicatu producit 
quatitate rationale.Itc pcr 1 7* pranniilam multipJicctura.in d c. 
& pioucniac gh. Entq; pcr primafcxti Euclid.iicut b c.ad ipfam 
a.fic quantitas f. ad ipfam g n. Diuidatur iraquc,per prxcedente, 
quanticas gh. in ipiam f. & proueuiac k L Dico icaquc,qu6d 

' kl. cft 
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ln l.eft quantitas,quse prcucnitexdiuifionc ipfiusa.in ipfam o c~ 
1 Nam cum g h. diuidatur in f. & proucniat k 1. iam,pcr diffin.di- 
uifionis , crit , ficut £ k. rdipfrxn k 1. diuifa fcilicetad quotien- 
tem , fic f.diuidcns ad pofitam. Et pcrmuratim ficutt;h.ad ipfam 
f.fic& kl.adpofiram. Vcrum fuir g h. ad ipfam f. conuerfim fi- 
cut a. ad ipiam b c. ErgoAra.ad iplam b c. ficut k 1. ad p ofitam. 
Et pcrmurarmi a. chu.la ad ipfnm kl. ficut b c.diuidens adpofi- 
tam. Quare, pcrdifTn. diuifionis, kl. quantit2S eft,t}uar prcue- 
nit cx diuifiontipfus a. in ipfam bc.-qua? vcftiganda pioponc- 
batur . 'Qucd t\ diuifor cflct trium nominum : opcrrcrcrgcmi- 
narimultiplicationcm , vtprodntSlum tandtm prcumiat vnius 
nominis: ckdiuidendam percundcm mulriplicatorem maltipli- 
cari: & deinde produ&um pcrproductum diuidenciuni. 

Propositio 20* ( 

S? quantitas qu&Ubet tn duo fegmenta diuidatur ; id quod ft eX 
vtrolibet ajfumpto fegmento in quadratum totius^aquum erit hts dito- 
* b husji ilUet, qu& fiunt ex vtraque feftionum m quadratum reliqu*> & 

~"~ f i quod fit ex quadrato ajfumpti fegmtnti in totanu . Sit quantitas 

rcr fecundi °i u:EUDct > vrcunquc in duo diuifa, fcilicet in a. & b. Dico, qu6d 
* id, quod firex a. in quadratum ab. arquum crit his , tcilicctci, 

qucd nt ex a. in quadratum b. & ei, quod fir ex b. in quadrarum 
_ ^ a. tique,quod fit cx c^uadrato a. in totam a b. Quod ficoften- 
n a "b ^ am> ^ cr qffarwmfccundi Euclidis, quadratum a b. eit arqualc 

C tzu a* ab » ^ cmcct <ju a drato b. & ei quod fit ex a. in b. cique quod fit 
"~ cx a. in a b. Erco* proptcr e,quam vtrobiquc multiplicationem, 

mtod ntex a.in quadratum a b. arqualcerit his , fcilicet ci , quod 
ht cx a.intjuadtatum b. euni eo , qucd fit cx a. in produCtum ex 
a. inb. atquecum eo,tjuod fitexa.in productum exa. in totam 
• . a b. Sed id, qucd fit ex a. m produdtum ex a. in b. arquum cft ei, 

v " i i ~ «cjuod fit ex quadraro a.in b. lliud autcm,quod fitcx a. in pro- 
rr.Jcas hreula pai . ^ . , A • j £ Vi 

° duchim cx a.in totam ab. tcquum eftti, quoci nt cx quaclra- 

foiidum. b b 10 ?,m totaiT1 3 D * Sunt cnim ead<m folida , ^quandoquidcm 

i S vi ' «t \~ a * ' fub tiibus ijfdcin latcribus. Igitur & id, quod fir tx a. in quadra- 
oA) i»ii4s k:J a a> ^ lum a b. a quum erir his , icilicet ci, quod fit cx a.in quadratum 
^ ^ b. & ci , quod fit cx quadrato a. " in b. cique quod fit cx quadra- 
to a.in totam a t.Quod fuitdcmonftrandum. 

Quodeft^ppofitu Propositio n*. 

Si quantitas qualibct in duo fcgmenta fccctur: Cubtts, qui ex tota\ 
4tquum cr>tbis ,fcilicet duobus cubis fc&ionum , & triplo cius>^uod 
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fitex quadrato vtriufque in rcliqui*n-, Sit a b. quantitas, vtrunq; _ 
in duo diuila , (cilicct in a. & in b. Dico, quod cubus totius a b. ■ 
acqualis crit his , fcilicer cubo ipfius a. & cuboipfius b. & triplo j^.ab— □.a.Q.b. es a b 
cius , quod fit ex quadrato a.in b. necnon & triplo eius^quod. t*$o a 

fitexquadraro b in a. Quod ficoftendam. Perquartam k cuncu Cubttl ab r-*a b. aa. 
Elenunrorum, quadratus totius a b. effacquum his, fcilicet qua- *"uu! V V C a b. b b.. 
drato ipfius a. quadratoipfius b. & duplo cius, quod fit cx a. ia tt,b h '"S *\ cluploq* 
b. En*o,propter arquam vtrobiquc multipIicationein,cubus a b. L-ipii*a b.a.b 

arqualis crit his % fcilicet ci , quod cx a b. in quadrarum ipfius x> * 
&eiquod cx a b. in quadratumipfiusb. & duplocius , quod cx 
a b.in produ&um cx a.in b. Scd per primam lccundi Elemenro- &9 P cr .P. 1 , 
rum, quod Ex cx quadrato ipfius a. in a b. aequum cft his, icilicet JBjjg^ * 8? Ud ala^ab ' 
cis quod fitcx quadrato ipfius a„ina. iciliccr cubo* ipfius a. ficci*^ ias lc 0 1 0 - 
qudd fitex qiudrato ipfiusa.in b. lllud auecm , quod fitex qua- Item 
drato ipfius b. in toram arb. arquum eft his, fcilicet ci , quocr fit Cub* b.&folMu b. b.s. 
cx quadraro ipfius b.in b.fcilicercubo ipfius b. 6cci , quod fit cx *4 ua$ut b * 
quadrato ipfius b. in a.Itcm pcr primam fccundi Elementorum, ^ Q y { ^ a b a b arquu eft 
quod fit ex producto ipfarum a o-.in totu a b. c.quu eft his icilicet f 0 iidis.a* a .t>. atq! b.b.a 
ci quod fit cx producto ipfa^ a bJn a. & ci , quod fit ex codem 
produdo in b. Sed quod fitex produclraipiarum a b. in a.arquu dupl5ilii»,?quu<lupto tori. 
cft ei , quod fit ex quadrato ipfius a. in b. Ulud autem , quod fit 
cx produ&o ipiirum a b. iir 6. «quumefl: ci , quod fit ex quadra- 
to iphus b.in a.. Ergo quod fit ex preducto ipfarum. ab. intota^.^ 
ab.xquum crit his , lcilicet ei, quocl fit cx quadrato ipfius a. in b. x i luwr 
&. ci , quod fir ex quadrato ipfiu&b. in a. Quarc Scduplum eius, 
quod nt ex produto ipurum a b. in totam ab. aequum erit his, 
lcilicet duplo cius , quod fitex quadrato ipfius a^. inb. & duplo 
cius quod firex quadrato ipfius b.trtva. Ergp commutatis^quali- 
bus, cubus totius a b. ;quaiis erirhis, fcilicet cubo ipfius a. cu- 
bo ipfius b. triplo cius,quod firexquadrato ipfius a.in b.& tripta 
eius, quod rit cx quadraro ipfius b. in a.Quod fuit demonftradij.. 

PR OPOSITIO' 12* . 

Sl quantitar (\u&%ct m duo fegmcnta dityefiatur, cuBus totius r f> 
qualis cru bis , fciHrct duobus cubir fegmentorum , & triplo foli- — — |— 
di,.fi<b totagr fingulis fegmentis contenti. Efto, vt prius,quan- perpr^mifiam., 
titas a b. vtcunquc ft&a in a. & b. fejrmenta : Dico> q^uod cubus 
totius a b. ^qualiscft his , fciliccrcuuo ipfius: a.Cubo ipfius b.. 
& triplo folidi , cuius larcra funt tota a b.a 8c b. Quod ficoftenr 0,»»^^ 
dam. Pcr prxcedcnrcin, cubus totius a b. arqualis cft his, fcilicct 
cubo ipfius a.cubo ipfius b. & triplo cius,quod cX qiudrato ipfi 9 

a.in 



atq, 
Et ideo 

Igitur 

, Cubo «. 

rCub» b. 
Ldipb k>\ di.i J 
1 

Tnplo (m 1 ... 



Cuboj. 



rcnbo.b 

Luiplo Tolidixah 
triplofolidi.b.b^.- 
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fed pcr p 1 ii suin b.ac triplo cius, quod ex qmdrato ipfius b.in a, Sed per prf- 
J.i.cfi ea. a b.jqlia fuot mam fecudi Euclidis,quadratum ipfius a.ctr.n eo quod ex a. in b. 
u.-.uil fumpcaQ.a b.a fnnul c^qualia funt ei quod cx a b. in a. Ec per eand-m , quod fit 

cxquadrato iplitts a.in b. vni cum eo.quod fit ex a b.in b.arqualc 
Igitur cft ei, quod ex prodncto totius a b. & a.in b. hoc cft,folido trium 

Splidom » ■ iv. 5 p,i,j b h i la rer " a b. a. b. Aroue, quod ex prodti-to tocius a b. in b.arqualc 
fqudi* funtfoiido ib-a b eft ei, quod ex qmdrato ipfius b. in a. hoc eft , (b!ido trium latc- 

rum a. b b. Igirur , quod cx qtudraro ipfius a. inb. vna cum eo_ 
^ tK * quod ex quadrato ipfius b. ina. Tquaha lunt ei , quod ex produ- 

TiipkiUorfijSni tdpio hui». £ 0 ipfon a b. & a. in b. hoc eft fol ido rrium larerum a b. a. & b, 

_• • • » I 

- <, i.l- . , Qoare & triplum illius, apquale rriplo huius. Ergo cubus roiiuc 

«jb*»b < -f c " bob a b* ^qtt-tus erir his , fcilicct cubo ipfius a.cubo ipfius b. & triplo 

/ mp ' ofol> ' folidi» cuius latcrafunt a b. a. b. Quod crat dcmonihandum. 

Q»?dcft ^pofitum. P k op o s i t i o z 3 *. 

Si fuerint duo nutneriin proportione cuborum numerorum, qtti fiet 
a h c d exvnoeorum inquadraturellquiycubus erit . Sunto duo fohdi nu- 

— — mcn (imtles a d. tales enim vr in oclauo Elemenrorum oftcnfum. 

2 * $ eft, habcnt adinuicem rarionem , quam cubus rtumcrus ad cu- 

bum numerum.Sirque ipfius a. quadrarus numerus e. 3c cx e.in 
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x$6 576 d. fiat g. Aio,quodg cubus numcrus eft. Nam per dedmam 

g. octauara o&aui Elementorum, ipfis a d. interfunt duo nu- 

j ^824 meri medij proportion ilcs, qui fint b c. Sir itaqueipfius b. qua- 

h drarlis ipfef.& cx b.in f fiar h.qui cubus erir ipfius b. Oftcndim 

~ icptiir,qundg. ocquahs cftipfi h. hocmodo. Rano ipfius c. ad ip- 

ii « x 4 f um c p cr vndccimam odhui , cftficut ratio ipfiusa.ad ipfum b* 

duphcata : quoniam fcilicet c f. funt ipforum a b. quadrari.Sed 
ratio b. ad d. eft rationis a. ad b. duplicu.r. Igitur, (icut b; ad d. 
ilc e. ad f. Quare,per vicefimamfcptimi, qui ficcx d. in e. hoc eft, 
ipfeg. ^equalis cftci , qui fit cx b; in f.hoceftipfi h. CuSus autem 
fuit h. ipfius b. crgo&g cubus idcm eric.Q^iod eil propofitunu 

Propositiox^*. 

«aw.j. r.cu »4. 

c ___ ^Propofttis duabus quantitatibus cuho tantum coin:Vs s eas conlun- 

rcu f. i.cu.j7$. gere : & ntinorem kmaiori fubtrabere^> . Sunto propofitat mw 

— ■ — gnitudincs a b. quarmn quadraraab. &quarumcubi e f. volo 

g k cas coniungcrc per cubos , hoc cfi\ comperire cubum torius a bi. 

Mu.i7»s.boc£ u. f <u.xi6.t.6. ranqua vnius magnirudinis. Ducoa.ind.& proucr«atg.Cui* tri- 
,6 i* plum fich.Ircm ducob. in c & proueniat k. cuius criphim fir L 

m ~ Mox aegrcgatum ipforu efh I. fitm. Qui,per 1 1* pTCcdentem y 
si. crit cub J tocius a-b. q^ui quxrcbatur. Vndc radix cubica ipfius rru 

enfi 
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.erit*£^re^taiu propofiticum magnicudirwra Vb. Etnota/qnnd 
* ii caJiT^V-** co .; tl Ci mpporuiicuc » fciliaet :of. fiurrmciDjprojior- 
' tionj cntarwn num>torum-,Cunapcr corollkrium. i ^yh«iit«;ib- 
tx rnimicudincsa bwerunCftd inukcinrcoiTiiTYcnfuTabiles^ Vndc 
r tiinc?cara g, quim k» erunc racionales quanririccs : quoniaurco- 
rum cuoi Yiinc cuSi numeri , per praecedcnccm : quandoqaidem ^a^ Jj^ 
pro.lucurur cx qtudraris rHimerocum cf. in proporcionc cnbica r.cu.j. r.eu.i* 
cxift.ncium , mulciplicacis.viadim inipfos numeros efi Quim- c f 

^obrem cumgk. cunc fincracion tlcs w cocum-cripU;fciirocrHfri 

tion il-s erunr : cum | ue c f pcr hyporhefim iinc racionahss, quta * 

cubi cogniri,eric ag^regatum cx c f ; h I. hoc eil ,jpfe m. cubus to- 

tius ab°nu neras racionilis : qnirc rotaqu\nricas a b. criccubo S I 

pojnita, & vnius nominis .,. iicur, coroilarium' l ^concltfdic. 
Contra derotarangnirudine a kcognttapercubum cius m.volo m . 
{ubtrahere^magrncudinem a. cuiu>cubuse; idquc pcr cabos,iioc '^ 144 
^ft rcpcrirecubum reli&e,qui e(lf. Sic jtaque n. qui ficex a b. o 
pta in -t. Qjod aucm fic ex nt irt|b f fico..cuiu*triplumiitr;.erifr ccmSjs. i^aA 
qtiv p-ci antepr?milfam m. aequalis-. aggreg*co ipforum c £ & r. f 
Itaque ex n. in tocam a b.fiac p>& cx m. in a fiat q: Vndcpcrpri* ■■ 
rn un fecnndi Euclid. p. rquaiis.criraggrc&aro ipfarum oq.Au- 54 
fero jgicur ipfuni q. abipfo p. # ( ui<pcreric o. cuius criplum r. ' 
iiWft pumr c. &a^rcgacum ;mj nu<Kib ipfo. m. & fupcrcr^ifr cn» f m — ^^— 
bus fcilicct ipuuf b^quacfitup, quat ppftipfius a. a coca abulittH 
tra&ionem relinqui cur^ .Hic, r urfum- nou, qtiod; fi cufci , qni co-i S 
gnttifupponuntur,fciliccrm.cV:c. fuerirttad inuiccm llcurcubi. rcab.719h.ceft». 

numeri : tnncpoc cpro^aciu^<iuif^^wt' riuius ' i P^ "™ a g ni - 
tudines a b. cota Sca. crunrad inuiccm commcnfurabiles. Vndc 
tuciicc^lTcefVciibfts ipfarum p q.magnicudinum, eiiccubosrau- m ' s 
nJrx^s , Sc pcrinde.ipfas p q, eiie rationajus: yh<kfequicaf/vc ea< 
tum di^remiaiciUcct^o, 1 fircacionali$»cinfquc cubus,namer»Si 
cabtis. Qup3 uxcrtftpndrpoceft. Cum ,m. & eJinfiadinuiccm, fi- 
QUt cubi numcri : inrerer-uur ipiis^ pccdeciinam <#dbiuam,odaui' 
duotnedij proporrionalcs,, qui iinc-r f.Sit:aucemipfiuyra. qua~: m f t • 
dratus t.& ipfius c qaadraijw x.fiai^ cx .m-.ine.-numcrus n.<iui.. rr *r jr r 
fuic cubuso^agnicujaVnis n.£cex ra.in n. numerum.fiac numerus ^-TTrr-irTTT ^ 

rus eltcuuus iniiu»-^ H>i^|^ , Tt1»wrH < " t, ' — 7 ,~r— " 1 

Mam cum m c^nraeri.fmc^d^nMiCtxpvlicut cubi numcn, cSteo- 
ri rm quadrati Imc *• Iam pcr.pfarcedrncem, ^am.numcru':, 
quic* cin c. quim n« 4 r» <? rMSc.ui j ox m. in x. DCQdttCi^ Cuba».. 
^ ' — ^ k numcrus 
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iiameruterit:c&m autcra m.multiplicas fe ipfum,ficiat t,Sc muf- 
tiplicans ipfum n. faciatc. crit , pcrprimam fcxti Elemenrorum, 
ficur m_ad c.fic r.ad n.Q^nre per vigcfimim feptimt,qui fit cx m. 
in n. fcilicct ipfc p. aequalis critci,qai cx c.int. qui cubus fuit.Igfl- 
tur p.cubu5,cuius racfix r. Similiter cum e.mu-ltiplkuns fe ipfum 
faciat x.& multiplicans ipfum m.faciat n. Erir ficutc. ad m.fic x. 
adn. Quare,qui fitexc. inn. fcilicetipfe q. arqualis erit ci , qui 
cx m. m x. qui cubus fuit : I*itur q. cubus crit, cuius radix f. 
Tamigitur p. quim q. cubus num-uus eft. Qupd fucrat d#- 
iconftrandum. 

COROLLARIVM. 

Vndc manifeftun* eft, quod fi duo numeri feniantcs rattoncm 
cuborum , finguti multiplicent fuum produchim , qui ex inde 
ficnt, cubi mtmeri crunt. Qur>d corollarium , cum preccden- 
ri propofirionc quim decenriilime tbcari poterat in arirhmeticis 
Elementis: vt ficut ibi oftcnfumeft,cxduclru fimilium planoruni 
gcnerari quadraros, ita conftct etbm,qua ratione, quoqucductu 
cx cubis numcris, cubi quoque ntimeri nafcatur. Scd harc ideo 
addudla funt, vt rc^ula additionis, Sc fubtraclionis radicum cu* 
bicarum pecuJiaris : Scrcfponderrt rcgulsc in decimatcrtia huiui 
dcquadraris radicibus rradite, mclius notcfcetct. Quamquinv 
vlccrius illa fpcculari,quar ab Euclide neglc&i funt,nimis curio- 
fum dler. Itaquc-adrcliqua rranfeamus» 

P k o p o s r t i a r . 

Tropo/it* cuiufpUmquxntititis radkem quxdrxtam extrabcrcs. 
Sinumerus rcpnefenrans propofiram quantitarem fir numerur 
quadrarus , tunc radix eius numcri erir numerus reprarfentanr 
radiccm quanritatis propofitar , pcr fecundam huius libcl- 
li. Si aucem propouta quintitas contincat partcm , vel par- 
tcs pofiracquanritatis, runc fitchrs numeraror a. & denominator 
b.qui fupponantur velquadrari, velin ratione quadratorum 
numerorum : fi quadrari , fic capiantur : fi in rationc quadra- 
ix ZZ-if » tomm numcrorum , rcdigantur ad minimos ciufdem rarionii 
pertrigclima nomm feprimi : quifintipfi a tr. cruntquc perco 
rollarium fecundc^ olhui , n b. numeri quadrari : Sitergo ipfius • 
a. radix ipfa: c. numcrus : & ipfius b. radix ipfe cf numcrus. Ai» 
igi^quodquanritascd.cui^numeratorcft c. Sc denominator <L 
crit radix quadrau propofitx quantiratis ab. Quod fic conftu.. 

Quoniara. 
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Qupniam mimcrus c.eft radix numcri a.cV numcrus d.radix nu- 
mcri b.palnm cft,<jnod numcrus c.in fc dntfus producir nume- 
rura a. & numcrus d. in fc duclus ptoducir numcrum b. 
Quare pcr rcgulam mnltiplicationis ino&aua huius rradiram,cx 
quanritate c d. in fc ipiam muJtipltcata producitur quantitaJ 
a b. & ideo perdiffin.quaniitas c d. radix quadraracftipfiusa b. 
prcpofitx quanriratis : quod crat demonftrandum . Quando 
auttm niwncri rcputantes propofiram quantitatcm nonfutrint 
quadrati mmicri. tunc talis quantitari radix quadrata non 
poteftnumero notaci: cfttnim lblum poreutiahoccftquadraro 
wt.onalis, &pernumcrum propofitum, ranquam quriirar radi 
cis quadratum (blummodo prarfcrtur. Exemplt graria : Radix j. 
vclRadix j.Potcrimus ranu-n numcro magisac maj>is vicinoip- 
fam radiccmnon quadrati numcn fignificarc. Excmpligratia:iic 
quantiras propofira ipfo a.numcro non quadrato figiiincara:cu-' 
ius volo radiccm quadratum piopc vcrum inucnirc. Capio nu- 
mcrum quadratum b.proximc maiorcm ipfo a.numcro cuius ra- 
dix llt c.cruz iam crir prima radix propinqua quarfite, fcd,vr pro 
pinquioicinui-nia^fuotraha a. ab ipfo b. & rcfiduum fit d. quod 
parrior pcr duplu ipfius cper nona huius: &proueniarquatiras 
c.qua fubmho ab tpfa c.& fupcrfit f. quod mulriplicarum in Cc 
facir g.Dico itaq; , quod f.tft radix ipfius a.^ppiorjquam C.& ij fc 
g. quadratus vicimor ipfi a. quam quadratus ipfc b. Quod iic pa 
tct.Cum c. iccctur in c. & f.crir, pcr quaTtam lccundi clemcnco- 
rum, b. ipfius c.quadratusarquaJis his.fctlicetquadraroqui cx c. 
quadraro qui ex f. fciliccr g. & duplo cius , quod fit cx c.in f. Et 
idem quoquc b. cft arquale ipfi a. vna aim d. Scd d. cft du- 
plum cius , quod fit c% c.hoccft, cx toro c f. in c. igtmr b.xqua- 
lis ctiupfi a. & duplo cms, quod iit cx cf. in c. Scd duplum 
cius.qtuxi fir cx e£in c tft xquale duobus quadraris ipfiui 
c. cV dup!o cius,quod fir cx c. in f. per tcrtiam fecundi Eu- 
clid. bis aillimptam. Ergo b. arqualis crit ipfi a. tk duobus qua- 
dratis lpiius c. & duplo cius , quod fit cx c. in f. fucrat au- 
ttm «5c b. arqualis quadraro , quod cx c. & ipfi g. & duplo 
eius , t]uod cx c. in f. Igitur quadratum , quod cx c. & ip- 
fum g oc duplum cius , quod cx e. in f. funt xqualis his, 
fcilicct ipli o cV duobns quadratis cx c & duplo cius, quod 
cx e: in f. Quarc , dcmptis vtrinque quadraro c. & duplo 
cius,qucd cxc. m f. rtlimjuentur indc quidcm ipfum g. hinc 
vcrb a. vna cum quadrato ipfius c. inuicem arqualia . Ira - 
o^uc £. cxcedit iplam a. in ejuadrato ipfius e. Et fuperatur 

ab 



ab ipfob. quandoquidcm £ fupeT2tura b. ra<hx fcilicer a radice*» 
Atquc idtof. crit vicinior radici ipfitis a. quam fuerat c. adhuc 
tamcn maior ca:quandoquidcm g.maius ipfoa. quadratnra qua- 
drato. Sirrulitcr autcm fiait per ipfcs b. & c.quadrarum fk ra- 
diccm ir.ucnimns f. radiccm quajfite^ viciniorcm quan fueratc* 

^ f lta i rurium pcr g. &. £ quadratum ©rradicem inucmemus radi- 

ccm qu.i :::a,- propinquiorem, quam cft f. Et fimilirer, iterura at- 
qucitcrum viciniorcm , icmper tamen allquanto maiorcm , do-t 
ncc cxcefius rcdigatur ad fradtiunculam atomo cqualem,ac qua- 
J touisminorera ih infinitum,nunqnam tamen ipli a?qualem:quo 
niam qucfita irrationalis eft-, & in terminos numcrarios non ca- 
C ""'. 1 0 b~ioocut.qua:omnia cxercitio prao-ici cxcmpli calculando facilc cx- 
d fr & cP-llde pcricris. Poteris & alia via propinquare radici ignotae fic fit a. 
£-2-rViV c "" numcrus non quadratus,aiius volo prope verum vcftigare radi- 

cera: aflumo ingentem numerum quadrarum,vt puta cetenariuY 
qui fit b. cuius latus c. Multiplico a. in b. & produco d. Quo fir, 
vt fi a.propofitus fit exempli gratia 8. ipfed. proncniat 800; cui*.' 
radix quidcm maior quam 2.8. minor,quam lo.qua? lit c.Et quo- 
niam qu.idrata funt in dupla ratione radicum,cum d.numcras fit 
ccnruplus ad ipium a.quadratum,fcilicctad quadratum: iam c. 
radix ipfius d. erit dccuplaad radicem ipfius a. Hoc eft , cum d. 
ad a.flt ficut b.ccntcnarius ad vniratcm : eritc ad f. iicut b.ad c. 
yc4 fiaitc. ad vnitatem , hoccft, decuplus. Igitur f. crit decima, 
pars.ipfius c.hocctt, maius quam u^. minus vcro, quarara^. tfff 
Ikec ciUpfius a. radixquarfita.Quod fi per centenarioalrampfiise 
quadratum numerum maiorcm,vt ccntics centum,per minutio- 
res partcs magis vero appropinquaiTcm. magisque fiad calcu- 
lum.miHioncm quadratum apphca(Tcm.Itaq; dcinccps in infmi- 
tum,hccc vcrum numcrano teiminoattingi nullatcnus poiliu 

Propohtio z6\ 
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Tropofit* cuiufyiam ijuaniitafis radkcm cubkam extraf>crc_J . 
Sinumcrus rcpnefenrans propofitam quanritatcm,fit numcrus 
cubus , tunc tadix cuioica eius numcn erit numcrus reprarfentai 
propofitxquantitatis radiccm, pcr fccudam huiusJibelli. Si au- 
tcm propolita^uantitas figneturpcr duosnumcros: tuncfiteius 
numerator c.& denominatot f. qui fupponatur vcl cubinumeri 
t *7 vciin«rionecuborum nuineTorum.Sicubi,ficcapiantur: fiau» 
tcm in rationcuibornm , rcdiganturad minimoscius rationis, 
pcr 39 s icprinujqui fint ipfi cr. cruntque pcr qorollariu feamd» 
0« oclaui* 
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©claui ef numeri cubi:firetgoipfius e.cubica radixe.nume- 
rus,& ipfius f.cubica radixipfed.numerus.Aio igitur,qu6d 
quantiras c d.cuius numerator c.denominator aut d.eritra- 
dix cubica propofitae quanritaris e f. Quod fic conftar. Du- 
catur c.in fc,& fiat a. Item d. in fe & fiat b. Eritque pcr di£ 
jfin.quantitas a b.quadratum ipfius !c d. Cumque cx radicis 
du(5lu in fuum quadratum proucniat cubus ipfius radicis: 
iam ex du&u quantitatis c d. in quantitatciu a b.proucnict 
cubus ipfius cd. Sedex taJi ductu quanritatum proueniet 
quantitas c/. per regulam multiplicationisin o&aua huius 
traditam,quoniam fcilicctcx dudtu c a.numcratoium fit c 
numerator, & ex ducm d b.denominatoru fit f. denomina- 
tor.igitur cjf.quatiras eft cubus ipfius c d.quantitatis,& pcr- 
indc c d.radix cubica ipfius c f. propofita: quantitaris quarfi- 
ta. Quando autcm numeri rcprarfentantes propofiram 
quantitatem,non fueiintcubi numeri ; tunc,ficut in prima 
propofitioncdictumeft, taiis quantitatis cubicaradix non 
crit rarionalis,&in numerarios terminos non cadir,nec nifi. 
pcr cubum ptofi.rtur,fit radix cubica 7^& ^i.cubic* p.potc- 
rimus tamen pcrnumeros magis ac magis ipfi propinquarc, 
iicut in prarccdenri pro radicc quadrata vcftiganda fecimus. 
Sit inim,cxempli gratia, a.quanricas propolira non quidera 
cubo numcro lignificata , cuius cubicam radicam vcftigare 
iubcar,quam non nifi prope, propiusq-, tentim accedendo, 
conijcecc pcnTum: iicur in numcro non quadrato dc quadra 
ta radice faciebam. Sititaauei^fo numero a. proximefupc- 
•rior.bxjubusrcuius radix cubica fir c. Deinde fubtraho a.ab 
ipfo b. & refiduum fit <L Quod parrior pcr triplum quadra- 
ti,quod cx c.& proucniat e. Hoc lubtrano ab ipfo c. &[refi- 
<luum fit f cuius cubus cfto g. Dico itaque, quod f. cft pro- 
pinqnior radici cuba? ipfius a.quam cratc. Arquequod g.ca 
biis cft virinioripfi a.>quam eratb.Nam,per vigcfimam pri- 
mam huius , cum c. quanritas fccetur in ipfas c. & f. erit 
cubus ipfius c. fcilicct ipfe b. ocqualis his , lcilicct cubo ip- 
iius f. qui eftg. & cubo ipfius c. & triplo cius quod ex qua- 
drato ipfius c in f. necnon triplo cius quod cx quadrato 
ipfius t. in cCumquc idem b. fitarqualis ipfis a d. fimui» 
atqj d. fita^qualis triplo cius<, quodiit exquadraro ipfius c. 
in e. & idco triplo eius,quod fit ex quadrato ipiius ef. 
in e.propterca b.aqualis crit his,fcilicet ipfi a.& triplocius, 
-quod fitcx quadrato ipfius ef. in c. Sed, rcr vigefimara 

D d huius, 
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huius,quod fitex quadratoipfnwcf.ine«qualc*fthis ,Td- 
licet ei,quod exquadrato ipfius f. in e. &ei ) quod cx S uadra 
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triplo cius-quod cx quadrato ipfius c.in f. atquc triplo cius, 
quod cx quadrato ipfius c. inc f. Quamobrcm ipfa b. enc 
* ctiam squalis his.f.ipfi a.& triplo cius,quod cxtjuadrato ip 

fius f.in c. & triplo cius,quod cx ipfius c.quadrato in f. atq- 
8 triplo eius,quod exquadrato ipfius c.in c f. Vcrum,pcr 1 1 

. huius,idcm b. cubus xqualis cft his,fcilicct ipfi e.-qm cuhus 

cft ipfius f.&cuboipfius c.& triplo cius,quod fit exquadra- 
1 to ipfius c.in f.triploquc cius,quod ex quadrato ipfius f.in c. 

Quoniam fcilicct c. & f. conftituuntipfam cradiccm ipfius 
b. Ert;o h?c, fciHcet ipfa a. triplum eius , quod cx quadrato 
ipfius f.in c.& triplum eius , quod cx quadrato ipfius c. in f. 
cu triplo cius , quod cx quadrato ipfius e. in e f. fimul erunt 
lx7 ** xqualia his fimul,fcilicct ipfi g. cubo ipfi» f.& cubo ipfius c. 

& triplo cius.quod cx quadrato c.in f.& triplo ciu^quod cx 
quadratoipfius f.ine. Dcmptis igiturvtrinquehis , icilicct 
triplo cius,quodcx quadrato ipfi 9 e.in t &triplo eius quod 
fit ex quadrato ipfius f.in c.fupercrunt cubus ipfius c.fi- 
mul scqtialia ipfi *• & tripto cius,quod cx quadrato ipfius c. 
in cf.l^queg.tantomaioreftipfoa.^uanfo tnplum cms 
,quod ex quadrato ipfiuse.in ef. fmc b c.maius eftcubo ip- 
fius c. Maius eft cnim id , quod exquadrato ipfius c. m c f. 
quam cubus jpfiP c.qui cxquadrato ipfius e.in ipfum c.pro- 
ducituf.Multo magis ergo A triplum eius quod ci : quadra- 
to ipfius c.in e f.fcu in c.maius eric cubo ipfius e.Cum igitur 
o firmaior ipfo a.minor autem ipfo b.quandoquidem f.mi- 
nor fuit ipfa c. radix radice. erit f. propinquior cubicxra- 
diciipfms a.quam fucratc Adhuc tamef.maiorcftipfaqu* 
fita radice cubica ipfius a.ouandoquide g.cubus maior, g a. 
SimiUtei autcm,ficut pcr b.& c. inucnimus f. radiccm vici- 
niorem radic. ipfius a.quam fuerat c.ita rurfus r^Z£*f£ 
uenicmus radicem propiorem radici ipfius a. quam fuit r.& 
fimiliter itcrfi.atq; itcru propinquiore,nuqua tn m inhnitu 
b 1 ooopunaualevcru,numcrariotcrminoatnngetcs.Quinct,aid 

4~ 7000 fpfum,ficut inquadiata fecim%aUterauetabimus fic: Sita. 
c _ 19 numcrus no cubus, cuius vclim conicftare cubam radicem. 

JUTumo cubum numcrum magnu,vtputa millcnarium,qui 
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fit b. cuius radix cubicaTcilicct dcnacius fic c. Multiplico 
ipfum a.inb. <3cproduco d. Quofic, vcfia. propoficus nu- 
mcrus fit7. iara ipfum produdcud.fit7ooc Cuius radix cu 
bica quidcpaulo maior cft, quam 19. qua; fit c. &quoniam 
cubi lunt ad inuice in cripla racione radicum j proptcrea cu 
d.numerus fic millecupl'ad ipfum a. cub? fcihccr ad cubu: 
ia c raclix ipfius d.decupla erit adradiccm ipfius a.igicur ra c 
dix ipfius a.quac fic feritpars dccima ipfius c.hoceft, paulo 
maior,quam i-^V Quod n pro millcnacio aftumpfificm cu- a 
bum maioremjVtputamilhonCjVicinior vero fuiflcm.Iraq; 
dcinceps:namaior numerus diftinclus parccs cxprimit.quia £ 
numcrofior:neq;.alicergcomecrico pucio acccdcrc licerpro 
pter incommenfurabilitaccm qu^ficac radicis,in nullum nu- 
mcrum cadcntis. Haec dc radicum quadracarum, & cubica- 
£u cxcractione facis.Nuncad progreflionesveniamus. Nam 
qucmadmodu daca: quacicacis quadraca vcl cubica radix via 
giomccrica extrahacur in libcllo Dacoru Theonisdocuimus. 
IlJius rcgulam Euclides in vlcima fccundi: Huius vcr6 prar- 
ccpcum Philon Byzancius, Apollonius, Archycas, Pappus, 
Eracofthcnes , Menxchmus & alij tradidcrc : vt Eucotius- 
Afcalonita in comracntarijs Archimcdis fcripfit. 
Bropositio 17* ■» 
Cum fuerint quotcunque quantitates pcr idem crcmtntum fc- j 
riatim crcfccntes y cxdimidio numeri ipfarum in wngcriem ex 
prima&"vltimamultiplicato producitur aggregatum ipfarum 
Qmriiunt-> . Excmpli gracia, fint quinquc magnitudines , 7 
a b c d c. (criatim &codcmacceiTu crefccntes: ficq;.a. mini- 9 
ma e.vero raaxima. Dico, quod fi dimidium quinarij diica- \ | 
itirin congericm ipfarum ae producecur aggregatum ipfa- 
rum a b c d e. Ponarurenim totidcm magnitudines & fin- 
gulae fingulis ipfis a b c d e. arquales f g h k 1. fed ordinc prac 
poftcro difpofirae: ficenim fier, vr r crementovnius ordinis 
dccrcraentum altetius repenfance,binarum quarumuis vna 
(ic congeries : Vndc vcriufque ordinis aggregatum pianus 
numcrus erit fub duobus latcribus contcncus:qitornm vnu 
«rit numerus combinationum, fcilicct quinarius, altcr vero 
congeries ipfit binarum; Talis autemxongeries conftatcx 
minima cV maxima.Igitur quinariusin talem congcriem du 
flus,produCetaggregatum vtriufq; ordinis.Qunre&dimi- 
d um quinarij in candcm congeriem multiplicacum pro- 
ducet aggregatum vnius ordirus. Quod fuit demonftrandu. 

Dd x Pko- 
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{ Propositio z8'. 

Ttyiicum ab vnitateper ordinem di/pofitarum,vltima in fuc* 
cedentem multiplicata , prvducit mtmenm , cuius dimidiitm ejl 
aggregatum ipfarum radicum omriutnu. Nam pcr feprimam 

f>ncccdenris hbri rale produ&um eftdnplum* trianguli col- 
atcralis vltimc radicis : rriangulus antem cft, per diffin.agi 
gregatum omnium radicum vfque ad vltimam inclnfiue. 
Gum crgo dimidiunrtahs produdti fir cquale triangulo^erit 
&a?quale aggrcgato radicum: QuooVeft propofitum, 
Proposit i o 20 a . 
Numerus multitudimr imparium ab vriitate r 'difpofitorum'm 
fe duttus, producif a^gregatum ipforitmnmparium omriiunu^ 
Exempli graria , fint quinquc impares a b c d e. ab vnitate 
difpohri : dico, quod quoniam quinquc funt , qninarius in 
feductus producicaggregarum ipfonim quincf; impariurm 
Nam, per quintamcieamam praccedenris libri,quinq, dtcti 
impares aggregati conficiunt quintum numerura quadra* 
tum , qui ex qainarioin-fe ducio producitur.Vcrum eft-er» 
go propofitum in orrmi cafuv 

P r c-p cr sr i r r o^ $o* . 
T^umerusmultitudinis parlum a bimrio fuccefjiue dtfiolto-- 
rum, multiplicatus innumcrum vnltate maiorem , producitag* 
gregatum ipforum parium omrixutru, Exempli graria , funto- 
qhinq; parcs a b c d'e. a binaricperordinem difpofiu\f.au- 
tem fit quinarius nnmcrus ipforum;g aucem numewis vni- 
tarc maior, fcilicer fenarius, cV ex f.in g.fiat h. A*io> quod hi 
eft aggrcgaturrripforum a b c d c. parium. Qtpd fic patetv 
palam eft,quod in tah exemploT. eft<minta radix, Srg. fext* 
radix:Igitur,pcr fcprimam pra»cedenris librf h.talium radi* 
cum prodiiclum teft numcrus parre altera hongior fextus r 
nifpcTodO^efimam quintara di<5H libri,e£aggfegatCimip- 
us e.panViexri loci.Sc omnium prarccdcntiura : quod crap 
demonftradum. Et hmiliter inof cafu conftabic propofuiL ■ 
P R ; o p o s i t i o' 3 i a . 
Siinvnoordine fterint quotlibet quxntitates contina pfo^ 
pbrtionales , cjr infecunio ordine quxntitates vnt plufet i n ca- 
4em ratione continue proportionxlei ,'itxvt earum djfferentitt 
fint qmntitatibus primi ordinis finguU fingults ajuales : tunc 
dtffcrentia primz & poHrcmx fecunii pfdirft apzlts erit 
*£fregato quxntitxtum primi ordiriss . Pon.ratur in pri- 
rncvprdinc quanticates continue proportionales quot— 



Tiis,vtpwa quaruora b cd.quib'fuccedar in cade ^pporrio- 

nc ipfa e.cjnra. Demde in fecudo ordine vna plures quarira- 

tes.liquinq-, f gh kl.ita coparata:, vt dra ipfaru fg.firjrcrua- 

lis ipfi a.Et dirTerenri.a ipfiii}* g h. arqnalis ipfi b.& dra ipfaut 

g k. zqualis jpd c.& dirTcrcntia ipiarum k 1. a-q ualis ipfi d. 

Tunc aio,\$ dirTerentia ipfarum f l.crit sequalis aggregato ip- 

faru a b c d. Patet propofitu: qrh dirTerentia ipfaty f T. extte- 

maru conficitur ex diffcrentijs quatuormcdijs: quae per hjr- t 

potefim funta?quales ipfisquatuor abccT. quantitaribus. 8 JL— M ■ 

Sed luppoHtis magnirudinib 9 primi ordinis : fic inuenicrur t i — t — ^J" * * 

magnirpdines fecimdiordinis,Siripfai^a b.dirTercnria m.ck 18 c - h M 

ficut cft m.ad ipfam a.fic fit a.ad f.Sc ficut eft a. ad e.fic fit f. 17 - f k ** 

ad 1. Vndc ficut ipfis a c. interfunr tres mcdix proporriona- c _ . 1 1* 

les: ira & ipfis f I. roridem media; proportionales in eadem 4°i % x 

proportioneinrererunr. qua: finr ghk. Er, quoniamppfi- 

railcm proporrionem,ficut eft a. ad f. ficeft dirterentia ip/a- 

rum a b.fcilicet m. ad dirTeremiam ipiaru fg. fuitq; & m. ad 

a.ficuta. ad f. ideo m. eandem habebitrarionem ad a. &ad 

dirTerentiam ipfarum fg.xqualis crgo cft a.dirTerentia: ipiaRt 

fg. Sed cum difterentia; ferucnt conxinuatam ma^nitudinu 

proportioncjpropterea tam b.xlrx ipfaru g h.q c.dirTcrcntias 

ipiarum h Jccj d.dirTerentia: ipfaru k l.^qualis crir.I Iinc ori 

tur regula progreffionis magnitudinu continueproportio- 

nalium. Nam cx m.& a.iam notis, notefcit f dcindc ex a. c; 

& f.nota venit l.cuius & ipfius f. cxcelTus eiftggregatum ip- 

farum a b c d. ficut oftcnfnm eft. 

Propositio 31*. 
Si fecundu dnos tcrminos fummantur quotlibct quatitates co- 1 
tinu*pri>porticnaIts,quaruextrcniamultiplicetipfi^ * . y . i 

produftorudijferentUdimfairrter minoru dijferct'ia\exbibet ag- 4 » 10 ^ ij 
gregatuipfarumquantitatunu. Sunro duo tcrmini,gratia cxc 8 • h> I 50« uy 
pli,numeri l.Sc j.quorum quadrati +.8c 2 f. cubi autem loV aro. 10O. Ijo. <>ij. 
S.& 12 j.fecun di quadrati t6. & 61 f. quadiaris autem in- 
terfit mcdius proporcionalis lO.cubis duo medij proportio 
nalcs 10.& jo.iccundisquadraris rrcs medij proporriona- 
lcs 40. 1 co.2 jo.qui finguli producuntur cx du&u termino 
mm in (c, &axi inuiccnv, &1nde in fingulos fecundi, & 
tertij ordinis numcro^', vtaflblcr multiplicatorum. In ho- 
rum terrio ordine funtquatuor numeri. continue propor- 
tionalcs fcilicct S. 10. 50. ( 15. in quorum cxtrcmos 8. & 
ix j. multiplicati tcrmiiii 2~$c $. producunt 16. & cJij, 

Dd 3 quorura 
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cuorum diffcrentia cftoo9.Aio,quod huiufmodi differenria 
diuifain differcntiam ipfbruni z.&c 5. hoc eft, in 3. cxhibct 
aggregatum didcorum quatuor numcrorum continuepro- 
portionalium, fcilicet 8. 20. 50. 1 2 c.quod fic oftenditur. 
Quoniam 1. duc>us in fe, facit 4. du&us in c. facir 1 o. lam 
idcm z in ^.quqdifferentiaeftipforum i.6c c. producet dif- 
16. 40. ioo. zjo. ^25 fercntiam ipforum 4.CV 10. produ&orum : quoniam multi- 

plicator duclus in differenriam mulriplicatorum, produric 
differcntiam produ&orum.Item quoniam c.in i.facit lo.flc 
in fc facit 1 c.iam & idcm c.in j. facict differentim ipforum 
IO.& 15. Similiratione,quoniam z.in 4. farit8.6\r 5. in 4. 
facit 2.0. (proptcr proportionaiitatem numerorum) idco 4. 
in differetiam di&am ipforum i.Sc 5-fcilicct in 3 .faciet dif 
fcrcntiam ipforum 8. & 10. Non aliter deinceps oftendam, 
<j> dicfa tcrminorum z.& c.differcnria multiplicata in lO.fa 
cit differctiam ipforum zo.&r 50. multiplicara quoq-, in z j. 
facitdiffcrcntiam ipforum 50. & 1 z c. Quamobrccadc tcr- 
minorum differcntia multiplicata in aggrcgatu ipfomm 4. 
io.aj.facietaggregatum triumdifferentiaru di<5taru,fcilicct 
ipforum S& ao.ipforum zo.& jo.ipforum 50. & 11 $■ Scd 
trcs calcs diffcrcntia;coniuncbe componunt cxtremorum 8. 
cV 1 2 j.differentiamjigirurdicla tcrminoru differcntia mul- 
tiphcatain aggrcgatum ipforum 4.10.1 5. produccrdiffercn, 
tiam ipforum 8.c\: 12 j. cxtrcmorum . Quare & taJis cxtrc- 
morum 8.& 12 c. (qiue funt produ&a ex terminis in 4. & 
2 c.multiplicatisjdiffcrcntiadiuifa in tcrminorum differcn- 
ti.un,cxhibcbit diclum ipforum 4. 1 o. z j.continue propor- 
rionalium aggregatum : ficur propoiitio concludit. Adhuc 
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9. »!• 49 

17. 63. 147- 34 3 

Sl. 189.341. 1209. ^4° pcrcadem omnino demonftrabimus ,quod ipfa tcrminoru 

differcntia multiplicata in fingulos 8. zo.50.1 zc.terrij ordi 
nis numcros, producer lingulas quatuor fcquentis ordinis 
numeroru diffcrctias: 8c pindceadc terminoru dfa mFcata 
in aggregaru ipforum 8*20.50. 1 z 5. producctaggrcgatu di- 
£brum quatuordiffercntiaru fcquentisordinis:& ideo pro- 
ducetdfam duoru cxtrcmoru \6.6c61 j.quar funt produ&a 
cx dudtu terminorum 2. & 5. in ipfos 8. & 1 z 5. cxtrcmos 
quatuor continuepropoi tionaliu.Vndc & taliu produ&o^ 
differcnria diuifa in differctiam tcrminoru,exhibcbiraggrc- 
gatu ipforum 8.zo.co.i25.quatuor conrinueproportiona 
liu numeroru : quod erar demonfttandu. Similiter pro car- 
tcris tcrminis, autproporrionibus oftedam qd proponirur. 

P r o- 
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Propositio 33» • 
Sicut efl quadratus ad duplum fu& radicis r ftc efl coUateratis 
Triangulus ntmerus ad fequcnfem radicem^ . Etempli gratia , 
fit a. quinta radix b. autem quintus quadratus numcrus: 
& ipfius a.duplus ipfe c Jtem d. fexta radix. cumquc a.in fe 

faciat ipfum b.Item a.in fcqucntem radiccm d. facicr ipfum c , lo . ■ a.j.~b. ij 

c.per diffin.parte altcra longiorcm fcxti loci. .Cuius dimidi* _J 

fic f.qui pcr octauam praccdenris libri,erit triangulus quin- C 

tus. Demonftrandum eft ergo.quod ficut cft b. ad ipfum c. {? J 

ftc eft f. ad ipfum d. Sic,quoniam a. multiplicans ipfos a d. ^ 

producitiplos b c. Iam idco, per primam lexri Euclidis,crit d.6 «.30»— — £l f 

ficut a.ad ipfum d. fic b.ad ipfum e. & permutacim fic b.ad 

a. ficut c ad d.Cumq; a.fit dimidius iphus c. atquec. dirrii- 

dius ipfius (. iim,per 1 3* quinti Elemencorum,erit ex arqua- 

li,!icut b ad c. hoceft,quadratusquintus ad fuam radicem, 

f.triangulus quintus , ad d. fextam radicem : quod fuit dc- 

monftrandum.5c ficut pro quinto loco, itapro quocunque 

conftabit propofitum. 

P r opositio 34* . 

Omnis triagulus multiplicatus in duplum collatcralis radicis, 
producit ag ^regatum ex cubo & quadrato coUat eralibus . R.c- 
pctita defcriptionc pr^miffe, oftendendum eft, quod f.trian 
gulusquintus multiplicatus in c. duplum ipfius a. radicis 
quinras, producitcubi &quadrati quintorum congericm, 
hoc modo. Sicut eft b. quadratus quintus ad c.duplum fuas 
radicis a.fic eft f.triangulus quintus add. fequcntcm radicc, 
per praecedcntem. Cum vero a. in b. pcr difiin.faciat cubum 
quintum: lam d. vnitatc maior, quim a. in b. facict conge- 
xiem ex cubo tali fuoquc quadrato. Sed pcr 1 5* fcxti , quod 
firex d.in b.?quum eft ci, quod fitexf.inc. fraeper 23* fc- , » 

ptimi. Igitur f.in c. facict di&am cubi , quadratiquccortge- 
xiem , quod erar demonftrandum. Et ficut in quinto, Ua in 
quouis loco conftabit propoficuin. 

Propositio 3 f J ► 

Quod fit ex aggregato quotiibet radicum ab vnitate r ordim- 
Xarum multtpUcato in duplum radicis v\t\mt ,ftiungatur cunt 
ipfo radicum aggregato t coflabit triplum aggregati omnium qua 
dratorum ex diclis radicibus fingulis faftorunu» Nam cum 
aggrcgacum , exempli^citia. , quinque*radicum ab vnitatc 
ordinatarum fic per diffin. quinriu; crianguliw : & aggrega- 5") 
tura quinq:quadracorum taUumradicu,fitquinta pyramis 

Dd 4 quadrata 
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quadcatapcr diffin. Iam demonftrandum eric , quod illud,. 
quodficexquinco triangulo induplum radicis quinr? , Ci 
3 \ * y i iungatur curft ipfo ttiangulo , conflabittriplum pyramidis 

. jj quactrara?quintar.Sed,per pr.TCedcntem,id,quod fit ex quin 

to triangulo,in duplum radicis quinta:,aiquum eft aggrega- 
I to cubi & quadrati quintorum.igitur demonftrandum enr, 

\ qu6d congcries cubi quadrati & trianguli quintorum,a:qai 
ualcctriplum pyramidis quadrataequintar. Quodcumiam 
oftcnfumficin 63* prccedentis libri : iam conftat propofi- 
tum. ita non folum in quinto , fed in quouis alio locode- 
monftrabitur , quod demonftrandum proponitur. 
COROLLARIVM. 
Hinc regula progreffionis quadratorum cx radicibus or« 
din.itis fadcorum conftac. Qu6d fi numeri progrcffionis pro 
pofita? fint ad radiccs fingulis fingulas dupli,tuncquadrato 
rum quarfirorum fumma, adquadratorum radicum conge- 
ricm erit quadrupla: fi tripli,nonupla;li quadrupli,fedecu- 
pla ; fi quincuph vigecupla quincupla,& itadeinceps: nam 
quadratorum ratibduplexeftad Iaterum rationcm. 
Propositio 36* .. 
Sifuerintquotlibetabvnitate ordinatiradices : quod fitex 
uggregato poflrem& & fequentis radicum m produblum ex eif- 
dem,duplum femper efiadcongcricm cx cubo quadrato, & tri&- 
gulo collateralibus poflremz : drperinde fexcuplum pyramidis 
quadratA coUateraiisy hoc efl aggregatiquadratorum ex radicU 
bus ordinatis produttorum., . Sint,exempli gratia,quatuor ab- 
vnitateradices,quarum vlt* fit a.ei 9 quadratus b.Dimidium 
nmlritudinis radicum fit c. Radix iequcns,hoceft, quinta fic 
c> ^ d.fiatquecxb.ind.numerus e.&ex d.in c. numerus f. .Palam 

}d. j^* IO> <]ub<\ e. eftaggregatum excubo ipfius a. & ex quadrato 
b 1 5 y Cm - eius, hoc eft,cx b.quandoquidem d. mulriplicuor eft vnita- 
tc maior quam a. quodq; per 2 8 a huius f. eft triangulus quar 
tus,aggregatumquc quatuor radicum. Deinde g.fitag^rcga- 
tum ipfarum.a*d.radicum:&r_. firprodu&um cxcarundem 
•k. 180. a * d.mulriph*catione,fiatque m< ^ c CX: & m h»numerus k. & llc 
demonftrandum crit,quod nurrrerus k. cftduplum adaggre 
gatum cx e f. Quod fic pa tet.. Numerusg. conftat ex a. & d. 
& ideoconftar cx dur>lo ipfius a.& cx vnitate.& numerus h. 
conftatcx a.&b. pcr nonam prxcedentis libri : quoniam h. 
cft parrealtcra longior quinti loci: Et b.cft quartus quadrat* 
caiius radix a. Igitur cx a.in a b. fict c. & cx duplo ipfius a . 

inh.. 
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inh.fiet duplura ipfiuse. Sedex vnitatein h. fitduplurrr 
ipfius f. igicur cxaggregato dupli ipfius a. & vnitatis , hoc 
cftexg.in h.fietduplu totius ef. quod erat demonftrandu. 
Qu:>denim.pioduclu cxvnitatcin h.hoceft ipfeh.ficduplu 
iplius f.palaeft:Namf.ricexc.in d.Acipfeh.ficex a.in'd. qui 
duplus cft ipfius c.quoniam fciliceta.cft raultitudo radicum 
& c. dimidium talis mulcitudinis. Coftat crgo propofiturn. 
Sed c f. per pr^miftam , cft rriplum aggregaci quadracorum 
a quacuor radicibus propodcis fa&orum : Ergo k. qui fic ex 
g.in h.fcxcupluseritaggregatiquadrat0rura,ficut propofi- 
tio concludit. Qtpd autcm pro quatuor radicibus conclu- 
fumeft, pro quoccunque propoficis ininiinicum demon~ 
ftrabitur . 

COROLLARIVM. 

Hinc alcera regula clicicur ad habendum cumulum qua- 
drarorum i quotcunquc ab vnicace ordinacis radicibus facto 
rum.Quod u pro radicibus proponacur aliarquanritates fc- 
cundum primar crcmentum ordinar* , cunc proporcioea- 
rum fingularum ad fingulas radiccs duplicanda eft. & fccu- 
dum talem proportionem adaugenda, vel diminucnda erit 
fumma radicum, vcproueniac iuinma quadracorum pro- 
poficarum quantitacum. 

Froposiiio 37 a . 

Tropofitis ab vnitate quotlibet radiclbusji radix proximefe- 
quens multiplicet aggregatum ex quadrato poflrems & ex di- 
midio ipfius poftrema; prodnceturtriplum fummjt quadratorum 
ipfarumradicum propofitarum-, . Exempli <»racia,funco radt- 
ces oc*fco difpofifccab vnicace fingul^ cum tuisquidratis.Ka 
<lix proxime fequcns erir 9.aggregacumex quadraro poftro 
rnac, fcilicec 64. &ex dimidio ipfius poftrems fcificct 4. 
crit 6 8. Aio igicur,quod fi 9. ducacur in 6$. prodircecnr tri- 
plum furamc, talium quadratorum omniura . fciliccc 6 12. 
Quod fic pateti PeV } 6* fecundi horura arithmeticorum , ex 
aggregato ipfbrirm 8. & 9,hoccft poftrcnu: propofirarum, 
tfcfequenris proximc radicis , hoc cftex 17. in productum 
carundem fcilicet 72. fit fexctrplum fummx diftorum qua- 
dratorum. Igiturcx S^quodcftdimidium dicti aggreg.iri, GxrXriplumad £044** 
in 7 t.fict triplu talis fummar.Scd ficut 7 2.ad 9-fic <*8.ad 8£ eflfitmma ftadratorunu * 
quarc,per vigcfimam fcptimLElementoru,quod fitex ji.m 

v. *o a T S^xquale 
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quod per 5 & fecundi fult 
triplum fummt quadrato- 
tum dicldt. 
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S^rqualeeritci,quodexo.in 68. Igiturcx j/.in 68.fict tri- 
plum dicbe fummje quadiatorum : quoderatdcmonftran- 
cium.Qu6ciautcm71.ad p.fit ficut 6tf.ad 84-patet.nam 72. 
ad o.efto&uplusexdiffin.multiplicationis,atque 68. ad 8^ 
fimilitcr o&uplus : conftat cnim 6S.cx duobus, fciltcet 64. 
qundrato,& cx dimidio furt radiciSjfcilicet^.eftq;. 64.0&U- 

51us ad 8.fuam radicem , & totuplus ctiam quatuor dimi- 
ius ciufdcm radicisad^. Quare totum 6 8.ad totum 8^ 
fimiliteroctuplum. Conftat ergo propofitum. quod ficut 
de ocSco , ita dequotcunque propofitis radicibus fimilitcr 
oftcndcmus. 
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PROPOSITIO $8. 

Quod fit ex aggregato quotlibet radicum ab vnitate ordina~ 
tarumin feipfummultiplhato , aqualc efl aggregato omnium 
Cuborum a fmgulis radicibus fkUorutru. Nam pcr Hiffin.aggrc 
gatum radicum ab vnitatc ordinatarum, eft triangulus nu- 
merus poftremc radicum. Scd triangulus talis in fe dudhis, 
producitaggreeatum cuborum omnium radicum vfquead 
poftremam incluliue,per 5 8* prarcedentis libri.Igitur cV ag- 
gregarum ipfum radicum in lefe multiplicatum producit 
corundcm cuborum aggregatum. quod eiat demonftrandu. 

COROLLARIVM. 

Vndc manifcfta fitregnla progreflionis cuborum.EthJc, 
ficut in quadratis, notandunv, quod fi pro radicibus propo- 
nanturalixquantitates fccundum prim? cremerttum in or- 
dinem continuata: : tunc proportio earum finguhrum, ad 
fingulas radiccs triplicandacft: & fccundum taTem propor- 
tionem adaugenda crit, vcl minoranda fumma cuborum i 
radicibus fac"corum,vt proucniatfumma cuborum propo- 
litarum quantitatum. 

COROLLARIVM. 



Itcm huc fpe&atquidquid dc pyramidibus in pncccdcn 
ti libro conclufum eft. Nam pyramis triangnla cftcongcrics 
criangulorum : quactrata, quadratorum: pcntagona,pcnta- 
gonorum hcxagona hexagonorum, & dcinccps afe vnita» 
«rdinatorum.Vnde totidc progceflionu rcgular propagatur- 

Prop o 
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Propositio 39*. 
f Duas propofitas rationcs coniungercs.Simto due rationes, 
tna pcr duos numcros a b. & altcra per duos numctos c d. 
fignificata , oportctcas ccniungcrc : noc eft, rationcm cx 
ipfis duabus compofita inuenirc . Hoc fictpcr multiplica- 
tionem tcrminorum vnius in terminos alterius Cic': Duca- 

tur a. in c.& fiat c. Ducatur b.in d. fiat g. Dico igitur, qu6d a. 3 — — c. j ■ c. r 5 

ratio e.ad g. eft aggrcgatum rationum a.ad b. & c. ad d. hoc b. 1 d.4 g. 8 

cft,qu6d ratio c. ad q.coraponitur cx rationcm a. ad b. 3c cx f — , 1 2 

rationc c.ad d.Quocl fic oftenditur.Ex a.in d. fiat f. & tunc , 

quoniam a. multiplicans ipfas cd. racitipfascf.critperpri- c. c. 

mam fexti,ficutc.ad d.fic e. adf. Itcm,quia d. multiplicans f. d. a 

ipfas a b.producitipfas fg.crit ficuta. adb.ficf.adg.Scdra- g. b 

tio c.ad g. componitur cx rationibuscad f. & ipfius f. ad g. 

igitur cadem ratio c. ad g.componcturcx nominibus .xqua- 

iibus,fciuceta. ad b. cV c.ad d. Quod crat demonftrandum. 

COROLLARlVM. 

Non alitcr tres,aut plurcs rationcs in vnam colligcntur. 

Propositio 40* . 

Duaru ratiomm propoptarum altera ab altera fuhtrahereu, 
Sunto duac tationcs a. ad b. cV c. ad d. oportet fubtraherc 

hanc ab illa. Hocfietpcr multiplicationem terminorum E* 4J 

ordinepermutato,fic:Ducaturd.ina.&fiate. Ducaturc.in \* X £ 

b.& fiat f. Dico crgo,ratio c. ad f. cft, qua: rcftat poft fubfra- 

ctioncm rationis c.ad d. a tatione ipfius a.ad b.Quod fic o- 

ftenditur. Exc. ina. fiaf g. & tunc, quia c. multiplicans ip- g. a. c 

fos ab. facitgf. crit, ficur a. ad b. ficg. ad f. 6\r quoniam a. c. ... d 

multiplicans ipfos c d. faciunt ipfosge. critficut c. add.fic £ b. 

iam g.ad c. Scd ratiog. ad f. componitur ex rationeg. ad e. 

& ex rationcc. ad f. ergo ratio a. ad b. componitur cx ij t- 

dcm : fuitautem ficut c.add. ficg.ad c Igitur ratio a.ad b. 

componetur exrationibus c. ad d. & e. adf. Quarc , ablata 

ratione c. add. a rationea. ad b. fupererit ratio e.ad f. quod 

crat dcmonftrandum. 

Propositio 41* . 

/" *Datam rationetones, quoties quis proponat, multiplicarc^* j — 5 — 9 — 27 — 8 1 
Si data ratio duplicanda finperameprc/nilfai.. , iungatur a — 1 — 4 — 8 — 16 

bis 
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bis ipfamet fibi,fi triplicada.duplatasiam iungarur iterum: 
fiquadruplicanda, tripht$ iungaruriterum : itaquedein- 
ccps.lta enira intelligitur multiplicari ratio,vt bis,tcr,qua 
tervecontmuctur in tcrminis.Vndequadratorum ratio du 
pla : cuborum tripla ; fecundarura quadrarorum quadru-> 
plaad latcmm fiue radicum rationera. 

COROLLARIVM. 
Igifrationis duplata: terminis vn 9 intererir mcdi'propor 
tionalis:Triplatar,duo \ Quadruplata,tres:itaqucdeinccps. 
Propositio 42*, 
y Datam rationem bifaria\ fme trifnri&mjiue quadrifaria, fiue 
plurifariam iVtcunquequifyiampo/lulauerit , jequaliter partiri. 
Sint datx rationis tcrmini a c. li oporteat rationcm a. ad c. 
bifariam parriri,[inrerponarur cis mcdia proportionalis b. 
Si autcm darar rationis tcrraini finta d. & oportcat ipfam 1 
txirariam diuidcTe^tucinterponarurcis duae mediac propor- 
nalcs b c. Si vcro dare, rationis tcrmini llnt a e. & oportcat 
ipiam quadrifariam partiri:tuncinterponanrur cis trcs me- 
diae proportionales quantitates bccf. Cuius problematii 
praclica cxccutioyquamuisanobis in Arithmeticis quxftio- 
nibus fitabundetradira, hic tamen ab exemplis non abfti- 
oebimus. Er fn primis notandum, quod quando propofira: 
quanritates funtadinuicem ficutqnadratinumeri: tuc vnx 
quantitasinteriacctillis mediaproporrionalis:.quandoau- 
tcm , ficut cubinumcri , runc dua: mediar . Quando vcr6 
Ccut quadrati quadratorum, tunc trcs medise. Quando de- 
mum,ficur quadrati cuborum,tuc quinque medix propor- 
tionalcs quantitatcs propolitis interiacent : & in omni tali 
cafu tales quantirates continueproporrionales funtndiirui- 
cc comcfurabiles-.quippequa: intcr fein rationc numcroru: 
vnde& ranones ipla: runc funt rationales,hoc eft,per nume 
rbs exprefla:, atq; idco propofira rario runc fecatur inratio- 
ncs cogniras per numcros. Si vcr6 propofita: quanriratcs fc- 
cus, quara di&um cft , ad inuicem fc nabeant : intcrpofitx 
proportionales media: rationalcs noncrunt. Excmpligra- 
tia, proponanturrnihiduo numeri 8.&i8.quibus iubcoc 
mcdium proportionalem inuenire , quoniam tales numeri 
fe habent admmcem,ficut 9. quadrati numeri, quibus 
intcriacct raedius proporricnalis b. Idco & propofitis vrus 
(imilitcr mediusjntercrit proporrionalis 12. duplum ad 
illum medium ,.ficut propofiti adquadiatos dupli funt. 

Item 



Ircm fi iubear ipfis t 6. & 5 4. duos proporttonales incer- 
ponerc:quoniam tales numeri func ad inuice,ftcuc 8.& 17. 
oibi numerijquibus inrcriacencckio mcdij propot cionales, 
fcihcct ix.&i8.iam idco & propofitis totidc racdij pcopot 
tionalesmteriaccbu^fcihcet 14.& j6.Itcm,firpfi$ j. #48» 
trcytncdias proportionales accoVnodare veUra,no minus li* 
ccbir :.cum fint ficut 1 . & 1 6. quadrati fccundi quibus trcs 
X4.83mccUju*rt#futtt:crurq; 1 intcc^pofito^ mcdtj 6.1 2. 1 4. 

Adhuc 1 f»trisnumcris3.& lyi.lubctintcrciudcrc quinquc Irrriontfimrul 
mcdios proportionales pofllbile erir: quadoquidc tales funt 
in proportioneipforum i.& (Jjj.qih funcquadrati cuboru, n ^ 
quibus rrcmo ncfcic quinq; numcros intereue proportiona- r * £ r ^ 
lcs fciliccc 1.4.8. t. Vndc ck probofiris incercrunt toti rr ' ' 
dt fcilicctc». 1 Xi 14.48.9 6. Quod fi propofici numcrialUeo * — 
<j dictu en^adinjjiccmie habcanr,norrintererunt ipfi>,quos r * cu « • ' r * , 
&ximus,numeri ptoportionalesifed q 



Excmpli caufa,proponantur chiontimeri nullidi<5hru pror r * cu * 1 * r. cu. 1 f 

portionumadinuiccm feruantes,vtpoce 2.& j^Iandsnul- r < cir ' 17 / jjj m 

ktcnus mectoj ptoportionales,quos ckximus,intercrunc; fcd r r. 1 6. 2 

quccrla ittariorrarlcs quantkatcs,Itaqwcfi vclim ipfis i.& 3. r r . rr. 14 

mectia includerc proporrionalc , aga pcr coru quadratos 4* r r . 3 6. r. 6 

& p.quhy intcrcft 6.qui quadratus crit medtJC qua;fitae.,qua: r r. 54. t r. $ 4 

iam poterrtia tantu notefcit. Nam ficut tres quadrati 4.6.9» r r . 8 I. • • } 

funt continue proporrionales , ita oceorum ratjiccs (cilicct r cu <; jjj 

t.4. r.6. r.57. funt continuc ptopotuonalcs. Siautcm.ijfdcm mttm A rfj^ 

-numeris vclim duas medtas proporttonales in<cFerc. auu» ' _ _ 

t „ *' j- j /* r.LJ.r.cu. 1 4-4 *•■>*••**• 

marn corum cubos 3. & 17. quorum mcdij duo -^nt 1 1, ; . _ ^ 

cV 18. qtn cubi fuat duarum quas quarnmus medtarum^ rt w a 
* «1 ! • r.|_j.r.cu. * 2.4 *-»-ii.io. 

Nam radices cuborum proporcionalium lunt & propor- ' , r nrnt 

, ../•! 1» • l r.LJ.i.cu.j-o £> i.Lj.i.cu. 

nonalcs. Si vero ,nldem rrcs medias lnrerponerciubear, ; 

/■ 1 • /* -i- ^ a. o r.LJ.r.cu./ 19 • • »5 • » 
cxponam corum lccundos quanratos , lcilicec 16. cc 51 . — : — ——^.^«^ 

qaorum ries numcri medij funr, fcilicet 14. 36. 54. qui 
iccnndi quoque quadrati crunr quantitatum triura mc- 
ciinrum*, quas quxrimus : £t quoniam horum numerorum 
mtdius quadratuS numcrus crt, iam mcdia trium- quan- 
titat«m non fbmmfecundo quadrato {ed ctiam primo no* 
tcfcir : eritqucipfa r. 6. Sidemtinr, ipfis i.& -.quinq; me- 
di is propottionalcs procutcm,cliciam ex ipfisquadraros ca 
fcorum,nue cubos quadracoru,qui funr 64.6^:7 15». Quibus 
interponi pnt quinq; numeri jpportionaliter.f.g^. 144.116^ 
3 14.486.^ fimilicct cruc quadrati cuboru quinq ; mcdiaru> 

quas 
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quas quxrimus, quantirarum. Erquoniam horum mediut 
habercubam radicera , fciliccr b. iam mediaquanriras crit 
radix quadrara b. Ircm , quoniam huiusmedij collarcrales 
funt quadrari numcri,quorum radiccs quadratae funt 1 2.& 
1 8. idcirco & mediaequanriraris collarcrales, crunrradiccf 
cuba; numcrorum i E & 18. Scd harc omnia non foltim cx 
clcmenris Euclidis demoftrarur , verumctiam in triuialibus 
ludis pra&ico cuilibct funt norifllma.. Quatcnus tamcn 
problcmaris qualiras & Iocls cxigebat , hxc a nobis indu- 
fhfunt. 

COROLLARIA. 

Ex quibus quidem manifeftum , quod in quantiratibus 
continucprof orrionalibus x fiprima&.(ccundafuerint ra- 
tionalcs, runcfcquenrcsincadem proportione continuara: 
fcmpcr ininfinitum rationales erunr. Si autem prima & 
rerria rantum rarionales fuerinr tunc quinra, fcptima & 
fingulis (emuer inrermiflis , fequentcs rarionales crunt : in- 
termiflce vcro omnesporenria tattim exprcfl^.Si vero prima 
&quarra rarionales duntaxat cfle contigerit: tunc feprima, 
et dccima > et tredecima , ctbinis fcmpcr inrcrmiflis cmtcrae 
fequenrcs rarionarcs erunt , intcrmillr autem' cubo tantilm 
cognirae. Adhuc,fi primaerquinta iolum rarionales fuppo- 
nanrur:tuncnona,trcdecima, feprcmdecima, er tetnis fcm- 
per inrcrmiflis , fingul.T rarionales erunt. trium vero vbi- 
cunqucintenriiflarum media quadrato tatum cognita, duar 
carrerc^ mediales,hoccft,per(ccundumquadrarum pronun- 
ciarar. Deniquefi prima crieprimarantiimfupponanrurra- 
tionaIcs:tuncncccflecricrrcdccimam,vndcuicci1imam, vige 
fimamquintam , cr quinis fempcr intcrmiflls (ingulas Ic- 
quenteseflcrarionales. Quinquc vcro in quouis loco inrer- 
miflarum mcdiam porentia tantum efle rarionalem : duas 
autcm huiccollaterales cubo tantum pronunciabilcs. duat- 
quc cxtremas rationalibus proximas qiudraro cubi ran- 
tum cogniras. Qiurcorv llaria exipfi proporrione, du- 
&uque qu.mrir.irum fatis conftar.Confyderara numerorum 
mulnriulinc , qus fiuequadraiis , fiuc cubis, fiuc fecundil 
quadraris, (iuc quadratis cubicis proporrionaliter inrcrci- 
dit.& ipforum quadratorum, fcu cuborum produ&is. 
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PARS SECVNDA- 

PR O LOG OMEN A. 

jfRCA irrationdium quantitatum Jfc 
cies fuccurrunt quadam sjecu/ationcs 
tam ad magnitudmum Symmetriam, 
quam adpraxis 3 ftj ratwnum pUmorc 
notitiam Jfetlantes, oltm a nobis txpltcata : quas, 
quoniam huic fecundo Itbc/Io congrua njidebantur, 
btc fubiunximus. Quare 3 <~ut apcrtius intclltgatur y 
cxordtum xapiemus a dtjjinitionibus ip/arum irra- 
tionaliummagnitudmumfDeindeno per lineas,(gf 
areas, quemadmodum 6uclides ? Jedfuy terminis co- 
menjurabdium incommenjurabtltum quantita- 
tum>earum xondtclioneSyproprietates (<$} colligan- 
tias proponemtts, ac pernoHraJuppoptademonjira- 
bimus.Nec fkcile quijjtam fuijfe putet 3 eiementa hu- 
iufmodt a linets £r arets ad quantitatem ingenere 
fumptam transferre,&) numerariam ftmulpraxm 
htnc dertuatam ottendere.-quippcquaficutpajftmin 
trtutaltbus fcholts trita.it a necubifattsjuerat demo- 
slrata. Ordior itaque nouum demonBrandi gen/ts* 
tantoq s in hac parteprafiantius Euclideo > quanto 
generalts quantitas digniorac purior fflprsmaria 
mathemattca, quam Imea sjecialis , ejl conuenien- 
tior.Stmulper ^uiam hanc,quamin demonfirando 
ajfumimus,multa notefcent ? qua in decimo E/emen 
torum de/yderantur. 
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D I ? T I N I T I O N E S. 

ComTnenfarabiles magnitudincs dicuntur quascommu 
nis menfurametitur. 

Incommenfurabiles vero, quarum impoffibilc eft inu©» 
fiiri communem mcnfuram. 

Commenfurabiles potcntiaquantitates funr,quarum po 
tentiae,hoc eft quadratajfunt commenfurabilia. 

Incommenfurabiles vero potentia, quarum quadratain* 
commenfurabilia. 

Commenfurabilcs in fecundaporentia quantiratcs funr f 
quarum fccundaquadrata funt commenfurabilia. 

Incommenfurabilcs fimilitcr,quarum incomenfurabilia. 

Commenfurabiles cubo quantitatcs funt, quarum cubi 
com m en fuxab i 1 es . 

lncommenfurabiles ver6 cubo, quarum cubi incora- 
snenfurabilcs. 

Quibus ita fe habcntibus , fi proponatur quantitas qua- 
piam j erunt infinita? quantitatis illi commenfurabilcs , & 
quanritatc,& potcntia,&potcnria fecunda,& cubo. 

Vocctur ltaquc juopofita quamitas Rationalis , vndc& 
quadratum ipnus,& (ecundum quadratu,& cubus,& qua> 
cunque dignitates ab ea propagatc; raticnales crunr. 

Etquantitas propofirc, fiuemagnitudine, fiue potcntia 
commenfurabiles,rationalis vocetur. 

Incommenfurabilis ver6,irrarionalis. 

Quibus ita diffinitis fubiungemus fingulas irrarionalium 
diffinitiones : nam, cum 

Quantitas rationalis fit, quc. pofitc; rationali commcn- 
furabilis eft. 

Rarionalis potentia tantum erir, cuius quadratum dun- 
taxatrationalc eft. Simihtcr & rationalis cubo tantum, cu- 
ius cubus tantum rationalis cft. 

Mediaiisautem , cuius fecundum quadratum duntaxat 
lationale eft. Ex quibus diffinitionibus fequitur, vtqiianri- 
tas rationalis fit eriam & poten tia, & cubo , & potentia fc- 
cundarationalis: non autcm c contrario. Irem vt quantitas 
potentia rationalis fit ctiam potentia iecunda rationalis, 
non autem e contrario. Nunc diffiniemus quantitatcs irra- 
tionalcs bimembres. 

Binomuim conftat cxxluabus quantitatibus rarionalibus 
acpotentia tantum commenfurabilibus. Quarum exceflas 

Apotomo 
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Aporome,veI Rcfidura dicirur.Er neceflc eft,vt eartim qua- 
drataco* ficiant rationale:earum vero producaum mediale* 
Biraedialc prim'im conftatex duabus quantiratibus me- 
dialibus potentia tantura commcnfurabilibus , &ratienale 
comprehcndentibus. : qiiarum quadrata conficiunt mc- 
diale. Harum cxceHus . Refiduum mediale primumdi- 
citur. 

- Bimedialc fecundum conftat ex duabus quantitatibus 
mcdialibus potentia tantutn commenfurabilibus & media- 
lc comprehendentibus : quarum quadrata conficiunt me- 
dtale , quod eft mediali prxdiclo incommenfurabile. Ha- 
rum excelfus Refi-.Iuum medialefccundum dicirur. 

Maior conftat cx duabus quantitatibus potentia incom- 
menfurabilibus : quarum quadrata conflant rationale : & 
quod fub ipfis mediaic. Haru vcro cxcelfus dicitur Minor. 

Potcns rationalcacmcdiale conftat ex duabus quantita- 
tibus potentia incommenfurabilibus,quarum quadrata co- 
flanr mediale,& quod fub ipfis rationalc. Harum cxcellus 
dicitur cum rationah mediale totum potens. 

Potens duo medialia conftat cx duabus quanritatibus po 
rcntia incommenfurabilibus , quarum quadrata conftant 
mediale , & quod fub ipfis mediale prxdidto incommenfu- 
rabile . Harum excelfus dicitur cum mcdiah mediale ro- 
tumpotens. In quibus fex dffinitionibus medialc intclli- 
giturquantitas potcntia tantiim rationalis. Namque om- 
nisarca, fiueomne produ&um potcntia tantum rationa- 
lc, folerab Euclidc medialc vocari. Etlinea potens talem 
arcam , 'fblct ab eodem linea mcdialis dici . Quod tamcn 
non interturbabir propofitum noftrum. Nos enim quan- 
titatem in genere iiueilla linea fit , fiue area , pqtentia tan- 
tum rarionalcm vocamus , cuius quadratum rationale. 
Medialem verd, cuius quadratum fecundum tanrfim ratio- 
nale eft, Scd in diffinitionibus di&arurn fex irrationalium 
icquemur Euclidem. 

Prxtcrea tam binomium, quam rcfiduum habet fcx fpe- 
cies ficdiftinctas. Quando maipr porrio Binomij , feu refi- 
dui,eft potentiorbrtuiorein quadraro quantitatis fibi com- 
rncnfurabilis: ipfum eft prirar ,fccundx, vel tcrrix fpcciei. 
Quando vero maior portio brcuiorcm potentialitcr cxcc- 
dit in quadrato quantitatis fibi incommcnfurabilis,ipfura 
cft quarta: , quintx, vcl fcxtx fpeciei. Deinde fi maior por- 

Ee tionum 
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tionum fucrir rationalis quanritate binomium fcu Refiduum erit 
primje,vel quartz fpeciei. Si minor porrio fucrir rarionalis:crit fe- 
cund«e, vel quintz. Si neutra portionum fueht rationalis,crit ter- 
ti«r,vcl fcxtar fpeciei. 

S C H O L I A Q^V /EDAM. 

NOtandum,qubd qu.tr,titxt:tm alia efi ' ration.slis ,Mia irrationalis. Et irrationalium t 
atiafimplex , hoc efi t vnhtt nominit , aiia bimcn.hr u. l\urfum,fimplicium xlta f>o: t~ 
tialiter tantitin ratitnalis : alia cuLo tantim , alia qradrato ferundo tamum ratioualis: 
qua> Mcdialie vocatur. Birnembiiitm a.ttem dua fimt p -rapux fpectes. Trima fptties, 
cuiut membra funt potentialiter tantitm comrnenfmatit^ . Sttunda , cuiut portiomt 
funt etiam potentialitcr tncoaimenjurabiits. Trima fpecits e6 trtplex ,- totupltx fetttn- 
da.Illa enim conttnet Tiinomtuni p .r cou-p (itu»em partium,^ t\fftduum fer exceffum—r. 
Jtem "Simediale primttm, cum fm rejiduo mtdtalifrimo. J: tm timtaiait ftcundum , cum 
fuo rtfduo medialifcundo. JJarc verb fbtcits continet Mxhr.-m , cttm Minori , item T$. 
tentem rationale , & •Atediate , funmijue Ktfiduum , fcili;et cnm rationati mediale poteru 

tem: Ittm Ttttnttm duo mtdiaiia : fuumqut t\e(iduum cum mtdiali mediale potentart >. 

Traterea tam Ttinomwm, qudm Rtfiduum t/i fx fbecierum. Qjut fingula iamdudum dif- 
finita funt. . Sed attendendum, qubd quantitat dnorum nomiitum fiue bimembris efi, quat 
confiat ex dttabus portionibut ita ad inuicem affeEiU , vt ad Vnum ntmcn redigi ne- 
queant. Sectts enim non erirTsinominii quantitat.Vt autem pvrtients tattt alicmttt quan- 
titatit bimembris fintita affefla' , vt ad vnum nomen redigi ntqueant , op:tt erit dnabut 
condttionibus, ftilicet vt portiones fmt inuicem incommenfitraiilexinam portUms commen- 
furabiles cnniun&at confi<.innt quatititate vniut nominit & eiut fbe;i:i,c:iiuf funr partes, vt 
oF!cndcmtu)& infnptr vt congerits quadratoritm ip/arum ptr.ionum fit incommtnfitrabilit 
froduflo tarundem s ftc enim fitt, vt talit congtries cum duplo talit frodufii (quodejl qtta. 
dratum prtpofita* bmembrit ptr quartam fecundij minimefactat quantitatem vniut no- 
tninis.7i.amfi ditla congeriet dtflo froducto contmenptrabilit efftti tunt congtrits cum du- 
flo dicto, boc efi,difium quadratum, ejfet quantitat vniut nominis , & pertnde quantitat 
iffa e/fet vniue ttominU :quia vidtli;et,radix vnimminis quadrati: quf conditiontt txpri- 
muntur in prfdictit irrationalittm diffinitionibut . ^toniam igitur ntctjfe tfi, ptmkmtt ,ex 
qttibtu bimembrit quantitat, fitteper compofitionem, jiue per ahfiffimem procedit, ejft in- 
tticem incommtnfurabiles : & infuper congtriem quxiratnum earundem portionum ejfe 
incomm.-rfurabiltm froducto tpfirum : idcirco fex vtrinq>tt irrathnxihtm quantitatum 
fbtctts propagari oporttt. Si enim portionet ft»er'nt tncemmenfmxbilet in mxgnituitte 
tantitm, hoc efi,potent:a fotitm tommtnfurabiies ,fimt tres jbectes irrattonalimm , jaititt 
frima tfe-und* ttrtut- St auttm portionts fuertnl incommenfurabdet eJiamfoteu- 
tialiter , fient tYes retiquf jfecitt ,fciiicet qttarta , quinta, & ftxta. Dctndt ,fi ctngeritt 
quadratorttm ipftrnm portionum- ftttrit rationxlts , prod t.tttm earun mtdialt, fiet fti- 
ma , vetqnxrtafretitt. Si anttm cmgtrits meiinlit , prodttctum r.ttivnale,fiet fe- 
cunda,vei quinta. Si verb tam congeriet , quam productum mediatt , cf alterutrnm tn- 
commenfitrabite „• jiet ttrtia , vtlftxta fpecies , tam f.ilktt per cojauatmtuitt pmintum, 
quam ferexcejfmu wuunii fufra minortrn^r , 
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Poten» rationaleac medialcrcl cum nHonali mHi.tle poten 
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Proposit 

"' ttVtAjVr!? • * ? tV ' '" Crl J T f ?. O 1 Q <l'^3' — 

Orr.ms dux quantitatcs inuicem commenfurabiles 3 funt ficut nnme- 
rus admmerum. Et dus. quantitates , qnx. funt ficut numerus adnu- 
merum,funtinuiccm commcnfcrabilcs. Sunto a.& b.quatitates inuice 
comenfurabiles: Aio,^ funt ficutnumer^adnumcru.Cu enim co- 
. menfurabiles fint inuicc a b.critp diffi.comenfurabiliu quatitatu, 
cois earu menfura,qua? Qt c. Jcaq; a.diuidcturin aliquocpartes lin- 
gulas arquales ipfi c. Ircmq; b. diuidetur in aliquor partes fingulas 
xqualcs ipfi c. Quarea.cV: b.cruntad inuiceficutnumnri partiu. Et 
harceitprimapars prqppfiti. Contra,fit a.quantitas ad b.dnarirate 
ficuc numerus ad numeru. aio, q> a b. comcnfurabiles inuite funt. 
Sccetur crn a b.fingula; : o tot pactes ~*qu.!s , quot vnirateshnt fin- 
gu!i numeri.fitq; c.vna.partiu quantitacisa.ei.itq, c.ad a.ficut vni- 
tas ad numcru p.»rtiu a.Sed per hypofefim n.atl b..ficur numcr 9 par^. 
tiu a.ad nun^vij parciu b. Eritigitur ex a*qualj c. ad b. ficuc vnitas 
ad numcrum partitun b.QUarequotus vnrtas mnmiiat tuimcrum 

Ec % parcium 
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partium.b.totics &c. quantitates mcnfuratipfaro b. Sedc. 
metifuripfam a.igitur pcr diflm.ccmmcnfi.rahiJium quan- 
titatnm , ipfa? a b. quahrirares inuiccm commenluiabilcs, 
Quod fuit rcfiduum propofiri. 

COROLLARIVM. 
Vndc manifVftum cft,qu6d dua? quanritatcs inuiccm m- 
commcnfiirabilcs non (iint adinuiccm ficut numcrtis ali- 
quis ad numcntm aliquem. Itemquc, qucd duar maenitu- 
dincs,qux non (untad inuicrm ficut numerus qui'piam 
ad numcrum qiiempiam , funt inuicem incomenlurabilcs. 
Scquiintur ha?c cx prarmiiTa adeftructione contrariorum. 
Propositio 44* . 
Omncs dua magntudlnes vm commenfurabUes T funt inuicem 
com^enfurabUcs . Dua? qunntirares fint ab. quar fingulae 
fint ipfi c.commcnfurabiles. Aio, quod &. ipfe a b. funt ad 
inuicem commcnfurabiles . Nam cum ac fint commcn- 
furabiles crunr, pcr prarcedcnttm, ficutnumcnis ad numc- 
rum: & fimilitcr, quoniam c b. commenfurabilescrunt, Sc 
ficutnumcrits ad numerunt. Sumantur igitur pcrquartam 
oc"taui Eucl. trcs numeri d ef. continuanrcs duas rationes 
fcilicct, vtficutefta.ad c.fic fit numcrus d.ad nnmcrum c 
& ficut c. ad b. fic fit numcrns e. ad numcrum f. & runc cx 
cquali crit,ficut numcrus d.ad numerum f. ficquantitas a* 
aa quantitatem b. Igitur per iccundam partcm pra:cedcn- 
tis , quanritas a b. funt ad inuicem ccmmcnlurabiles. 
quod eft propoficum. 

Propositio 45 a . 
Omncs dux quantitatcs,quarum vna commcnfurabiHs cflali- 
cui tcrtis t rcliqua verb cidern mcommlfurabilis, funt adinuicetn 
incommcnfurcbiles . Excmpli gratia,magnitudinum a b.vna 
fcilicet a. fit commcnfurabilis ipfi c. reliquavcio b. inco- 
menfurabilis eidcm c. Aio tunc, qucd ipfa? a b. wuiam in- 
commcnfurabilcs funr. Sccusenim erunt a b. commcnfu- 
rabilcs: fcd ipfica c.pcr hyp.comcnfural ilcs.igitur pcr prc- 
miflamerunt b c. inuiccm commcnfurabiles: quod cft iup- 
pofito contrarium. N6 igitur funt a b. inuicem commeniu- 
rabilcs. crgo incommenfurabilcs. quod cft propofitura. 
Propositio 46* . 
Omnium duarum quantitatum mtticcm incornmenfurabilirm 
congcrics eJr cxctjfus fttr.t inter fe eJr ipfis inuicem incommcnfu- 
rabilcs. Etfi congcrics i4ti e> rum fit tnccmmcnfurabitis, crit & 

rcliqu* 
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reliqu* eommenfurabilis. & ipfcintcrfc commenfurabi- 
les" . Hx conclnfiones facilc conftant ex hac communi fen- 
tcnria : quoniam quantitas,cjuarmctitur partcs, mctitur& 
totu. Et,quac mctitur rotum & ablatum,mctitur & relictu. 
Propositio 47* . 

Omnium duarwn quantitatum inuicem incommenfurabilium 
con%erics & cxfeflusjunt intcr fc & ipfts inuiccm incommenfu 
rabiles. 6tfi congeries vni carumftt incommcnfurabilis, erit ejr 
reliaudt incommcnfurabilts. £t ipft intcr fc incommenfurabiles. 
Nam fi fecus efTet, runc, pcr prxcedentem, fcquerctur con- 
trariu fuppofiti.Omnino igitur vera funt quc proponunrur. 
Prqposi TtO 48^ . 

Qmnes dut qttantitates proportionalcs duabus quantitatibus 
quoquo modo commenfurabilibus , funt eodem modo commen- 
furabiles . Et proportionalcs duabus aliquo rnodoincommen- 
furabilibut , funt eodem modo incornmenfurabiles . . Excmpli 
gratia, fintquantitatcs ab. ipfis cd. quantiratibus intcrfc 
cornmcnfurabilibus proportionales:hoc cft ut a. ad b. ficut 
c.ad d.Aio,qu6dab.cruntinuiccm commcnfurabilcs.Nam 
fi c d.funt commcnfurabilesjcriint per 4$* huius, ficur nu- 
merus ad numcmm. I<»irur erir a.ad b.ficut numerus ad nu 
merum:quare pcr fecundnm partem dicla: 43* a b. funt in- 
tcr fc commcnfurabilcs.Quod h c d.finr commcnfurabiles, 
aio , quod & a b. inter fe incommcnfurabiles erunr. Nam 
tunc,per corollar.4 j* huius, c d. non crtint lictit numerus 
ad numerum , & idco ncque a. ad b. erit licut numerus ad 
numerum:& perinde per fecundam partcm dicti corollarij 
a b. runcinc6mcnfurat>iles inter fe crtint licut proponitur. 
Item fi c d. ponantur aut potcntia tantiim , aut cubo tantu, 
autquadrato fccundo tantum commenmrabiks : codcm 
pcnirus modo&ipfa? a b. commcnfurabiles crunr. Siau- 
rem cd. aliquo didlorum modorum ponanturincommcn- 
furabilcsieodem fimiliter modo & ipfc, a b.incommenfura- 
bileserunt: Quoniam fcilicct quantitatum proporriona- 
lium proportionales funt taquadrara, quam cnbi, & quam 
fecunrlaquadrara.Er idcirco fequiturcorum commenfura- 
bilitas , vclincdmmcnfurabilitas : quippe qua? comitatur 
proportioncm, addu&a 4 1* & eius coroUario, 
Pkopositio 49* . 

Omnis quantitas rationalis muttiplicans aliquam quantiia- 
tem, producit quantitatem multiplicat* cognomincm & com- 

E c 3 mcnfurabilem. 
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menfurabiltnu . Exempli graria , rationalis quantiras a. 
miiltiplicetquanriratem b. porentia tanrurn rarionalem, 
& faciar c. Aio,qu6d c.potcnria ranriim rationalis eft,& ip- 
Ci b.multiplicata? commcnfurabilis. Sitcnim ipfius a. qua- 
dratum d.&!: ipfius b.quadratum c.& cx d.in e.nar f.Erirque 
percoroll.vndcrimqhnius,f.quadrarum ipfius c. Ctxmqae 
cx diffinirionibus,quantitarum a b. ipfc d.fir numerus qua- 
drarus: ipfeautcm e. numerus non quadrarus : iam corum 
produc"him'f.per co:oll.fecunda? noni Eucl.non eritnumc- 
rus quadratus . Igiiur c qua? radix cft ipfius f.per diffin.erir 
potcnria tantUm rarionalis. Cumque pcr diftin. mulripltca- 
tionis^c.prcdu&u ad b.roultiplicataro,fir ficur a. multipli- 
cansad pofiram : firque a.pofita» commenfurabilis , quia 
rationalisMamjper prrcccdenTem, ipia c. ipfi b.comracnfura 
bilis crir : ficur proponrrur. Similirer aurem, fi b.cubo ran- 
rum rationalis fupponatur, oftendetur &ipla c.<:ubotan- 
tum rarionalis,& ij^fi b commenfurabilis : & fi.b.quadrato 
fecundo tanrum rationalis ponatur, &ipfa c. quadrato fc- 
cundo tantum rationalis , & ipfi b. commenfurabilis de- 
monftrabitur. Sicutpropobitur. 

Propositio cg* . 

Si produBmn fuerit commenfurabile multlplicctdt quantitati, 
ttrnc muliiplicans e{l rationalis . Vt fi a. multiplicans b. fa- 
ciar c. ipfi b. ccmmcnfurabilcm :aio,quod a. rationalis 
eft : Nam pcrdiftin .multiplicationis,erir 3 ficut c.ad b. fic a. 
ad pofitam. Cumque pcr hypo. c. fir cotnmenfurabilis ip£i 
b.erir per antepramillam a.commenfuiabilis pofirx,quare 
pcr dimn.a.rationalis: quod eft propolitum. 

Propositio 51". 

Omnis quantitas diuifa per tjuantitatem fbi commenfwrabU 
lem^exhibct inquotittitetju.-ntitatcm rationalem-, . Sihr a b. 
quantitatcs commenfurabiles intcr fe , &diutdatur b. per 
ipfam a. & proucniat c. Aio , quod c. quanriras rarionalis 
eft. Nam , pcrdifrm. diuifionis,erir,ficur a. diuidensad ro- 
firam,ficb. diuifa ad c. prouenicnrem. Erpcrmuratim,ficut 
2.ad.b. ficpofitaad c. Sed a. pcr hypor.eommenfurabiliscft 
ipii b. crgo per prarmillam % & pofita commcnfurabi- 
lis ipli c.Ergo c.rationalis:quodeft piopofitum . Hoc idcm 
exprarcedentioftendipotclt. 

T K o- 
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Propositio j i* . 

Omnium duarum quantitatum inuicem commenfurabilium 
quadrata funt adinuicem ftcut quadrati numcri: & cubi,adinui- 
eem t fitut cjtbi numeri: & fecunda quadrata ,ftcut bis quadrati JL _E 
numeri : Vr fi lint .1 b. quantiratcs inuiccm commcnlurabi'- c d 
Ics,quaruquadrat:ifintcd. cubiauc cf. fecundaautequa c f 

dratag h.Aio,quodcd.erunt ficutquadrati numeriadinui- — ; ■ •^rr 

cem: 6c c f. licut cnbi mimeri : 8c g K ficut bis quadrati nu- 5 
meri. Nam,per 4j s huius,a b.quantitatcserunr aci inuicem, 
iicar numerus ad numeruuv. fed tam in quatitaribus,quam 
in numeris quadrata fun jin ciupla : cubi iatrtpta : fccunda 
quadratain qiudruplaratione radicu Igitur c d.funt ^ppor- 
tionalesquaclratis calium numcrorum. £t e f. proporriona- 
les cubis taiium numerorum:& gh. proporrionalcs bisqua»- 
dratis taliura numerorum. Et hoc cft propofimm. 



Propositio $j 



3 



Omnes dus quantitates t quarum quadrata funt adinuicem fi~ 

cutquadrati numeri; velquarum cubi funt adinuicem fiiut cubi 

numeri rvel quantm fecunda quadrata funt adinuicem ficut bis 

quadrati numeri, funt inter fe commenfur abV.es. Exemph gra- 

tia,fintdnxquantitates a b. quirumquadrata c d.& quaru ^ 

cubi e £ &quarum lecunda qnadnra gh. Aio, quod,fi c d. c k ct 

fuerincadinuicem, (icut quadrati numeri : vel ii e f. fucrint e 1 rn f 

adirruicem, iicutcubi numeri-, vclf. i> l>fucrinr adinuicem» ' '1 
r 1 • 1 . . " 1 r ■ r e. n. o. p. h; 
licur bisquadrati numcn : luncin omni tali caiu , 'p<^ . 0 i r 

a b. quantitateserunt adiruiiccm commcnfurabiles. Nam 

fi c d. linrinrerfe, ficur quadrati numcri ;cum talibusnu- * • 3 

mcris interfic vnus medius numerus proportionalis t inter- 4 * 6 ' 9 

critipliscd*vnaraediac]uanritas proportionalis, quarfir k. *• *7 

crunquc ckd. quantitates talibus tribus numcris propor- K*. 14.. 3.6. 54. 8l« 

tionalcs :cumuuequadraca finc in dupla rationc radicum: 

critficut c.ad k. ficut a. ad b. Scd c. ad k. ficuc numerus 

ad numerum : ic»irur a. ad b.ficur numcrus ad numerum: 

quare per iccundam partcm 4 hnius, a.b. inuicem com- 

rocnfurabilcs : quod cft propofitum. Si autem cf. nni u> 

ter fe ficut cubi numeri : tunc , quia talibus numeris intcr- 

fiioc duo numeri medi) proportionalcs , inxererunt ip- 

lis e f. dux mcdia: quantitatcs pr». portionales, quae finL 

£ e 4 1 m. 
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1 m. eruntque c 1 m f. quantitates talibus quatuor numer» 
proportionales.& quoniam cubi funtin triplaproportione 
radicum:erir,ficura.ad b.fice.adl.fcde.ad £ ficut numerus 
ad numcrum:Igitur ficutnuinerus adnumcru,fica.ad b.& 
idco pcr fecunda parrem 4 ab inuiccm commenfurabilcs. 
&i dcmumeh.lint incer fe* ficut bis quadrati numcri : tunc 
qwoniam ta libus numcris intercrunr tres numcri mcdij pro 
porrionalcs r inrererunt & ipfis g h.tres media: proportiona- 
les quantitarcs:qux fint n o p.eruntque g n o p h. quantita- 
tcs tahbus quinque numcris proportionales:& quoniam fc 
cCda quadrata funt in quadrapla ratione radicum:erit iam 
a.ad b.ficut g. ad n.Scd g.ad n.fic^r numeras ad numerum: 
lgitur ficut numerus ad numerum , fic a. ad b. quarepcr fc- 
cundam partem 4 j« abinuicem commcnfurabiles, ficut 
fuerat a principio dcmonltrandum. 

C O R O L L A R I V M. 
Ex his manifeftu cft,quod omnium duartim quantitatum 
inuiccm incommefurabiIium,neq; quadrata funt adinuicc, 
Iicutquadrati numeri:ncqne cubi,ficut cubi nurneri,hequc 
lecunda quadrata^ficur bis quadrati nnmeri. 

COROLLARIVM. 
Conrra,cV omnes due quantirares,quarum quadrata non 
iunt adinuicem , ficutquadrati numeri ; vcl quarum cubi 
non iiintadinuiccm,hcutcubinumcri: vel quarum fecun- 
da quadrata non funtad inuicem, ficut bis quadrati niimc- 
ri ; funt inter fc comm-nfurabilcs . Nam harc duo co- 
rollaria conftant ex duobus prxcedenribus propofirioni- 
bus, a dilhndionecontraiiorum. 

COROLLARIVM. 
Prxterea manifeftum eft, quod quanritates intcr fc comcn 
iurabiles,funrommno,eriam tam quadraro, quam cubo, 
quaraque fccundo quadrito commenfurabiles ; non au- 
rcm i conucrfo. Nam quantitates.fiue quadrato, fiue cubo, 
fiue iecundo quadraro commcnfurabiles,nonfunt omnino 
lnteric commenfurabilcs. 

„ , r COROLLARIVM. 

Vndeicquitur^vt^uantitasrarionalisfitetiampotcnria ' 
& cubo,& quadrato iecundo,& fic in infinitum rationalis- 
Bc non e conuerfo. Namquantitas fi uepotinria,fiuc cubo, 
imeqiudrato fecundo, rationalis non omnino cft maBifc 
mdine rationahs. 0 

C o r 6 it+ 
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COROLLARIVM. 

ConMT3,quantitates intcr fe incommenfurabilcs non om- 
riino funt & potcnrtia, aut cubo , aut quadrato fccundo in- 
commcnfurabilcs. At quantitatcs potcntia, vcl cubo , vcl 
quadrato fecundo incommcnfurabiles omnino funt& raa- 
gnitudine inter ic commcnlurabiles. 

COROLLARIVM. 

Vndc fequitur,vt qusntitas irrarionalis n5 omnino fit 8c 
potentia,aut cubo,aut quadrato fecundo irrationalis.Qiun 
titas ver6 potentia,vel cubo,vcl quadrato fccundo irrationa 
lis omnino fit, & magnitudinc irrarionalis . Qux corolla- 
ria gradatim fcquuntur alterum cx a!tero,vt ctiam per exem 
planumeralium tcrminorum conftat. 

Propositio J4 a . a 

Omne produtlum duarum qiuntitatum potentia tantihnfa- 
tionalium inuicem commenfurabilium, eji rxtionale^j. Exempli 
gratia, a b. quantitatcs potcntia tantum rarionales inuiccm * 
commenfurabilcs multiplicata! inuicem ficiant ipfam c. a 
Aio , qu6d c. quantitas rationalis eft. Sit enim ipfi a.a?qua- 
lisd.&a.ductain d. hoccftin fe ipfim faciat e.qu;e iam ra- " 
tionalis eft, cum a. fit potentia rationalis per hyp. Sed per g 
primam fexti,ficut d. ad b. fic e. ad c. commcnfurabilis eft 
autem per hypo.ipfa d.ipfi b.ergo,per 48* huius,ipfa e.com- 
menfurabilis eritipfi c.Rationalis eftautem e.rarionalis er- 
go pcr difKn.& c.quod fuit demonftrandum. Alitcr & pul- 
chre fic. Sitipfius a. quadratum ipfi f. & ipfius b.quadra- 
tum ipfa quantitas g. eritquc per y 2* pr.Tcedentem f.ad g. 
/Icutnumcrus quadrat^ad numerum quadratum. Ducatur 
crgo f. in g. & proueniat h. eritquc h. numerus quadratus: 
quandoquidem fg. per vigefimam octaui, funtplani fimi- 
lcs. Sed per corollariu vndccimac huius h. eftquadratumip- 
fius c. crgo c rationalis , quandoquidem radix eft ipfius h. 
qux pernumcrum quadratum rcprarfcntatur.Er radixqua- 
drari numeri rationahs quantitas eft, quia cognitus, & fci- 
tus numerus, ficut propomrur oftendendum. 

Propositio j j a . 

Omne produtlum duarum qnantitatum rationalium & pott- 
tialiter tantitm intcr fe commenfurabilium, cji potcntia tantum a 
rationale:quod tamcn ab Euclide vocatur mediale^j.Sunto a b. 
quantitaics ratio/ules,hoc cft ambx potcntia tantum ratio- 

nales 
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n.iUs,vd vna rationalis in magnirudinc,altera vero r.mtiim 
£Ountia,& inuice potenrialiter tm c6mefurabiles,qu£inter 
le multipli.ata: facunt ipiam c. Aio,q> c.tftquatitas potetia 
tm larionalis.Fiant eniin ea, tjiijc in prarccd .nti, ericque pcr 
eadem,ficut d. ad b. fic e. ad c. cumn; pcr hvp.ipfa d. iph b. 
* fit potcntialiter tantum comcnlurabilis: crir per^S* huius, 
ipfa e.quc^ r.i tionalis cft.potctinliur tm comelurabilis ipfi c. 
I\;irur per diffin.c.porenria tm ranonahs cft , quod eftpro- 
pofitum. In altcra vero dcmonftiation:-,crir pcr coroli. 5,3" 
prarcedcntiSjf. ad g. non ficut quadrarus numcrus adqua- 
cirarum numerum 6c : idcirco fg. pcr xo 1 odfcaui noncrunt 
adinuiccm plani numcri limiles Quarc,per piiraa noni,ipic 
h.iplorum fg.produ&u non crir quadratus numerus,& pty: 
lnde c.ipii 9 h.iadix potctia tm rationalis cifyicut ^pponicur. 

# S C H O L I V M, 

Illu.1 antcm notandum, qudd ptarfatum productum qnantitattitn 
rationaliu abEuclide vocatur medialts qttatitas , fiue Meiialis area: 
quoniain gigniturex ductu laterum,at(v, ita intelligcndarfuntdiffini- 
tiones irrationalium magnitudinum,vl>i de areis mentio rtt.Lineam 
vero in talem aream potentem , hoc cft , cuius quadratum eft talis 
area , medialis dicitur. 

Projositio c6 r 
Membra binomijftue reftdui,funt radices duorum numerorft^ 
quorum maior ad exceffum fupra minorem fe fe babet ftcut nu- 
merus quadratus ad mtmerum quadratnm,jiunt tres prlmx jj>e- 
des. S't autem fecus t ftunt tres reliqua jpecies Binomij ,ftue Re- 
fidui. Uem ftmaior ex numtris ditlis ftt quadratus, tunc jit pri- 
ma vel quarta jpecies. Si minor ftt quadratus numerus , fiet fe± 
cunda vel quinta-.ft neuter ftt qmdratus numerus y fiet tertia vel 
fexta jpeciet . Exempli gratia, o.& 5. numeri funtquadrati 
membrorum primi Binomij,iiue Refidui.Nurncri 12. & 9. 
fecundi. Numeri 8. & 6.tertij.Numeri x j.& xo.quarci.Nu 
mcri 14. & o.quinti. Numcri 10. 8cj. fcxti. Vnde talium 
fpecicru radiccs ficfc habcnt: vtearu diffinitioncs expofcut 

Binomiump* 3. p r. Vhde per abfcijfwnetru 

Binomium x u r.tx p 3. formantur tottderru 

Binomium 3* r8 p r.6. jpccies reftduorunu. 

Binomium 4" j p .r.xo 

Binomium 5 a r.14 p 3 

Binomiunx6 u £.10 p r.7. 

Pxqk 
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Proposiyio 57". 

"Singularum Hinomi} fpecierum radices y funt fpecU fmgult 
mationales quintltates per ordinem , fcilicet 'Binomium, Bi- d 
mcdiale primum , r BimediaIe Jccundum , Maior , Potens ra- 
tionale ac mcdiale. & potens duo medialia . Paucis propo- 
irtum demonftrabo. Efto Binomhim , cuius membra a b. 
b c. Sit ipfius ab. quadratum de. 5c ipfius b c. quadra- 
tum cf. quorum ditferentia fd. cuius dirTerenriar quarta 
pars fit g. 8c iplius g. radix fit h. Mox lcda per a*qualia 
quanritate a b. apud k. pundhim , ponarur ipfi h. rrqua- 
lis kl. Poft harc,totius akl. radix fir m. Reli&i aurem 
lb. radix fit n. Aio iam,quod totum m n. radix eft bino- 
nii) a b c. Deinde oftcjidam , quod fi a b c. fit binomium 
primum, tunc m n. crit binomium. 5i abc. binomium 
Jecundum, tunc m n. erit Bimcdialeprimum. Si abc. bi- 
nomium tertium, tunc m n. erir bimcdialc fecundum. Si 
a b c. bmcroium quartum,runc m n. erit maior. Si a b c. 
binomium quintum ; tunc m n. Potens rationale acmc- 
diale. Si demum a b c. binomium fextum , tunc m n. Po- 
tens duo medialia. Nam cum a b. fcceturarqualitcrapud 
k. & inYqualiter apud 1. iam per quintam fccundi Ele- 
mentorum Re&angulum al. lo.cum quadrato k L hoc 
cftcum g. arqualia funt quadrato a k. hoc eft, quadranti 
jpfius d e. Scd quadratum ipfins k 1. hoccft g. fuit qua- 
drans ipfius d£ igi turrcliquum quadrans rcliqui, hoceft, 
reclangulum al. Jb. erit quadrans ipfius ef Quare per 
coroll. vndecima; huius, re&angulum m n.crir radix quar- 
xx parris ipfius cf. hocelr dimidium ipfius b c. ergo du- 
plum ipfius rectangmi m 11 arquiualet fotum b c. Cumquc 
pcr hyp. al. fitquadratum iplius m. & I b. quadratum ip- 
iius n. crunt quadratum m.qtudratum n cum duplo re- 
&anguli m n. fimul arqualia toti a c. Scd pcr quirram fe-" 
cundi ;eademfimul compcnunt quadratum totius m n. 
Igirur torutn m n. radix elttorius ac quod crar primum 
cx demonftrandis . Rtliquum patct cx conditionibus 
ipfarum fpecicrum binomij : fit cnim , vt cxeunre a b c. 
binomio primo,tunc a 1. 1 b fint rationalcs. Excuntc autem 
a c. binomio fccundo,vel tertio, fit, vt a 1. 1 b. dnt potcntia 
tajirum rauoualcs.Quare exeunte a c. binomio primo,ei unt 

m n. 
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m n. potcntia rationales, Excunteautcm a c binomfofc- 
cundo,vel tettio, erunt m n. mediales : quandoquidem al, 
1 b.quadrata ipfarum m n. potcntia ranrum rarionalia. Et 
hoc,quoniam, per diffin binomij primi, fecundi , & tertij, 
radix ipfins d f. & ideo radix ipfius g. hoceft h. hoc cil k 1. 
commcnfurabilis eft ipfi a b. & ideo ipfi ak, vel kb. ip- 
fisque al.l b. cumque, perprimam lexti, m.ad n. fitii- 
cut quadratum m.ad re&angulum m n.hoc cft ficut a I. 
ad dimidium bc. Ideotuncper quadrageiimam o&auara 
huius , conflat ipfas m n. dle potentia tantum commcnfu- 
rabilcs. Exiftcntc autem ac. binomio quarto , quinto vcl 
fcxto, fit vta 1. 1 b. fint inuiccm incommcnfurabilcs : quo- 
niam fcilicct , pcrditfin. talium binomiorum , radix ipfius 
c d f. cV perinde radix ipfius g. hoceft ipfa h. & ipfa kl. in- 
commcnfurabilis cftipfi a b, & idci^co ipfi a k & ipfis al. 
1 b. quare,per quadragefimam fcptimam huius, lpica 1.1 b. 
inuiccm incommenfurabiles . Vnde conftat ipfas m n. 
tunc efic potcnria tacommenfurabilcs . Item cum redfcin- 
gulum m n. fit dimidium ipfius b c. atque exeunte a c bi- - 
nomio primo, tcrtio , quarto , vcl (exto ipfa b c. fit potcn- 
tii tnntu rationalis : ideo runc rectangulum m n. erit me- 
diale. Excunte veru a c binomio fccundo , vel quinto b c. 
crir magnitudinerationalis : quarc runc re&angulum m n. 
critrationalc. Prsetcrca cim quadrata m n. conficiant to- 
tam a b. atqueexcunte a c. binomio primo vcl quarto ab. 
fit magnitudine rarionalis : Exeunte ver6 ac. binomio fc- 
cundo , rerrio , quinto, vd fexro, a b. fir potcntia tantura. 
rationalis. Idcirco excunte a c binomio primo vel quarro, 
quadrara mn.conficiunc rationale. Exeuntc vcro ac. bi- 
nomio fecundo,rerrio, quinro^vel fcxto,quadrara m n. con- 
ficiunr mediale.Ex quibus quidem, confyderaris irrariona- 
lium quantitatum diflinitionibus,c6ftabitqu6d cxcuntca c. 



p° binomium. 

2° bimedialc primum. 

Binomio 3 ° m n * erir bimcdialelecundum. 

> Maior. 



F 



-Potens roaleac mcdialc. 



L.6 0 — Potcns duo medialia. 
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COROLLARIVM. 
Hinc crgo ccraperiri poterunr fingula? quanrtrares trra- 
ticna lcs:vt Ci vclim,exempli grctia,ccrrpcriu irrationalem 
cuan titarcm , qrarMaiorvocatur, pci piarccdcnrem, inue- 
r>i. m quartum binomit.ra : & per przu.ntcm , ipflus bino- 
mij radicera , quar, vroftenfum eft, Maiorerir. tt iimilitcr 
pcr tcl quas bincmiorum ipecics reliquas irratjonaJes in- 
ueniemus. 

Propositio 58* . 
Sex irrationalium qucntitatum,fcilicet 'Binomij, Himedialis 
fTimiShlmidialis fecundi 9 Afaioris t Totentis rationale ac media* 
le , Totcntisji duo medialia , jmgularum per crdinem yfmgula 
quadratafunt fmguU tyccies Timomif . Harc eft contierfa prc; 
ccdcnris. Perfiftam ramen in eadem defcriptione,aciuppo- 
firis. Ponaturque m n. binomium,velaliquaexirraticnaIi- 
bus pradicHs. iravt m n. fint mcmbra ipfius irrarionalis 
iuxtaeiusc' frinitionem ccnfiderata:vt habeam ipfius m n. 
quadraturp,pon?.m ipfius m. quadratum a !. ik ipfius n.mi- 
noris membri quadrarcm 1 b.ltem eius, quod fircxm.in n. 
cfuplum ipfam b c.Eritqucpcr quartam fecundi Elemcnro- 
rum,tota ac quadratum totius m n. Dcmonftrandum eft 
ieitur, qucd fi ponatur m n. aliqua ex dic"tis icx quanrirati- 
br irrationahb* : erit Sc a c.aliqua ex fpcciebus binomij : 6c 
quota m n. in ordinefcx irrationalium , tota Sc a c.in ordi- 
ne fpecicrum binomij. Namquecx conditionibus mem- 
brorum m n. componenrium ipfam irrationalcm,fcquitur 
conditio membroru a b. b c.conftituentium fpeciem bino- 
mij. Sic exiftcnre m n. Bincmi 9 , vcl Bimcdiali primo , vel 
Bimcdiali fccundo,iam pcrdirTin.a 1. 1 b. quae funtipfbrum 
m n. quadrata,funrinuic< m cumcnfurabilcs. Vndcper^^ 1 
huius,fiequitur vt k 1. fit it^ (is a 1. 1 b« Sc rori. a b. commen- 
furabilis. Cumque h. fir radicis ipfius d f dimidium , eric 
talis radix commcnfiuabilis ipfi ab. lgitur ab.potentior 
quam b c.in infa d :. quadiato fcilicdt radicis fibi comraen- 
/urabilis.Exiftcnteautem m n. Maiori,Porcnti rationaleac 
mediale, potentiveduo medialia;tuncpcrearum diftin.a 1. 
lb. funt inuiccm inccmmcnfurabilcs : vndeper47 s huius 
fcquitur,vt k 1. fit ipfis a J. 1 b & toti a b.incommenfurabi- 
lis: vtque K 1. hoc eft h.ipfiusradicis d f. dimidium,& per- 
indeii. fia radix fitipfi a b. inccn ircnfnrabilis. Quofir,vt 
a b. porcntior fir, quam b c. in \ t Ca df. cuius radix cftipfi 
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ab.' incomenfurabilis. Itcm, qm cxiitcnrc m n. binomio,vel 
Maiori,a b.eftrationalis: b c.verdpotentia tantum eftratio- 
nalis. Exiftcntc autcm m n. Bimcdiali primo,vel potcrtfe 
rationale,& Mediale,a b.cft potcntia tantum rationahs,bc» 
vero rationalis. Exiftente tandcm m n. Bimediali fccundc, 
vcl potente bind medialia,tam a b.quam b c.eftpotetia tm, 
rationalis. Pr$tcrea,quoniam exiftcrc m n.binomio, Bime- 
diali primo,Maiori,vcl potcntc rationalc & mcdiale iplaru 
a b.b c.altera eft magnitudine, altcra potenrialirer tantum 
rationalis.atqueideo a b.b c. funtpotcnrialiter tantura co- 
menfurabiles. Exiftenteaurcm m n. Bimediali z° cum per 
primam fexti,m.ad ri.iit (ictit quadrani m.ad rcctanguluni 
m n. hoceft, ficut a 1. ad dimidiu iplius b c. arque m n.fint 
incommcnfurabiles.cV:. idco a L& dtimidium ipfius b c. fint 
incornmcnfurabiles bct 48* huiustCumq; (quoniam a J.I b. 
intcr fc commen(urabiles,ideoq; tota a b.iph. a l.commcnfu 
rabilis eft, iam toia a b.dimidio ipfius b c. Et idco toti b c. 
pcr ^ s huius, fit incommcnfurabilis : finrq;a b.b c.potcn- 
tialiter commenfurabiles:ciapotetia rarionaliscxdim.di&i 
Bimedialis lecundi.Exiftenre randcm m n.porcnreduome- 
dialia,aim ab.b c.ex diftin.ipfius, linr incommenfurabiles: 
ac potcnrialirer tantum commcnfurabiles,quia fcibcet.po- 
riarationales, ficutomniaexdiftinitionibtis ipiarum irra- 
tionalium conftat.Propterea,confyderatis fcx fpecierum bi- 
nomij conditionibus, exiftcntc 

pBinomio — ac erit— 

| Bimcdiali p° ac erit- 

\ Bimediali z° 
n- )M. 



M 



Maiori 



-a c ent 
-a c erit 




J Poteterationale,mediuq-, — ac crit 
L-Potcnteduo raedialia ac erit 

P R o P o s 1 t 1 o. 5 p a . 

Omne aggrcgatum quadratorum inaqualium cxccdit duplum 
producli radicumin quadrato diffcruitw radunnu . Secetur 
"qnantitas a b. pcr inarquali.i npud 0 & a maiori portionc 
a c.abfcindatur ipfi b c.a»qualis c d. Atq-, iri oftendcndu eft, 
'qu^d congerics quaclrarcrum a c. cb. fupercrar dnplum 
"ipfius rcdhnguli ac. cb. m quadmo ipnus d a. quod a 
Campano m dccimo Elementorum oftenfum cft. Pcrquar- 
tam fccundi, qmdratum a c. & quadratum c b. rum duplo 

redanguli 
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re&wguli a c.c b.fimul sqinlia funt quadrato a b.Quod pcr 
octauam fecundi,a:quale, eft quadrato d a. cum qualiruplo 
redtanguli ac. cb. Auferatur vtrinque duplum rcclmguli 
a c. c b. & fupcrerunt quadratum a c. 6c quadrarum C b. fi- 
mul Jtqualia quadrato d a. 8c duplo rc&anguli a c.c b. 
p a ac H&c autem eji dcmonjratio. 



\ i_i. <t u — j-j , ^ 

, fccurfi^ a cb— .7 fimularqlia funt □ w ab.Q3j ? 8* 1' Tq' 

fShj ccb <J a-qualc cit^ D ? ac>c b 



Aiifcratur vtnnque Q }^ c. cb. 
v &fupcrcrunr a j 

O-^fimulaqualia fg A * 

J Et hoc demoltradu fuit CQ^-ac.cb. 
Proposi tio 60* . 
Stngularum refidui jpccierum radices,funt ipft Jingulx irratio 
nales refiduales quantitates per ordjnem : videlicet Reftduum t 
Refiduum mediale primnm, Reftduum mediale fccundum, tSiti- 
nor , cum ratidnali mediale totum potens t & cum <JJCediali me- 
diale totum potcns. Repetam clefcriprioncm,fuppofita (k de- 
monlrrata $7' precedentis. Hoc folum mutaro, vt pro ag- 
gregato membrorum ab. bc. lumatur corundem difFcren- 
tia,qua valct raaius membrum a b. cxccdit minus b c.Nam 
fiaggregarum fupponitur binomium : iam perdiffin.dilie- 
rcntia erit Rcfiduum ciufdera fpecici. Itcm pro aggrcgato 
portionum m n. (quod aggregatum crat radix ipfius a b c. 
binomij ) fumatur difterentia earundem m n. qua lcilicct 
m.iior port.O m. fuperar minorem n. Qur djftlrentia crit 
irraiionalis quanrirasrcfidualis llliusquantitatis, quam co- . 
flabantportiones m n.per diflinitionem. Oftendam igitur, 
quodficut ipfius aggregati abc. radix fuit ipfum aggrega- 
tumi m n.ita dinerentia: ipfarum a b. b c.radix erit difreren- ^ . 

tiaipfarum m n. Sic, cum ipiius m.quadratum fita Latqj 

iplius n.quadatum fit 1 b. iam a b. erit aggregatum duorum j, j ^ 

quadrarorum inxqualium , quorum radiccs m n. Scd b c. 

fuit duplnm produLti talium radicum : igirur, per prarce- 
dentcm > ipTa a b.cxcedit ipfam b c. in quadrato difFcrcntifc 
carundem radicum, hoccft, dirTerentia ipfirum a b. b c. cfli 
quadratu diftercnti.t ipfarum m n. E"t pcrindehxc diffcrcn- 
tia crit ra.Iix illius. •Quamobrcm pcr demoftratafn ?7 a . 

nr.rcedcnti, 



m r 



♦ 
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prarcedenris , fi illa diffetcntia fucrit refiduum primx fpe- 
ciei : haec differenria erit refiduum . 

Si illa,Refiduum i*fpeciei,haicRefiduu medialc primu. 

Siilla,Refiduu ^ fpeciei, ha;c Refiduu medialefecudu. 

Si illa,Rcliduum 4* fpccici:hnec irrationalis.qux Minor. 

Si iIIa,Refiduum 5", haic cum rarionali mediale potms. 

Si illa,refiduura <F ,haec cum mediali mediale potens. 

Et hoc eft,quod demonftrandum proponebatur. 

COROLLARIVM. 

Vnde manifcftum eft, qu6d compertis per 57* preceden- 
tem,fex irrationalibus quanriraribus pradi&is, quc; finguls 
cx binismembris conftantinarqualibus: Iameorondem me 
brorum difterentia; fingula: crunt Refiduales quantirates 
prardidrarum bimembrium. Ircm fi bimebribus uia fingulis 
quadraraartribuanrur(quac binoinia (unr)ralium binomio- 
rum Refiduaeruntfingula fingularum di&arum Rcfulua- 
lium quadrata. 

PROPOSITIO 6l a . 

Sex brrationalium quantitatum refidualium, fcilicet Hgfidui, 
Refidiu mcdialis primi, Kefidui medialis fecundi , Minoris,Cum 
rationali mediale potentis , Cum mediali mediale potentis , fin- 
gularum per erdinem,f]ngula quadrata funtfinguU fexjpecies 
'Rcfidui. Siciu pnecsdens fequitur ex demoftratis 59« & 57* 
Ira prarfens propofirio fimilitcr cx ijs , quj in $9* &C 58* o- 
ftenfa funt, conftabit. 

COROLLARIVM. 

Hinc manifeftum cft , quod Binomij , & Refidui haben* 
dum xqualia nomina , radices inter fe hibent eriam arqua- 
lia nomina:& c contrario, Binomium & Rcfiduum, quoru 
radices habent xqualia nomina,fortiunrur ctiam inter fe no 
mina xqualia. ldemquede nominibus proportionalibus di 
cendurn.Nam xqualitas nominum in quadraris,facirarqua- 
litatein nominum in radicibus : &econtrario. Proporcio 
vcrd proportioncm , ficut per procelTum demonftrationis 
57* Sc y 8 ? conftire poteft.Nunc exponam hlc fex fpecics bi- 
nomiorum, & toridem carura radiccs, qus funt fcx irratio- 
nales quanticates. 



Binomia 
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Binomia Cet Quam radicea funt toiidC irtoclcs qtian utatesf.bimeurer* 

Trimum 7P.1.40 Bmomiumr e.p r.a 

Sccundum r ii.p.4.... Bimediale prunum.rr.S? 0 rr.a. 
Tertiuji r.j 7.p r.14. B>meiwlc iejjundum ri 11 .) rr ). 

Qujirtum 6 p r.S Maiot r.v.j.p r.7 p.r v. «,.m.r.7. 

Qumtu r i». p.4. Poteas. ratiaoatc & medijtc r.v. r.S. p.a.p r.v. r. f. m.r. 

Scxtum ri^ p rl — Pitcns duo mcdialiar v. 16 p.s. p r v.r.6.m.i. 

Ex quibti5,pctabrcii1i*oncm minoru membri a nuijf, ficnt tam in BinomU 
snijs.qmm in eorum radicibua.r Midcm R -LiJin.hoc partj. 

Retidua Cex Qunrutn radkestoudcm Retiduakt irrationales fcilicct. 

primum7 m r 40 ...Rcuduum r 5 rivr.a. 
Secundumr.iS m.4 .Rcs. racdulc piimuin tsft.ru rr.i. 
Tertiumr.17 m.r.14 Rrti.mcdiale tecundu ir.xa.rh. rr l, 
Quartuin 6.m r 8 .. M.nor r.5. ).pc.7mrr. j.rh r 7. 
Qmnturnr.)a.m.4...Cum rattoa^li moiiaLr poteos. r.v r t.y a. rh r.v.r.f .rh.t. 
Scxiura r14.ru. r.X. Cum mediaii mcdialc potcns. r.v.r..» p i.m.r.v.t.6.rh.*Y. 
Stc babes cacmpla ptactica contm > <]u« dcraouft.. ia fuar. 

Propositio 6i" . 

Omnls quantit&s rationalis multiplicans Hinomium pcr *^e- 
ftduum> producit ctiam Binomium vcl Rcfiduum ciufdcm fpc- 
ciciyac multipticato commcnfurabilz^>.Kni\onA\is quanritas a. 
multipIicetBinomiu b c&producat quatitatcm d eaio, q» 
d.e.Binomiu cft ip(i b cbinomio c6mefurabile,&ciufdc fpe 
cici.Vr li^excpli gracia,b c. fitbinoraiu pnmuituc dc.critbi 
nomiu p u .Sinc cnim ipliusb c.binoraij mcbra b c.&ex a.m 
b.fiatd.cx a.in c.fiat e.Sieenim,perprimam fecudi,crit d c. 
tocu,quod fit cx a in b c. Icaquc cura b c. lit binorartrm pri- 
muit>,crit perdilrin. b.maius membrumracionalc arquc c. 
reliquum potetialitcr tantum rationale: Cumq; a.raoona- 
lis in lingulas b c. quantitatcs faciat lingulas d c. ia pcr 49* 
huius,ipla d.crit rarionalis,& ip(a e. potentia taoruni ratio- 
nalis:& totum d e.toti b c.commenlorabile. Icem fit ipiins 
a.quadratum fquod rationalc erit:arqueipsarumb cqua- 
diata lintg h. Mox f. multiplicans iplas <* h. producat ipfas 
Jcl.cruntqjpcr coroll.Yndecima: huius,K.I. quadrata ipfaru 
d e.Cumqj per primam fcxri,lif(icut g. ad h.fic k.ad 1. erit 
eucrfim ficurg.id excdfum, quo cxcediripfam h. ficctiam 
kad excclIura>quo excediriplam l.Vcrum g.ad fuum cxceG- 
fum elt licut numerus qiudratus ad numcram qutdratu, p 
} '%* huius:quonia per cLffimrione primi binomi), b. porrio 
excedit c. portiortetn potcnrialiter ,excclfu , cuius radix eft 
commcnfurabilis ipli b.Qui exccirus curdifftrrcntia ipiaru n 
j» h. & perindc talis cxcclliis fc habct ad g. ficut numerui 
quadratus ad num.*rum qiudrarum pcr 5 iMgitur k.ad fuii 
«xcedu fc habebic licuc niisquadratus ad aumeru quadratik 
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♦Quare per 53* ipfa d. potentior eritquam e.excefnijCui' ra- 
dix eft corameniurabilis ipfi <L Cu ipfaru d e. porcmiie flnc 
kl.ltaque pcr diffinitionem totum de.binomium primum 
cftapfiiab ccomenmrabilc,quoderatdemonftrandu. Si- 
militer pro Binomio fecundo,& pro tertio procrdcmus. Et 
pro quarto & quinto & iexto oftendemus,qu6d maior por- 
tio potentior cft minori in quadiato radicis. fibiincomenfu 
rabihV.fyllogizates per p* fcxti,& perportione vcrlam. Sed 
pcr 5.1* & 53 a adduceraus duocorolIariaIcquetia,qua:agut 
dcincomenfurabilibus: quandoquide, in 4 0 & 5 0 8c 6°, bi- 
nomijs,rnaiorportio potenrior cft.minoriin quadrato radi 
cis.fibi'inCQmcnmrabilis.Ice"pro tcrtio & fexto binomijs,in 
quibus pottiones funt potcntia tm rationales,.adoftcnden- 
daportionu-ipfaium inc6menfurabilitatem,cirabimus 48* 
huius.SimiIircr,fi. a.rarionalis mulriplicctRefiduum,cuius 
membrafunt b c.acproducat d e. often dem us q» dc. cll 
refiduum.ipfi b c.commenfurabilc, eiufdcm fpccici. Quod 
• cnimdemonftrarurdemembris binomij , demonftraturdc 
membriscorrellatiui refidui: quandoquidcm in difhnitio- 
nibus fortiunr eafdcm conditioncs. Re&eigitur idem dc 
vtroquc pro£>onitur demonftrandum... 

Eroi^os itio 6$* ".. 
Omnis tjnantitas 'Xationalis multiplkans quamkbetirratie- 
nalium quantitatum y ftue bimembrem y ftuc eius corellathta reft- 
dualem,prodttcit ciufdem generis irrationalem, ac multiplicatx 
commenfurabil emj.Hxc cft generalior prnrmifla: ibicnim dc 
Binomio , ac refiduo : hic vero de qualiberduodccim irra- 
cionalium agitur. Itaque lit exempli gratia,rationalis a. qur 
multiplicerb.birrredial • fecundum>& producat c. Aio,q> c. 
cft Bimediale fecundum & ipfi b. commenfurabile.Sit cnim 
ipfius a.quadrato d.quod rationale erit,atque ipfius b. qua- 
drarum ht c.quod,per quinquagefimamo&auamhuius,erit 
Binomium tertiu : Dcinde d_multiplicans c. faciat ipfam f. 
critq; £perpra;cedcnte,binoiniu tertiu. Sed pcr corollariu. 
1 huius f.quadratum cft ipfius c ergo per 57* huius c ra- 
■dix ipfius f. binomij tcrrij^crit bimcdiale fecundunr, qct fuic 
propofitum. Eadem pcnitus argumentatione vteris pro re- 
liquis irrationalium generibus,cam bimembribus, quam rc 
iidualibus.Scd in reiidualibus, pro quinqua^efima oc*tau.i, 
& 57 citabis fcxagefimam primara , &fexagelimam,qu? dc 
jrfiduis loquuntur : icaque conftat veritas propofitionis. 

P*o- 
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Propositio. 64* . 
Omnis quantitas commenfurabilis cupiam tx irrationalium 
ordmc, efttiufdemgcncris irrationalis. Etbabeteidem propor- 
tionalia&commenfurabilia nomina. Efto a quantitas ,-qux- 
piam,vcl potentia tantum rationalis,vel media!is,vel bimc 
bris, uucrefidualis : ipfiq; a. commenfurabilis efto b. Aio, 
quod b. cfteiufdcmgcncris irrationalis , cuius a.Diuidatur 
cnim b.in lpfam a.& pro\icniat c. critqucpcr 51* huius c.ra 
tionalis.Cum Tero quotics in diuiforcm producat diuifum, 
iam c.multiplicans a.facit ipfam b.Rationalis autem c:lgi- 
tur per 4.o s huius,li a. fit vnimcmbris quantitas, fi bimem- 
bris,vcl refiduahs,perprxcedentem,eritb.eiufdcm generis, 
cuius a. &eidem commcnfurabilis : quod cftpropofitum* 
Qu6d autcra b.habcat nomina proportionalia & comenfu- 
rabilia nominibus ipfius a.conftabit,fi qua fecatur a.cadcm 
rone in mcbra fccctur & b. qd crat propofitionis rcliquu. 

Propositio. t»5 a - 
Omnis quantitas irrationalis diuifapcr quamuisrationalem, 
exhibet in quotientc quantitatem fibi cognominem & commen- 
fwrabilcm, .Excmpli grcttia,b.quantitas irrarionalis, fiue vni- 
membris, fiue biruembris, fiue rcfidualis, diuidaturperc. 
rationalcm, Sc proueniata. Dico,qu6d a. cft ciufdem genc- 
lifc, cuius b. & ipfi commenfurabilis. T>Jam cum diuilbr in 
quotictcmproducat diuifum:iam c.in a.ducta,faciet ipfam 
b. Ducatur i^itur c. in ipfam d. fibi aequalcm , &: producat 
ipfam c.eritqucc. rarionalis: & pcr primam fexti,ficut d ad 
a. fic c.ad b.EtpcrmHtatmijficucd.ad e.lic a.ad b.Commen- 
furabilis autcm eft d.ipfi e. quoniam vtraque rationalis. Igi- 
turper48 5 1iuius,cVa. commenfuiabilis ipfi b. quarc , pcr 
preccdcntcm,erit & a.eiufdemcenexis, cuius ipfab. fuppo- 
ncbatur. quod cratdemonftrandurn, 

iPROPOSITlO <»<>■ . 

Vmncs dux quantitates inuicemxommcnfurabilcs comuncla\ 
■conficiunt eiufdcm gcncris quantitatcm & fibi < ommenfurabilc. 
Sunto a b. quantitate* inuicem commenfurabiles : Aio, 
quod totum a b. erit quantitas ciufdcm gencris,<& vtriquc 
ipfarum ab. commenfurabflis. Quod cnim a b.totum ipfis 
a b. fingulis eft commenfurabile , conftar , per quadragcfi- 
mara fcxtam huins.Quodautcm eiufdem gencris cum iphs. 
conftatper prcmiflam 'fexagefimam quartam:conftat ergo 
totum propolitum. 

r Ff x COROL- 
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COROLLARIVM. 
• Vndc manifcftum cft , qu6d aggregatum cx quotcunque 
quanritatibus inuiccm coTiiTncnfurabilibus,dftiingii!is par- 
tibus oommaifurabilc^ ciufdcm generis cum ciMem, 

l Propositio 67 1 . 

Omnis quantitas potcntialiter commenfmabilis alicui exir- 
ration.ilibur } cf eiufdem gcnnis qnantitas. Sit cxempli gratia, 
quamitas a.bmu-dialcfccndmn:firq; ipfut.potentialicer co- 
mcnfurabilisipfab.Aicquod b.efteriam bimedialefecun- 
duni.Suntoenim^uadrata ipfius a.ipfa c.atqueipfius b.ip- 
fad.Eritqucpcr j$Miuius,c.bmomium rerrinm:commenfu 
rabilis autem eft pcrhyp. ipfi c.ipfa d. Ijritur per<S 4 s huius 
d.bincmium rerrium cft.Sed ipfios d.radixipti b.eft.Ergo, 
por ^b.bimcdialc^fcaindumcrit.quod fuitdemonftran- 
dum. Similiter in cxteris irrarionalibus, tam bimembrib% 
^uamr rcfidualibus conftabit propofitum» 

Pro?ositio 68», 

Omnis quarttitas potentia rationaus muhiuUcans aXiquam 
exhratwnalibus^producitciMfdem^eneris quantitatcnu. Excm 
pKgratia,a.quantiras potenriarationalis multiplicctb. bi- 
mediale(ccundum,&producatcAio,quod cA bimediale 
fecundum.Nam,perdifli.mnitiplicationis, ficuteft a.mul- 
tiplicans ad pofiram rationaJem,fic c.produdxnm ad b.mul 
tiplicatam. Scda. potcntialitcr commenfurabiliscft pofitx 
rational: per hyp.igimr per ^huius & c.ipfi b.potcnriali- 
ttr commenfurabilis cft.Cumq, b.iit bimedialc fccundum, 
erir,perpixccd^ntem,cV: cbimedialc fccnndum. qnod fuit 
oftendendum. Non alitcrin fingulis cxtcris vtriufqucordi- 
nis irrationalibus conftacpropofirum. 

pROios I TIO 6$* . 

Omnjs quantitas irraticnalis diuifa in quantitatem potentid 
rationalem,e;;yu>et in quotie.ttc quantiutcm fibi cognomintau. 
Exempligratia,qinntitas a.poretiatm rationaIis,diuidat b. 
bimcdialcprimum , cVprcueniar c. aio , 9, c.eft bimedialc 
pnmum.Nam pcrdifiin.diuifonis^lcureftdiuiforad pofi- 
tatn ranonalem , fic cft k diuifa , ad c. quoricnrcm . Scd 
a. porenrialircr commenfuj.ibilis cft pc fitx rationsb' per 
nvpotcfim : cr^o & b. pctcntialitcr commcnfurabilis 

cft 
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eft ipfi c.per 48* huius. Sed b.biracdialeprimura. Igitur Tt 

c. bimedialc primum per 66* pncmiflam. quod fuitoften- 
dendum. Ereodem fyllogifmo perfingula irrarionaliura 
gcncra rcpetitOjConftatpropofirum. 

Proposit 10 •}& . 

*Du£ quantitates bimembres eiufdem generis inmcem eoml 
menfuraoilcs, per ordinem fex irrationalium furnptx , inter ft 
multiplkatXyproduciint fingulas binomij jjtccies. Quod j8* pro 
pofitio de quadrato,ha:c de producto irrarionalium conclu 
dit. Sunto , cxempli gratia, a b. fingulx quantiratcs bimc- 
dialia fecunda , inuicem commenlurabilia. Quaruin pun- 
<5him fit c.aio,qu6d c. eft binomium tertium. Sitenim ipfi 
sequalis quantitas d. & ex a. in d.fiar e. Eritqj e.quadratum 
ipfius a.& perinde binomium tcrtiu pcr jrS^huius.Et quo- 
niam,per primam fexti,ficut b. ad d.fic c.ad e. & ipfa b. ipfi 

d. pcr nyp.commenfurabilis eft. idcirco,per 48* huius, & c. 
ipn e.commenfurabilis erit: Sed e.binomium tertium:crgo t 
per64 5 & c. binomium rerrium eft. quod fuitdemonftran- 
<|um. Quod fi a b.ponantur binomia commenfurabilia,erit 

e. binomiu primu.Si autemab. bimedialia prima commen- 
furabilia:hince.binomium fccundum. Si maiorcs,binomiu 
quartum. Si potcntes rationale ac mediale, binomiu quin- 
tum : fipotcntes duo medialia, binomium fexrum cfledc- 
monftrabitur ficut propofitio concludit. 

Propositio 7"i*"i 

Dua quantitates reftdualcs eiufdem generis inuicem commen 
furabilcs 9 per ordinem fcxgenerum fumpte, inter fe mulnplka- 
t£,producuntftngulas reftdui fpecies. Quod 6 1* pro^ofirio dc 
quadraro, iuec prafens deprodu&o rcfidualium concludir. 
Itaqueficur pr.rcedcns oftcnfa cft per 58 l & 4S* & 64*. ita 
prxfcns propofitio per 61*48* & 64* eodem proceffu & dc- 
icriptionc demonftrabit. 

P R O P os itio 72* . 

J - ' » *■* _£\ f T I ^_i ■ <J m \T 

*Du£ quantitates bimembres eiufdem generis potentialiter 
imicem commcnfurabiles y 'mt<r fe multipUcat_t,producunt bino- 
mia . Exempli gratia , funto a. & b. bimedialia fecunda po- 
tentialirer inter fc commcnfurabilia, & ex a. in b. fiar c. nio, 
quod c.binomium efLPonatur cnim d. ipfi arqualis, & ex a* 
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in ct. fiat e. quod perjS* crit binomium.Vcrum per primanY 
fcxti,ficut b.ad d.fic c.ad ' .'k b.comtnehfurabilis potentia- 
4ircr ipfi c4- igirur,pcr 48* & c.commcnfurabilis porentiali- 
tcr ipfi e. Scd c.binomium : ergo , per 67*huius, c. bino- 
mium crit: quod fuitoftendcndurr!, Similitet fiucab. fint 
binomia, fiuc bimdialia prima , fiuc cx tribus gcneribus 
rdiquis cflc fupponantur, fempcr c. binomium dcmon- 
ftrabitur, 

Propositio 73*. 

• Du e quantitatesrcfidualcs einfdem gtneris inuiccm potenth 
ttrnmenfurabiles , inter fe mukiplicatdt , refiduum producunt,, 
Exempli gratia, a. & b. refidua medialia fccunda ihuicem 
f otcntialiter commcnfurabilia : & ex a. in b. fiat c. Aio, <j> 
c refiduum cft.Oftendirur hecomninoficur prafCcdens:hoc 
tfxcepto, qucdpio j$"*,citanda eft 6i *,quippe qus dc rcfi<- 
xiu^ibus agir, 

Proposi TIO 74*. 

- CmncbinomiuminT^ftduum eorundcm nominum multiplU 
catuyn,producit quantitatemrationalenu. Efto binomium,cu- 
iosmaius membrum a b.minus vero b c.Mox ipficb.arqua- 
lrscfto b d. erirqucad rcfiduum corundem nominum , hoc 
c cft exceffus eorundem membrorum. Itaqueoftendendum 
cft, qucd fi ca.binomium mulriplicerurin a d.producetur 
quanriras rationalis. Cum cnim a c. fitaggregatum quanti- 
tatum duarum a b. b c. atquc acf. fit diftcrentia corundem, 
conftatque pcr quinram fccundi Elemcntcrum , qu6d cx 
duftu aggregari radicum in difrcrcntiam eorum producarur 
diffcrentia quadrarorum : Iam illud, quod fuitex a c.in ip- 
fam a d.critcxceifus,quoa. ipfius ab.exccdit quadrarum 
ipfius bc. Vcrum, per diftin. binomij huiufmodi quadrara. 
rationaha funr-, igirur tahs cxceifus rationalis eft. Quare ra- 
tionale eft, quod fit cx a c. in a d. quod fuit dcmorv» 
ftrandum. 

Protositio 7j" . 

Cmnc binomium in Refiduum proportionalium & commen- 
furabilium nominnm multif. licatum,f roducit quanfi tatem ratio- 
nalcm. Suntoduo bincmia &rcfiduum a. & b. quorum 
ncinina maius maicri , & minus minori propoition.nlia 

Uil 
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fint & comenfutabilia, & ex du&u a.in b.fiat c. Aio,qu6d c. 
rationafe eft . Ponatur ipfi binomio arqualia nomina habcns 
<l rcfiduum: & ex a. in d. fiat e. qu6d pcr praeccdcntem erit 
rationale. Cum autcm b d. ficut refidua proportionalium 
& commenfurabilium nominum , erunt b d. inter fe com- 
menfurebilia : fed per primam fcxti, ficut b.ad d. fic c. ad e. 
Igitur per quadragcfimam octauam huius, c. comraenfura- 
bilia ipfi e. Cumquec. fit rationalis,erit_& arationalis.Si- 
cut dcmonftrandum fuit. 

fA.'<if'i >t*cijj*|^it '* • .' t *i ■ V '.li tit . t i.i;> ttiaQT •'",**" ••iJ.n- • >?> 

ProPositio 76*. 

Si Hinomium multiplicans aliquam quantitatcm,produxerii 
quantitatem rationalem : tnultiplkata quantitas reftduum es~i t 
xuius rtomina proportionalia , & commenfurabilia funt binomif 
ncminibus . Binomium a. multiplicet b. quanritatem , 5c, 
producat c.rationalcm. Aio,qu6d b.Refiduum,eft cuius no- 
mlnaproportionalia funt & commcnfurabilia ipfius a. bi- 
nomij nominibus. Ponanturenim d. Refiduum corundem 
tiominum , fiuc commcnfurabilium , 8c proportionalium 
cum nominibus a. binomij. &cx a.in d. fiat c. eritque per 
prarcedentem^velantcpramiiflam ipfae.Rationalis.Sed pcr 
primam fexti, ficut c.ad e.fic c.ad d.commenfurabilis:eft au 
tem c. ipfi e. quia funt rationales. Ergo per quadragcfi- 
raam o&auam huius, b.commcrrfurabihs ipfid. Fuitautem 
d.refiduum : igiturpcr 6^ck b.rcfiduum & commenfura- 
bilium nominumipfid.Sed nomina ipfiusd.com menfura- 
biha nomimbus ipfius a. binomij , & proportionalia: itaq; 
& ipfius b.refidui erunr eifdem commenfurabilia & propor 
tionalia : quod fuitdcmonftrandum» 

•OiUti fi ^tm f^™* f*V -tilf "IJlJfj T>ITIK>t :K>i# 

Propos xt io 77** 

' Si Refiduum multiplicans aliquam quantitatemfceeritauan* 
titatem rationalem , mulupUcata quantitas binomiumeftyCtt- 
ius nomina proportionalia funt, & commenfurabilia reftdui no- 
tninibus.Hxc in eadcm oranino dcfcriptione,& codcm pro- 
cctfu demonftratur: Hocexccpto , quod vbi poncbatur bi- 
•ftomium , ponatur rcfiduum, & e contrario* 

Ef 4 P b. o*: : J 
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Propositio 78". 
Ctnriis rattonalis quantitas diuifu in binomium^cxhibet in quo 
fientc rcftduum, cuius nomina commcnfurabilia funt f & propor- 
tionalia ipftus binomij nominibus . Excmpli gratia , rarionalis 
quantitas c. diuidatur per a. binomium , & proucniar b. 
• Aio, quod b.refiduum cft , cuius nomina commcnfurabi- 
lia funt 8c proporrionalia ipfius a. binomij nominibus. 
* Nam cum diuiior a. in cjuotientem b. producat diuifam 

b c. fitque binomium , & c. rarionalis : iam , per 76* pra?c«s 

denrem,b. refiduum eritnominum ccmmenfurabiJium & 
- proportionalium ipfius a-binomij nominibus. quod cfl 

piopofitum- 

Prop-os r t 10 79*. 

Cmnis ratwnalis quantitas dhiifa in rcfiduum , cxhibct m 
4juo ticntc binomium , cuius nomina incommenfurabilia funt e> 
froportionaliaipftus rcftdui nominibus . Sicutpracedens pcr 
76 a praimiflam,ita praefens per77* demonftratur. 

Propositio 80*. 

Hinomia ,quarumradieer habentlnuicemproportlonaHatfr 
tommenfurabtlia nomina , fortiuntttr quoque proportionalia /w- 
b c d e f tcrfe& commenfurabUianomina. Sint,excmpfi graria,ab c. 
1 — — — — <\ c f.binomia tcrtia,. quornm maiora mcmbra a b.d e.mino- 
ra vero bc. ef. deindc fumantur horum binomiorum ra- 
dices.fitq-ipfi^ab c.radixgh k cvipfius d e£ radix I m n. 
per 57 5 huius eruntquc pereandem g hk. 1 m n. bimedia- 
Jiafccunda: Sint crgo talium bimcdialium membra,maio- 
ra quidem g h. 1 m. minora verd h k. m n. Et fupponatur 
vrgh.ipfi lm. Arque h k. ipfi m n. comparatum, propor- 
tionalia fint& commenfurabilia. Dico hinc, quod & bino- 
miorum abc. def. ipfum membrum ab.ipfide. atquc 
ipfum bc. ipfi ef. comparatum , proportionalia funt & 
commenfurabilia ; quod ficoftenditur. Quoniam quanti- 
ras g k. I n. habcnt mcmbra commenfurabilia , & ^propor- 
nonalia, maius maiori, &minus minori,erunrconiuncl:im 
&totum totiproporrionalia, &per quadragefimam octa- 
uam huius, commenfurabilia.I^rur, per quinquagefimara 
fccundam huius , ipforum g h. \ n. quadrata , {cilicer , a c. 
df.cruntficut ntimerus quadrarus ad numcrum quadra- 
«um intcr fc ideo commcnfurabilia : & idcirco per fexa- 

gcfimaro 



g h k I 
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gefimamquarram huius , habebunt membra inuiccm pro- 
porcionali i & commenfurabilia , fcilicet a b. ipfi d e. atquc 
b c. ipfi e f. quod cft propofitum. Similiter in cjteris bino- 
nomiis, & corum radicibus conftabit id,quod demon- 
ftrandum proponitur. 



Propositio 8i a 



T^ftdua.quorum radices babent imucem proportionalia & co- 
menfurabilux nomina>fortiuntur ctiam proportionalia interfeet 
tommenfurabilia nomina . Quod in prxccdenti dc binomijs 
«orumque radicibus, qux funt bimembres quantirares, 
oftcnfum fuit : hic fimilitcr pcnitus demonftrabitur de rc- 
fiduis,eorumqucradicibus,qua: funt Rcfiduales quanti- 
tates. Quandoquidem eadem funt Refidualiiim , qux Bi- 
mcmbrium nomina; qurc coniunaa,bimembres; ablata vc* 
ro minus a maiori refiduales quantitatcs faciunf. 

Propositio 8 i* . 

Omnis irrationans bimembris qmntitas mitltiplicans reft- 
iualem quantitatem eorundemjtue proportionalium & com- 
tnenfuralilium nominum , producitquantitatcm potentiaratio- 
nalcm> & quandoque rationalenu.S unto,gratia exempli,a.bi- 
roediale fccundum : & b. refiduum mediale fecundum co- 
rundem,fiue proporrionalium &commenfurabilium mui- 
ccm merabrorum:mnltiplicetautem ipfa a.ipfum b.& pro- 
ducat c. Aio, quod c. clt potcntialiter rationalis , fiue quan- 
doquc fimpliciter rationalis. Quod fic patet. Siupfius a. 
quadratum d.& ipfms b.quadratum c. Eritque per 58» hu- 
ius,d. binomium tertium. Atque e. rciiduum tertium pcr 
6i 5 fiat:ergoex d.in e. quantitas f. Etquoniam ab.hakent 
per hyp. proportionalia & commcnfurabilia inuicem no- 
mina : iam eorum quadratad e. pcr prccedentem cVante- 
prarmifiam habebuntinterfeproportionalia &comraenfu- 
rabilia nomina. Quamobrem, per 74% ^ 7 5* ^ums, d. bi- 
nomium mulriplicans e. binomium,producit quantitatem 
rationalcm.Iaitur f. rationalis eft,& idco c.qux per corolla- 
rium ii^.huiiis,cftradixipfuis f potcntialitcr rationalis eft. 
Etfi ffucritquadratus numerus , tunc & c. magnirudine 
jntionalis erit. quod fuit dcnionftiandum. SimiUtcr idip- 
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fum dequauis bimembri quantitate,fuaque refiduali oftcn 
dctur Cicat propoponitur. 

j pROPOSIftlO 8$*. 

Si binomium feceturper I{efiduum proportionalium & com- 
tnenfurabilium nominum , proueniet ex diuiftone r B\nomium 
primum-j. Efto a. refiduum. b vcro binomium : quorum 
nomina nominibus proportionalia & commenfurabilia , 
maius maiori , & minus minori. Secctur autcm b. in ipfam 
a.& proueniat c. Aio,qu6d c. binomium primum erit.Po- 
natur enim d.binomium , cuius nomina ipfius a. refidui 
nominibus,fingulafingulisfinta?qualia : &exd. in a.pro- 
ueniat e. eritquc per feptuagefimamquartam harum, c.ra» 
rionalis.Irem ex d.in b.nar f. crirque,per iepruagcfima pra> 
xniilam f. binomium primum : quandoquidem d b. funt bi» 
nomia inuicem commenfurabilia. Cumque pcr primarn 
fcxti , ficut a» ad b. fic c ad f. Iam idcirco, fi fecetur f. in e* 
proucniat cquae proueniebat ex diuifionc ipfius b. in a.Ve- 
rtim c. rationalis fuit,atque f. binomium prirnum : igitur & 
c. per fexagefimamquintam huius,binomium primum erir, 
quod erat demon (tiandum. 

P R 0 P 0 i i T I O $4*. 

Sireftduumfecetur per binomium proportionalium &con§* 
menfurabilium nominum , prouenkt ex dmiftone reftduum pri* 
tnumJ* Harc prarfcns*oitenditur fimiliter pcr eadem, fi* 
£ut pr?mi(la: fed vbi in pr^miila. ponitur refiduum, hic pa 
natur binomium, &c contrarior &pro70*citetur7 i a ,quay 
loquitut ,de refidualibus. Quibus cxccptis defcriptio eft 
cadem. 

ProPOSITIO S J a . 

Si qutlihet bimembris quantitas fecetur perrefidualem quan* • 
titatem proportionalium & commcnfurabi vt nominum, proue- 
niat ex diuiftone tali 3\nomiumj. Exempli gratia,fit a.Refiduu 
rnedialefccundum arqueb.bimediale fccurtdum proportio 
nalium inuicem.&commenfurabilium membrorum.Dcin- 
de fecetur b.in ipfum a.& proueniar 0 Aio,qu6d c.binomiu 
erir". Suntocnim ipforuma b.quadratad e.eritqueper 6i s 
df.rcfiduu tertitfrU,& pcr cS^e. binomium tertiu:per 8d* & 
& 8 1*™ premillas proportionalium & coraraenfurabilium 
ftominura.Itacjuc fecctur cin d. & proucniat f. eritquc per i 

ante- 
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antepremifiam f binomium primum. Sed pcr corollar. 1 1* 
huius,ipmis f radix eft c. igitur pcr 57* huius c. binomium 
eft, quod eftpropofirum. fimilitcr,fia.quaicunqiicrefidua- 
lis>& b. cras bimcmbris quantitas proportionalium & com 
menfurabilium mcmbrorum fupponatur, femperc. bino- 
mium crit.Sicut dcmonftrandum proponitur. 

I 

Proposztio 86" . 

5j qu&libct rcfidualis quantitas fccctur per bimembrem quantu 
tatcm proportionalium & commcnfurabilium nominum : pro- 
ucnict cx diuifione taii rcfiduunu . Oftendetur harc non aliter, 
quam pnrccdens. Sed vbi in pratmifla proponitur rclidualis 
quantitas,hicponaturbimcmbris,&e conrrario:& pro 81' 
&^7*citandsfinr, t$*8c 6o a , & dcfcriptio maneatcadcm. 

Propositio 87*. 

ImpoJJibileeftjbmomiumaribij quam in fuopunclo diuidi t fer~ 
mtamcmbrorumdiffimtionc-j . Efto binomium conftans ex 
mcmbris a b. maiori, b c. minori,vr diffinitio exigit. Aio,q> 
impoflibilecftipfum a c.binomium alibi, quam in { un&o 
b.lccari, vtpotcin punclo d.ira vta d. d c. mcmbra fint ra- 
tionalia& porcntialircr tantura commenfurabilia. Quod 
ilc conft.it. Sic binomium a c.primumjfccundum^quartum, 
vc! quintum : in quo vna portionum a b.b c. rationaiis eft: 
& tunc,fi pundtum d.fucrit in portione rationali , crit iam 
portioad. rationaiis : fird d c.bimembris, nam conftabitex 
db. rationali, & bc. porentialitcr tantum rationali : non 
igitur erit d c. potentia rationalis, vt poftulat binomij diffi. 
Si verd pun&um d. fueritin portione b c. potentia tan- 
tum rationali : cogctuiacmerfarius raccrcipfama d. ratio- 
nalem : Vnde b d. rationalis erit,cum a b. fit per hyp. 
xationalis. Scd b c.potcntia tantum rctionalis : ergo d c. rc- 
iiduum, & nequaquam potcntia rarionalis. Hoc autem 
pro binomiis primo acquarro,in quibusportio maior ab. 
rationalis fupponitur. Pro fecundo aut ac in quibus b c. 
portio minor rationalis fupponitur transfcres fyllogif— 
mum.Pro tertioautem & fexto binomijs,in qmbus vtraque 
portio potentialiter tantum rationaiis eft, lic.procedam . 

Ponantur 
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Ponantur membrorum a b.bc.quadrata fimul fumpta con- 
ficere quantitatem c f. duplum autem eius , quod fit 
a b. in b c. fit quantitas fg. Vnde pcr quartam fecundi Ele- 
mcntorum,totum cg. eritquadratum ipfius a c.vndc,cum 
ac.fitbinomium^erit, pcr huius,eg. binomium primu. 
Itaque (i a b c. binomium fufcipitin alio,quam b.pun&o, 
vt in d. diuifioncm : tunc aggrcgatum quadratorum a d. 
d c. fit c h. critque reliquum li g. cluplum eius,quod ex a d. 
indc. Cumque ex demonftratione j8 a huius, eh. he. finc 
mcmbraipfis eg. binomij : fequetur, vtipfura eg. bino- 
muim primum fecetur in alio, quam f. pundo : quod du- 
dumimpoilibileoftenfum fjit. Qua; demonftratio non fo- 
lum pro tertio , & fcxto , fed etiara pro c^teris inleruic 
binoraijs. 

Propositio 88« 

Impoffibile efl, quamlibct c£terarum quinque bbnembrium 
quantitatem alibi quam in fuoterminodiflingui, feru.it x diffini- 
tioncs.Quod dc binomio praemilla concludir, hoc pracfens 
debimcdiali primojfecundo, carterisque tribus irrationali- 
bus proponit. Sitin cxcmplum a b c.bimedialeiecundum: 
S cuius maius mcmbrum a b. minus autcm b c. Aio, quod 
impoflibilc cft ipfum a c. bimediale fecundum , alibi quam 
in puncto b. vt potc in puncto d. it.i fccari, vt a d. d c. por- 
tioncs fint eiufdem difhnitionis, cuius crant ipfie a b. b c. 
Quod fic conftat. Ponatur ipfius a b c. bimcdialis fecundi 
quadratum c fg. ita.vt e f.fit cumulus ex quadratis a b.b c. 
& fg. duplu producti ex a b.in b ceritquc ex demonftrario- 
ne 58 ? huius,eg.binomium tertium, cuius raembraef. fg. 
Quod fia b cbimcdialc fecundum alibi quam in b.pundo, 
vt in d. patitur diuifionem : tunc per 5 7* ponerur aggrega- 
tum ex quadratis a d. d c. ipfum c h. & rciiduum fg. du- 
plum eius, quod ex a b. in b c.ita vt ipfura c g. binomium 
terriumalibi,quam in f.punclo in membra fua? diffinitionis 
dimnguatur,quod,perpracccdcntem,eftimpoiTibilc.Erpcr- 
indeimpofTibilcerir ipiumab c.bimcdialc fecundum alibi 
quam in b. puncJjo diftingui. quod fuitpropofitura. Quod 
& de rcliquis refidualibus fimiliter conllabit. 



IIBftl SECVNDI, PARS II. 157 



P&oPosino So». 

11 j . Iifl. ' u ■ k . 

•m "i » ^ jj ..••> , t ;j 
Impojfibile ejl rcfiduum effe excejfum aliorum, qtutm fuorum 
ynembrorumjeruata eius diffinitiones. Sunro refidui mcbra, 
maius quidem a b. minus vcr6 b c. ira vt eorum cxceflus 
c a. (Ir ipfam refiduum. Aio igttur,cju6d z c. non poreft cf- 
fc exceUus aliorum m em brorum q uam a b.b c ita vt mem- 
bra ralia fuit rationalia , & porcntiaiirer commenfurabilia. 
Simenim ,fi polTjbilc cft, talia membra ad. dcvt co- 
rumcxccilus iitdictum ac. reiiduum. Ectunc ii maiu* 
membrum a d. fit rationalc , fictrt in primo, vel quarto re- 
fidno | cum &a<L vt fupponicur , rationalc iit ; erit eO- 
rum dif&refitia b d. rationahs: verum b c. pocenda tantura 
rationalis pcr diffinitionc binomij primivelcjitarti. Jgitur 
dc. binomium eft,non auccm potcotia rationalis , quod 
eft fuppofrto contraduna-Aftruitur ergo propoutum.Qu6d 
fi minus mcmbxum bcfic rationalis, vt infecundo, & 
quinto rcfiduo , tunc rtirfus bd. rationalis : fedab-porcn- c 
tia tantum rationale, per difHn. fccundi , vcl quinti bino»~" 
mij : crgo a d. binomium, non potcntialirerrarionalis eit 
Quod fuppofiro contradicit. Conftat igitur propoiita im- 
poflibilitas : & hoc, quandoa<i.ponicur major,quam a h. 
C^andoTcrominor-, Xciiicct oum pun<&um <i. ponirur in- . 
tcr puncla b c. runc arguctwr fimiliter, vcl a d. vcl d c 
citc rcfiduum : qnod iimilitcr fuppoiitoadueriarij refraga- 
tur. Sicquo adprkmim , iccumlum , quartum ,& quin- 
Tum refidirum , conftat propoiicum . Quo ad rcrrium vc- 
r6«icxtijmtrm;rclttmum, fic proccdam.Ponam c f. aggrcga- 
tuin cxquadraris ipfarum a b. b c.Irem fg. duplum cius, 
quod fit cx a b. jn b c. Erirque pcr quinquageiimam uo- 
nam huius , eg. quadrarum ipiius a c. fiuc, .quodidcm cft, 
a c. radix ipiius e g. Curaqueac.fit tcrtium,veJ fcxtum re- 
rcfiduum,crar,_pcr fcxagefimamprimam cg. rciiduum pri- 
mum. Iraquc, fi a c. reiiduum iitper alia,quam a U.L c 
membra, -vrpotc pcr ad. tt 1 c. runc aggregarum ex quadratis 
ipforumad.de. iirch. duplum vcro eius , quod exad. in 
d c. iit iYg.Cumqueex dcmonftrationcfcxagenmxprima», 
tuncip/iuseg. rcfiduiprimi mcmbra/inc ch.hg. fcquitur, 
yt ipitim e g. rciiduum primura conltet pcr cxcefTura 

aliorura 
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aliorum, quam ef.fg.membroTum: quoddudum impof. 
fibilcfuit oftenfum. Que demonftrarioTion fqlumTcrrio Sc 
fexto,fed etiam OtWis rcfiduts vfu venit.Sicconftatpcni- 
tus , quod proponitur. 

Propositio po*, 

Jmpcffibile cfl quamlibct c&teranmquhv\\ reftdualinm qua* 
titatum efle txceffum aiiorumrfuam fuorum mtmbrorum,fcru& 
trt diffinkiorK-j . Quod prarrnifTa de Refiduo conclufit, h*c 
prarfcns dc refiduo' mt*dialiprimo , feamdo,carrcri$quc rri- 
HusTcfidualibus quanriraribus proponir . Vt fi fir, exempri 
gratia, Refiduum medialefeaindum , aiius nomen roaius 
a b.minusvtTO bc.itaytrefiduumipfum medialc fecun- 
dum ! iit ac. Aio i^irur, qn6d a c. non poteft cflc cxceirujT 
aliorurn,quam a b. bc. membrornm,vrputaipibrum.adi 
d c.ita vt ad. d c.rub?ant codiriones diffinitionis ipfiusmc 
dialis, quas hnbcnt a b. b c. Si cnirn hoc poflibile eft:tunc 
aq^re^arum ex quadtatis ipforum a b. b c. fit c f. cruplum 
vcrocius , quod firexab.in bc. fit fg. Eritquepcr t9*hu- 
iusac. radix ipfius e g. Cumquc ac. utTefiduum medialc 
fectlndum , crit, pcr fcxagefimamprimam cg Refiduura 
tcrrium/ltaqucfiac rcfidunm mcdiale fecundum clTepo- 
teft cxcciTusalioTum,quam a b.b c.vtpote ipforum ad.dc 
membrorum.'. tuncaegregatum ex quadratis ipforum ad, 
d c. duplum vero eius,quod cx a d. in d c.fit g h. Erunrque 
exdcmonftrarionefexagcfiroarprimstuncipfius cg.refidui 
tcrtij membra c h. h g. Quarefequetur, vt ipfum e g. Refi- 
duum tertium fiatper exceiTuroaliorum,quamcf. fg.mcra 
brorum : quodperpracccdentemimpoiTibilecft. Erperin» 
de impoflibile erit ipfum a c. Refiduum mcdtalc lcctin- 
dum clfe aliorum quam a b. b C. propriorum mcmbroruro 
cxccfliim,fcruansdifHnitionisconditionibus.quodfuit dc- 
monftrandum. qua? demonftratio fimiliter ad rcliquas rc- 
Cduales quantitatcs transfermr. Sic conftat pcnitiwpco- 




PrOP OSITIO 9i* 

T)mn>s mcdlalis quantitas muhiplicans aViquam irratiottM- 
lan dc numcro fcx_gencrumjiuc bimcmbrcm fiuercfidualepro- 

ducit 
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ducit omnino aliquamde numero carundem.Excmpli gratia: a. 
quantitas- mcdialismaltiplicctipfam b. raaiorem>& faciat 
c.Aio,qu6d c.eft vna fexgcnerum,quibusadnuraerarur Ma 
ior,videfocet aut binomium, aut bimediale primum,aut fe- 
cundum,&cartera.Ponaturenim lpfiusa.qitadratu d.quod 
erit potenria rationale,perdiffinitioncmMcdialis.Sitctiam 
ipfius b.quadratum c. quod pcr quinquagelTmarrr oclrauam^ 
huiuserit binomiumquartum. Icaqucipfa d. multiplicct 
ipfam e. & proucni.it f. eritquef per 68 a harumbinomium. 
Sed per corollarium vndecim? huius f.cft quadratum ipfius 
c. Igitur per quinquagefimamfcpriraam huiiu cradix ipfius 
f. binomij erit vna ex irrationalibus bimcmbribusfex gene- 
rum , quod fuitdemonftrandum. Siniilixer fi b.ponatur bi- 
noniium, aut bimediale vcrumlibct, aut altcra cx duabus 
rcliquis , Icmperf. oftenderur eflebinomium:& perinde c. 
vna fcx gcnerum bimcmbrium. Non aliter pro rciidualibu'» 
argumcncaberis : fed pro $% x citabis fexagefima prima : & 
pro quinquagefimafepcima cicabis fexagelimam,quarde rc- 
fiduis agunt.Quim ob rem fi pofuilles b.Minorem,aut qua 
-libetcarterarum quinquerefidualiurni oftenditles f. cfte rcfi- 
duum:&perinde c.vnum ex refidualium generum numcro, 
^uemadraadumdemonftrandumproponitur.. 

pROPosiTia 9i»„ 

Omnis medialis quantitar diiadens aiujuamex irrationaiibus r 
ffue bimembrujuSyfiuercfidtuHbus, prxslatinquoticnte aliqua 
de numero eorundcm.Haac fimiliter omnino demonftratur fi- 
cut pr*milla:vcrum,loco fexagefimx- octause-cicaois fexage 
fimam.nonam,qua: loquitur dediuifionc. Etprocorollario 
vndecima; adduccs corollariuni duodecimae,& pro multi- 
plicatione vtcrediuifionc, ficut proponitur.. 

P&ovos-xtio 93*. 

Omnir quantitas fecundo quadrato commenfurabilis alicul 
irrationali fiue de mtmero bimembrium^fiuerefidualium^efl eiici 
vna de numero earundem. Exempli gratia,fit a.Bimediale pri 
mum: &quantitas b.ipfi a.commcnfurabilis in quadrato le 
cundo . Aio, quod b. eft ctiam vna fex generum ,cx quibus 
bimcdialepriraam.Sit era ipfius a.quadratum c.&iplius b. 

quadratura. 
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quadratum d. Eruntquc cd. potcntialitcr commenfura- 
biles, quandoquidem carum quadcata funt fecunda quadra 
ta ipfarum x b.per hvp.coramenfurabilia. Sed c.binomium 
fccundum eft, pcrquinquagdimamoc^auam harum : crgo 
& per fexageiimam (eptiraam binomium erit. Quare ip- 
iius d. radix ipfa, b* per quinquagcmnam feptirnam,erit ali- 
qua fcx bimembrinm. quod erar demonftrandum.Similiter 
h a. ponaiurbinomium,vel bimediale featndum,vclaliqua 
cx tribus rchquis ifempcr d^binomiuracfic arguetur, & 
pcrinde b. vna lcx generum, in quibus binomium numera- 
tur. Eodcm fyllogifmo vreris pro rcfidualibus , dum toco 
quinquagefiroje-o&auar circtuc fcxagefima prima,&loco 
quinquageGmarfeptimx vocetur fexageiima,quae dcrcfiduii 
loquitur, ikut inantepramifla,. 

| PitoFat-rTro- 94». 

Omw* irrationalis qumxtas ftue ie numerofit bimembrium 
* fiue reftdualtHm y non folummapiitudincac potentia irrationalis 
efiyboc cfi, quaadprimum quadratum; fed etiam quo ad fecun- 
dum y (\madtertium , &efuaad fequentia ininpnituquadrata. 
Nam, quo ad binemium priraum, (ccundum, quarrum, & 
<rtnnrum,inquibus vna portionum rationalis, rctioua irra- 
tionalisefi, patet propofitum : cura enim partcs- nntinter 
icincommenfurabilcs,crit pcr qiradragefimam feptimam, 
.huius , cam congerics , quam exccflus incomracn/urebilis. 
toti, Cv perrndc totum irrationafe- t & quoniam exceffus in- 
commcnfurabilis partibits, erit&exceliusctiam irrationa- 
lis. Quo rir, vt tam bincmium^quam reiiduuum primum, 
fccundum , quat turn, & qrrintum irrationalc fit. Sed pro> 
binomio rerno, 6c fexto,.fuoquc refiduo, ac pnc careris bi- 
mcmbrium , aur rcluituirium ecneribus rtc procedam.Sita. 
bimcdialc primum, aio , qnoaa. irrationalc efl magnitudi- 
ne. Exponarurcnim eiusqutdracuntb. quod. pcr qumqua- 
gefimamoctauam huius, erit Hinomiumfecundum: fcd bi- 
nomium lccundura cfudum irrationalefuir. I^itur a.porcn- 
tia irrationalis eft : quare 8c magnitudine pcr podreniura 
corollarium qiMnquagefima: tertie huius. Et fimi'itcr fa- 
ciam dccxteris gcneribus tam bimemembribus , quam ro- 
fidualibus : loco tamen quinquagcfimar ocUux cdducta 
6i a .Qupd autcm omni* taia binjcrabris ^ujm rcfiduilis. 

quantita& 
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•quantitas fic potentialiterininfinitum irrationahs, confta- 
bitiic.Sic tallS quantitas a. cius quadratum b.ciufdcm qua 
dratum fecundum c. eius quadratum tcrriumd. & dcin- 
ceps in infinitum. Quando igitur quantitas a. bimcmbris 
cit , tunc perquinquagcfimam octauam b.erirbinomium, 
arquc c. & d.cateraquein infinitum quadratafempcr bino- 
mia piima. Qmc cum irrarionahaiinr,conftar propofirum. 
Quandovcro quantitas a. rcfiduaiis fupponitur, tuncpcr 
fcxagefima prima b.eric rcfiduum. Indc autcm C.& d. & Ic- 
quentia femper ^quadrara refidua prima, &penndcirratio- 
.nalia, qucmadmodum dcmonftrandum proponitur. 

Proposjtio + 

^Binomium & refiduum non folum inter fe magnitudine, fed 
etiam primo r fccundo y & omni deinccps in infinnum quadrato m- 
commenfurabilia funt>. Sit a. quoduisbinomium. b.aurem 
quodlibet rcfiduum. Aio,qu6d a b.& fimplicitcr, & poten- 
rialiter in infinirum incommcnfurabilia funt. Nam fi b.ipfi 
a.commcnfurabilis ciTec,cum a. fic binomium,elfec& b.bi- 
nomium pcr iexaj*efimam quartam huius : quod cft contra 
hyp. Non funtigiturab.commcnfurabiJcs,icd incommen- 
furabiles.Deindc funto ipforum ab.prima quidcm <quadra- 
ra c d.fccunda e f. & dcinceps fequcntia. Erunq; per quin» 
quagelfimamocfcruam & fcxagefimam primam huius,c.bi- 
nomium, d.autemTctiduirmprimi ordinis. Et limiiircr c 
binomium , & f. Tefidnum ciufdem ordinis ,qua: funtin- 
iriccm, hoccft, tara c d. quim ef. Sc dcinceps, incommcn- 
furabiles: quoniam fciliccr binomium Rcfiduoincommen 
furabilcductum oltcnfum eft. Igiturporenriseipforumab. 
prime, iecundar&fcquentes tncommcnfurabilcs ad inui- 
cem , ficur proponirur, 

Propos it io 96", 

Timcmlris quanfitas <2r refidualis non folkm mtcr femaqm- 
tudine,fed ctiam potentialiter in infmitum incommcnfurabiles 
funt. Sit a. qu^cunque bimcmbris, b. ver6qua?hbct Rcfi- 
dualis. Ai0,qu6d a b.incommcnfurabilcs adinuicem funr. 
fcciis cnim pcr fexagefimam quarram nuius,eiTcnt crafdem 
gencris : quod eftcontra hypothefim.Deindcfint ipfarum 
a b.qundrara prima cd. fecunda e f. & dcinceps : eruntque 
per quinquagefimam odlauam, &fexagefimam primam c. 
- Cg binomium» 
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binomium, & d.refiduum : irem c. binomium primum, Sc 
f. rdlduum primum : igirur, perpnecedenrcm,ta ipfa c d. 
intcr fc , quam c f. intcr fe , 6l deinceps fcqticntia intcr fc, 
incommcnfurabilia funt. Quare ipforum a b. tam primar, 
quam fccundar,quam fequentes in infinitum potcntia funt 
incommenfurabilcs, ficutdcmonftrandum proponitur. 

COROLLARIVM. 

Manifcftum cft igitur , qtiod fioit omnis bimcmbris dc 
numcro fex gencrum quantitatis , primum quadratum cft 
binomium : fecundum vero, tertium & omne fcquens in. 
infinitum , fempcr eft binomium primum :ita omnis rcfi- 
dualis ex alio fenario quantitatis primum quadratum rcfi- 
duum : fccundum vcr6 , tertium 8c quotcunque deinceps, 
femper eft reliduum primum . Quod non cft parua admi» 
ratione dignum. 

Propc/sitio 97 . 



Quadrata portionum irrationalis line£ bimembris t qux maior 
appeUatur^funt binomium & reftduum quarta fyeciei, Conftat 
hocapcrte in dcfcriptionc & thcoria quinquagefime, o&a- 
\xq huius ; quando abc. cft binomium quartum ra n. cft 
maior. fuit autem i bi a k. potentior quam k 1. in eo, quod 
fitex a 1. 1 b. hoc eft,in quarta parte ipfius e f. hoc cft,in qua 
drato, quod ex dimidio ipfius b c. quod dimidjum incom- 
meniurabile cft ipfi a k . quoniam eorum dupla,fcilicet a b. 
b c membrabinomij funtincommenfurabilia : quo fit , vc 
a k. rationalis potentior fit,quam k 1 potentialiier tantum 
rationalisin quadrato radicis libi incommenfurabi^s: At- 
quc ideo,per dirfinitioncm , a k I. fit binomium quartura 
ex mcmbris a k. k l.conftans : vtque 1 b. corandcm mem- 
brorum exceiTus fit refiduum quartum. Erat vcro a \. qua- 
dratum ipfius m. atque 1 b.quadratum ipfius n. quc, func 
membra maions prcdi&e, hoceft m. inembrum maiusi 
& n. membrtfm minus. Igitur quadrara talium mcmbro- 
rum , funt binomium quartum , & refiduum quaitum • 
«juodfuit dcmonftrandum. 

C O R O J,- 
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Vnde manifcftum eft , quod talcs portiones, que confti- 
tuuntMaiorcm, funt ctiam ipfc. itraticnales Maior, & Mi- 
nor. Hoceft, magna portio cft irrationalis, qux Maior ap- 
pcilatur : parua vcro porrio, trrltionalis , qu$ Minor dici- 
tur. Nam, cum quadratum mign^ portionis fir binomium 
quartum , iam pcr quinquagciimam fcptimam ipfa magna 
portio critirrarionalis, quf Maior. Cumque quadratum 
paru? portionis fic rcfiduum quartum:iam pcr Icxagcfima, 
ipfa parua portio eritirrationalis , que. Minor. Atque hvc 
tftcaufa,quod tales irrationales,Maior,& Minor vocantur: 
quoniam earum mcmbra fingula cadunt fub diffinittoncm 
compofiti: vnde & membra fingula rurfus in portiones ho- 
mogencas , & fic dcinccps in infinitum ( quod rairabile cft) 
fecantur. 

pROPOSITIO 98* . 

Bj 1 /"4 « j j . ( ? • XJ ^ 3 «4 *5 •*» 1 \ t f J * f f Jf)«f » '1 * 1 } ■ iTf tfi ? n f 1 1 1 

Quadrata portionum Totentls Ttationale , <*c medlale funt 
Hinomium ac reftduum aliquando quint^aliquaio fextdt jpeciei. 
. Kam in delcriprionequinquagefimc feptim; huius , quan- 
do a b c. cft binomium quintum , tunc m n. cft potens ra- 
tionale ac mediale. Quadratum autem portionis m. eftal. 
quadratum autcm portionis n. cft 1 b. contigit autcm a 1. 
cfle binomiura. quintum vel fextum. atque 1 b. cdc reu> 
duum quintum, vel fextum: quod fir patet. Cum a b c. fit 
binomium quintum, iam a b. cft rarionalis porentiatanr 
tum,& ldcirco a k.eiu.s dimidium rationalis potentia tan- 
tum. Iraque fi kl. fit raticnalis, quod tunc conttngit,cum 
<1 r" cft numertisquadratus ,&perinde g. ipfitis dfT quarra 
pars numerus quadratus : runcal.cft binomium quintum. 
S'\t autem k 1. fit potentia tantum rationalis,qttando videli 
cct df.& psrinde ipfius quadrans c. noh eft numcrus qua- 
dratus: Tunc k 1. eft binomium fcxtum. Etcodera modo 
variatur Ib.dc refiduo quintoin fextum, cura fitexcelfus 
nacmbrorura di&i binomij.Conftatcrgo prof oiicum. 

Gg 1 P r o- 
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Propositio 99* . 
Quadrata potentis duo nrduln portiomm, fnnt etiam bino- 
tnium t et'um Refiduum^quin^te quint.t & quinque fextx fpeciei. 
Harcconftat eocfem penitns modo,quo praemilfa in eadcm 
quinquagefima» fexte.dcfcriptione. 

COROLLARIVM. 

Vnde manifeftum eft > quod tam potcnris rationale ac 
mediale, quam potentis duo mediali.i portioncs funt qn- 
quepotens rationale acmediale: Atqueaimrattohalime- 
diale potens : & quinque funt Potens rfuo medialia : Atq; 
cum mediali mecfiale potens. Quod corollarium conflat ex 
quinquagefima leptima, & 6o a .& ex duabus prsmiflis.. 

PR.OFOSITIO IOO*.» 

Omnis quantitas potentiarationalis diuifa in binomium,ex~ 
bibetinquotienteT^fiduum^. Quantitas a.potentialiter ra- 
tionalisdiuidatur pcrbinomium b. &proueniat c. Aio, qr 
crcfiduumcft. Sit enim quadratum ipfius a. quantiras d. 
quc. rationalis crit. Item,quadratum iplius b.fit e.quod pcr 
quinquagefimam oclauam huius,erit binomium primum. 
Dcindc diuidatur d.per e. dc proueniar f.qux pcr (eptuagc- 
mam oc"bauam huius,crit refiduum nominum commenfura 
bilium nominibus ipfius c .& proportionalium, &pcrinde 
Rcfiduum primum. Scd pcr corollarium duodecimas huius 
f. cft quadrarum ipfius c. hoc eft c.radix eft ipfius f. Refidui 
primi : igitur,pcr fexagcfimam huius c. rcfiduum.eft.Quod 
iuit dcmonftrandum. 

Propojit i o IOI*, 

Onmis quantitaspotcnttaratienalir diuifa inrcftduum y exhU 
tet mquotiente binomium^ . Harc propofi tio con fta t eo mo- 
do, quo pnccedens. Ita vt loco binomi j, Refiduum ; & pro 
Refiduo , binomium ponatur ; &pro fepcuagcfima o<5bua 
citeturfcptuagcfimanonarquandoquidcm d. rationalis di- 
tridenda cft pcr c. Refiduum primum. & pro quinquagefi- 
ma octaaa fumatux fexigefima prima,quz loquitur de qua- 
dratis refidualiurav 
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Propos I T I O 101* . 

Omriis quantitas potentialiter rationalis t diutfa in binomin-lc, 
reddit in quotiente refidualem correlatutamtDimfa vcrd m rcfi- 
dualem , reddit in quotiente binominalem correlatiuam. fdemj^ 
dicendum de quantitate fimpliciter rationali. Xxempligraria, 
Quantitasa.rationalrs fimpliciter , fiue tanium potcntiah- 
ter,diuidatur pcr b.himcdialc lecundum , & proucniatc. 
aioj qu6d c. crit rcficiuum mechalcfircundum.Sitenim ip- 
fius a.quadratum d. qua? rationalis crit : itcm ipfius b.qua- 
dratum e. quod per fexagefimam primam huiys , crit bino- 
mium tertium. Deindc fecetur d.per c.& proueniat f.Eiitq- 
pcr fepruagefimam odhuam huius f. Refiduum tcttium. 
Sed per corollar.duodecima? huius,c.radix cft ipfius f.igitur 
pcr iexagefiroam huius,c. erifRefiduum mediale fecudum: 
quodcft propofitum. Similiter pro cancns binominalibus 
proccdcmus.Quod fi ponaturquanritas a. rationalis diui- 
di, excmpli caula pcr b. rcfiduum mcdialefecundum,ar- 
quecx diuilionc proucnirc.c. codcm modo oftendetur c r 
elfe bimedialcfccundum:fed tunc,pro fexagefima prima-ci- 
rabitur quinquagcfima o&aua, & pro icptuagefima o&aua 
-citabitur feptuaecfima noha , 6c pro fexagefima citabiuxr 
■ quinquagcnma lcptima , vt luppolitis congruir. 

Propositio 103».. 

'Omriis quantitatis feiundum extremam^mcdiam^rationcm 
diuifavtraque portio Refiduum efljnaior fciltcet quintum, mi- 
nor autem primurrL* . Agam pcrlineas, a quibus argumen- 
tum transferri poteft -adquoduis^uantitatisgenus. Pona- 
tur linea rationaiis ab. qua? pcrpcndiculai is fitad ipfam 
c b d. fitquc b c. dimidium ipfius a b. coniun&aque a c. 
ponatur ipfi a c. arqualis c d. & abfcindatur de ipfa a b. 
ipfi bd. a:quali5 b c. Quod fieri poteft : nam ab.bc. fi- 
mul maius fint, quam a c. hoccft quam cd. Sitcrgo per 
vndccimam 'fecundi Elementorufh , linca a b. fccctur in 
puncto c. Itavt rectangulum ba. a c.arqualc firquadrato 
b e.& perindc a b.be. ea.iintcontinu^proportionalcs:hoc 
eft, vt tota a b. ad maiorem 'portionem b c. talcm habcac 
rationcm , qualcm ipfa b c. ad minorcm potiioncm c a. 
Oftendcndumitaquccft , quod exiftcnte a b. rationali bc. 

Gg 3 -cnt 
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erit Rcfiduum quinium : & ca. Rcfiduum primnm , fic 
Quoniam a b. dupla eft ad b c. idco quadrarum ipfius a b. 
qnadi uptnm erit ad quadratum ipfius b c. Sed per pcnul- 
timam primi Elcmentorum, quadratum ipfius a c. arquale 
cftquadraris a b. b c.fimul fumpris Igitur quadratum ip- 
fitrs ac. & ideoipfius cd. quincuplum erit ad quadrarum 
ipfius bc. Cumquebc. pcrhyp. litrationalts : erunt d c. 
potcnria tantJim rationalis : & b c. longitudinc rationalis: 
qiiare, per difHn. barum, cxctims b d. Rcfidunm quintum 
etif : quandoquidem dc porcnrior quam cb.in quadrato 
lin< iv iibi incommcnfutabili : Igirur & b c. ipfi b d. aequalis 
d. R cfiduum quintura erir . A tquc idco, per fexagerimam pri- 
mnm huius,quadrarum ipfius b e. erit refiduum primum. 
fftaurcmquadratum iplius b e.ajqualerectangulob a. a e. 
icitur quod fit cx b a. m ipfam a c. rcliduum primum eft. 
Scd quod fir ex b a. in a e.diuifum in b a. rationalem, exhi- 
betipfam ae.Ergo,pcrfcxagciimam quintambuius,a e.quo 
ticns diuifionis,eft commcnfurabihs & cognominis ipfi di- 
ufiar, hoc cft, quod fit ex b a. in ac.quodeft refiduurn pri- 
mum : Iraquc ae. Rcfiduum primum eft quod reftabat 
dcmonftrandum. Qua? dcmonftrano , adomnem quanri- 
tatcm transfcrtur : ficut inferty ropoiirio. 

Propositio IO4* . 

Simator portio qucnftatis fnundim extrcmam mediamj, 
fttfiontm diuifx t fumtrationalis; mmor trit Ktjiduutn muntum» 
Sit quantitas fg. vt proponirur , diuifa in parrcs fh. hg. 
ponarurque f h. maior portio rationalis. Dico, quod rcli- 
qua g h. erit Rcfiduum quintum. Ponatur cnira racionalis 
qtiantitas ab. ficdiuifain partes b c. ca. Eritque per prxce- 
dentem, maiorpars b e. rcfiduum quinrum,& rcliqua ca. 
refiduum primum. Cumquc, proptcr proporrioncm fimi- 
lcm,itt ficut b a. ad ipfam b c. iic fh. adiplam h g. & pcr- 
mutatim,ficut b a. ad ipfam fh. iic b c. ad ipfam h g. atque 
b a. & f h. fint inrer fc cornmenfurabiles , quia rarionalcs ; 
crunr pcrquadragcfimam o<5tauam huius, ipfae b e.h g.intcr 
fecommcnfurabilcs: Scd b e. rcfiduum quintum.Igitur pcr 
fexagefimam quartam huius , h g. rcfiduum quintum crit. 
Qncd fuitdcmonftrandum. 

PROPO- 
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pROPosirio 10 ;\ 

• Si minor port'10 qu.intitatis fecmihm extremtm medUm^ 
r&tionemdiuif*tf:teritrjthnilis t minor critbinomium qtmtum. 
Sirquantitas fg. vt proponitur,diuifiinparres fh. h g. po- 
naturqueminorportio-gh. rationalis. Dico tunc, quod fh.. 
miior nortio crit btnomium quincum. P micur enim-quan 
titas kl. fimiliter diuiia,in k m. mLcuius maior portia 
k m. fitrationaJis : erit^ue , per pr.jeced^ntero, 1 m. reliqua 
portio-refid\ium quintum. Sed propter fi roilem proportio- 
n-m.ficut Irn adip(am m k. ficgh» adipfiro hf Ergo pec 
decimim quintam fexti , quod flt cx 1 m. h f.Aequalccft «V 
quodficcx m k. g h. rationale anrem ,qudd. ex m k. gh. 
quindoqmdem ipix rationales.Igitur quod cx I m.h fracit »- 
mle eft. Sic crgo 1 m. Refiduum quinturar multiplicans 
ipfara h f producit quantitatera racionalcm. Quate.» per, 
fcpruagefimam feptimam ip(am,h f. mulciplicara quaniicas, 
cric binomiura quintum: quod qftcndendu proponebacur. 

COROLLARIVM. 

ttinc manifcmim eft, quod fi tota linea fic diuifa , fiuc 
▼tralibet portidnum ponatur potcntia tantum rationalis* 
adhucportiones crunt, quasdicYt funf, irrationa|es,fcilicet 
Refidua, & binoroium . N.im fi du<£ Irocas, vna rational is,. 
&altcra potenrialiter tantilm rationalisfic diuifc, fuerint,. 
propter proportionem eandmi; portiones huius, portioni- 
•trasilmrs, rJer qu.idragefimam o&auam, commenfurabiles 
porentialirer erunr : Sc idcirco per fexagefimaro feptimamf 
ciufdem gehcris curh ilHs. Similirer. fTportio maior fllius 
racionalis,acporcio maior huius potenria tanrurn rationa- 
lis ponatur, tunc reliquc portiones crunr refidua.Si vero mi 
rior portio illius rationalis , ac minor huius porenria caa- 
tum rationalis fit, tuncmaiores binomia erunt : ficucin- 
fcrc corollarium. 

Propositio io<>\ 

•' 'Si chrculus, cuius aiimeter tationalis circumfcribit triiinju- 
lum t qu*iratum,{<rhexigonum dquilaterum: folum lcttus b?x*~ 
goni rationah ejltlatus verb tim trianzuit^qnin qutirati 

Gg 4 poten~ 
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Potentialiter tantum rationale & longitudine fincoromen^ 
furabileipfius circuli diametro . Patet: nam Iatus hexaro- 
ni arqualc eft femidiametro circuli circumfcribentis , vt in 
quartoEIementorum oftenfumcft. Latus autem trianPiili 
potcntiahtcr triplum ; latus vcroquadrati potentialiterdu- 
plum cft adfemidiamettumrquar rationescum nequaquam 
nnyicutnnmeri quadratiad numerum ,'quadratum , iaro 
per fecundum Corollariumqmnquagefimartertiar huius,la- 
tera talia incommenfurabilia funt feraidiametro, & perin- 
dediamcrro : Iicut proponitur. Taiis autem laterum ratio> 
in deamotertio Elemcntorumt commonftratar.. 

C O R O L L A R I V M . 

Fr manifcftum eft fimul, qu6d latns triaguli ad laros qna- 
ctratnn eodem circulo defcriptorum porenrialitcr cftfcf- 
qiuaItefdm,cV perinde incommfenfurabile. 

bt ctrculus t cutus dtameter rationalis circumfcrtbat dccavo- 

mtm.pentagonlim.oclogtmum^atqite dUecagomn^quikterum: • 

tunc latus decagoni erit^ftduum.quintum t latus pentaro- 

™™;norjatustelogoniminor t latusdodecago 

Delateribus dccagoni , & pcrttagoni oftenfum cftin dcci. 

motertio>Elementorum: de latcribus autem ofloeoni & 

dodecagomoftenfum cftin fpeculationibusnoftris : fcd cx. 
nis demonftrationibus hac regula deducuntur. . 



DE FIGVRIS ^QVILATERIS* 

R E G- V L AE* 

(\ Vando triangulum , quadratura,hexagonum, decaeo- 
^.num, Fenta g onum,o<aogonum,dodecagonum m cir- 

lu\l inT S ^TF^F^ ' defcr *untul har funt re- 
gul* mueniendi humfmodi figurarum lareraWula. 

fcm^amctri m: tf, * lum * ft * | 

Qiiadratum latcris quadrati ,. hoc cft , ipfum quadrarum 1 

aefcnptum,duplum cftadquadrarum fem,diametri. 
i-atus Iiexagoni xquale cft ip fi femiduractro. • 

Latut; 
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Latus decagoni cft refiduum quintum/cuius maior por- 
tio porcncialiccr felquiquarra eftad femidiamcrrum. Minoc 
vero portio eft dimidium femidiamctri. 

Quidratum lateris pentagonicftrcfiduum quartum,cu- 
ius maior portio cftdupla felquialtcra ad quadratum femi- 
diametri : minor veroportio potcntialiter fequifquarta ad 
quadratum femidiamctri. Vndc latus ipfum linca xrratio- 
nalis erir, qu$, m t wor. 

Quadratum lateris o&ogoni cft etiam Refiduum quar- 
tum , cuius maior portiodupla eft ad quadratum femidia- 
metri : minor ver6 portio porcntialiter dupla ad quadra- 
tum femidiametri. Vndc latus iplum o<5togoni, ficur pen- 
cagoni, irrarionalis erir, qua?, m i nor. 

Latusdodecagoni cft refiduum fextum.cuius maior por- 
tio potentialitcr fclquialtcra eft ad femidiametrum: minor 
vcro porcntialitcr fub dupla ciufdcm femidiametri. 

P"ro p os x t'i o. • 180* . 

Si IphxrAyCuius diameter rationalis , circumfcribat amnque 
folida regularia : tan£\ pyramidis, quam otlahcdri & cuoi latus 
fotentia tantum rationale efi.-ipfij, diametro longitudine incom- 
mmfurabilerlatus autemicofa})efoi>mmor : iatus ver b dodeca* 
hedriy Refiduumfextum-,. Patet: nam latus pyramidisad fe- 
midiametrum potenriaeft, ficut 8.ad $.latus octahedri du- 
plum, latus cubi fefquitertium, latera duorum reliquorum 
irrarionalia,ficut in rertiodecimo Elementorum oftenfumt 
oft . Vnde regulx fcquentcs.. 



DE SOLIDIS REGVLARIBVS: 

R E G V L AE. 

QVando Pyramis ,oc\ihcdrum , cubus , icofahedrum,. 
dodecahcdrum in fpharra, cuius diametcr rarionalis, 
(defcribuntur; hx funrregule, inucnicndi huiufmodi folido- 
rum latera lingula. 

Quadratum htcris pyramidis duplum fupciparticns 
duastertias eft ad quaaratum fcmidiamctri. 

Quadratumi 
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Quadratum lareris o&ahcdri, duplum cft ad quadrar&ra 
{emidiametri. 

Quadrarum latcris cubijfefquircrtiurn cft adquadratum 
femidiamctn. 

COROLLARIVM, 

Vndc manifeftum cfhquod larus Pyramidis ad latus o&a» 
hedri potcnria fefquirertium : ad latus cubi : duplum, 8c 
larus o&ahedri ad larus cttbi fcfquialrerttm. 

Quadrarum laterisicofabedri eftreliduum quarrura,cu» 
ius maior porrio dupla eft ad quadrarum femidiamcrri : 
minor vero porrio porenrialirer fubfefquiquarta ad quadra 
tum femidiamerri. Vndelatus ipfumcric trrarionahs>qua; 

M 1 N O R. 

Larus dodecahedri eft Refidtium fcxrum , Cuius maior 
porrio cftporenrialircr fuperpartiens duis terrias ad le- 
mHiamerrum r mmor verd portio fubtripla eiufdem fc- 
midiametri. 

Ex quo calculo fequirur , Ingeniofiflime Ledtor', vr ficut 
quadratum latcris hexagoni, huc femidiamerri cum qua- 
drato lateris dccaconi coniun&um conflat quadratum la- 
tcris pentagoni ; uc & in folidis in eadem fprwrra [dcfcri- 
pris, quadrarum lateris pyramidis, curn quadrato cubici 
lareris limul acceprum, conftituirquadrarura fpsricac dia- 
merri. Item ficttr in circulo, femidiamerro , liue larere 
hexagoni fecundum exrrcmam , mediamque rationemdi- 
uifa, maior porrio eftdecagoni larus : ira in fphara , larerc 
cubi firailirer diuifo , raaior porrio erir dodecahedri Iarus. 
Quae omnia quamquam demonftrara funr in Elementis 
Geomerricis , ramen ex ipfo calculo apertiflime norclcunr, 
Quorum cxempla hic fubijcio. 
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LATERA FIGVRARVM 

AECL.V ILA TERVM. 

Scmidiamerer circuli — 1. Rat Iis . n.eius 4 

Larus A 1 ' r.iz.Ra.po. Q.eius 11 

Latus . r . 8.Ra.po. D.cius 8 

Latus*™ 1. Ra. D.eius 4 

Latus decagoni r.v. m. 1 . Rcs.; 0 Q.ci 9 -* tf.m.r.io.Res p« 

Licus Q — c.v.— lo.m.r.io.Minor □.ei 9 -io.m.r.io.Ref.4 6 

Latus 8 ni . — r.v — 8.m.r. j i.Minor. □.ei 9 --8.m.r.$2.Ref4 s 
Latus r.tf.rri.r.z. Rcs. 6". 

LATERA SOLIDORVM REGVLARIVM. 

Sem idiameter fph^rae 2.Rat hl D.cius 4 

Latus Pyramiciis — r. 1 Ra.po. □.eius 1 of 

Latus Oftahedri— — r. S_.Ra.po. □.eius 8 

LatusCubi r.j^Ra.po. n.eius 

L.Icofahedri-r.v.S.m.r. I z£ Minor □.ei s> 8.m.r. 1 1* Ref.4* 

L.Dodecahedri.r.6^ m.r. t^. Ref.6 a 

Si lineaduoru pedti fecetur fccundu extrema mediamq; 
rarionem,maiorcius porrio fietr. f.m. 1. Refiduum fcilicet 
mitnrum. Minor vcro.3.m.r. f. prfmum. Itcm & linear.r^ 
umiliter diuidatur , maior eius porrio erit r. 6. rh. r. ij. 
rcfiduum fextum. Minor vero.r. 1 1 . m. 1 .0 . 

Propositio 109' . 

~Si ctrculi pentagonu jcquilateru circufcribentis diameter fuc- 
rit lineairrationalis Afmor comenfurabilis minori propriii tunc 
latus pentagoni erit T^fiduum quartum. Siaute latus Pentagoni 
fonatur Rationalc ; tunc diameter erit irrationalis y qu& tJfrCa- 
jor, Si nicmum latus ftntagoni ponatur iftiaior prsift8& 
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commenfurabilis : tunc diameter erit binomium^ . Si c a.linea 
circuli diameter rarionalis , b. autcm linea Jatus penra£»oni 
in co circulo defcripti. Eritque per 107* pr^cedentem, b. 
minor. Rurfum,ponatur c. linea minor ipfi b. commenfu- 
rabilis diamctro alterius circuli , Sc latus pcntagoni in cir- 
culoc.dcfcriprifitlinca c\. aio,qu6dlinead.cft refiduum 
quartum.Cum.cnim diamctri circulorum iint lareribus fi- 
milium figurarum circumfcriptarum proportionales, erit, 
ficuta.adb. fic cad d.Quare,quod fitcx a.ind. aquum 
erit ei, quodcx b. in c/Sed id, quod ex b.in ceft Refiduum 
•quartum perlcptuagchmam primam huius , quoniam b c. 
funtminorcs inmcem commenfurabiles : igitur,quod fic 
ex a. in d. crit Refidrium quartum.Cumq; idipfum diuifura 
in a. rationalem cxhibeat in quotiente ipiam d. erit d. pcr 
fesageTimamquintam huius, Refiduum quartum : Sc hxc 
cft prima pars propofiti. Dcindc ponatur d. larus pcntago- 
ni rarionale : tuncdico, quod c. diameter circuli circum- 
fcribentis ipfum crit maior. Nam proprcr dictam propor- 
rionem diametrorum ct larerum^eritiquod fitcxad.cejuum 
ci, quod ex b c. Rationalccit autem , quod fitexa d. quo- 
niam a d.rationales ponuntur.Jgitur.rarionale cft, quoci 
fir ex b c fcd hoc diuifum pcr b.Minorem rcddrrip/am c. 
crgo per centefimam fecundam huius, c. Maior eft ipfius b. 
Minoris correlatiua. &.hoc eft, quodfecundo loco propo- 
ncbatur. Demum ponatur d. larus pcnragoni Maior, ipftus 
b. conclatiua, hoceft, commcnfurabflium & proporriona- 
lium nominum: tunc aio,quod c diameter circuli circum- 
fcribentis ipfum, erir -binominm. Namque, vr prius , erit 
. quod fit cx a d. arquum ci , quod cx b c. Scd quod cx a. ra « 
tionahin d.-Maiorem fit, pcrfcxagcfimam tcrriam huius: 
Maioreftipfi d.Maiori coramenfurabilis. Igitur, quod fub 
b c. Maior eft proportionalium dc commcnfurabilium no- 
minum ipfius b. nominibus commcfurabilium. Vcrum hoc 
diuifum pcr b. Minorcm,per oftuagefimara quintam,cxhi- 
bet binomium , exhibct autem ipfam c. Ergo c.Binomiura: 
quod fupercratdemonftrandum. 



Co R«OH.- 



LIBRI SECVNDT, PAftS II. Xfi 



COROLLAR IV M. 

Qnp :l fi pro Iatere pcnragonij, fumarur latus oc"togom*r 
ve* fi pK> ciiamcrro circuti , fumitur diamiter fph*re : 6c 
prolatcrc pentagoni latus icofahedri: eadcmomnia, qUa; 
propofita 8e demonftrara funt, (equentur . Nam , per 1 07 1 
prarcedentem , pofitadiamsrro rationali , tam Iatus o£t«- 
goni in circulo talis diametri, quara latus icofahedri in ta- 
lis diametri fpharra defcripti, Minor eft,per pre,muTam» 
centcfimam octauam. 

PROPOIITIO II O* . 

St circuli decagonum tquilaterum circumfcribentis di.tme~ 
ter fuerit Refiduum c%mmenfurabile Reftduo proprio: tunclx- 
tus decagonierit Reftduumprtmunu. Siautcm latus decago^ 
m ponatur rationale: tunc diameter erit Hinomium : commenfu- 
rabilium nominum Tteftdui proprij nominibus . Si demnmlatns 
decagoni ponatur binomium commenfurabdium nominum Re- 
fiduiproprif normnibus : tunc diameter eritbinomhmi primum* 
Sita. lineaCirculi diameter rationalis, b.autem linealatus 
dccagoni in eo defcripti : eritquc , per prarmillam 107* b. 
refiduum quintum. Rurfum ponatur c. linea Refiduum 
ipfi b. commenfurabile , diameter alterius circuli. Et la- 
tus dec.igoni in circulo c. defcripti fit bnead. Dico tunc 
qu6d d. erit Reliduum primum. N.im propter propor- 
tionem harum quatuor linearum , erit,quod fit ex ad. 
acquum ci,quodcxbc. Scdquodex bc.nt,pcr{eptuage- 
fimam primam huius , eft Refiduura primura : quoniara 
b c. funr refidiia inuicem commenfurabilia . Igirur quod 
fitex a d. Refidiium primura eft. Quod diuifum in a. ra- 
tionalem , cum cxhibeat in quorientc- ipfam d. Eric d. peT 
fexagefimairi quintam huius, Refiduum primum. Et hacc 
cftprima pats propofiri. Deihde pohatut d. latus deca- 
goni rarionale : timc aio , quod c. diameter circuli circum- 
fcribentis ipfum crit Binomium habens nomina commen- 
furabilk ipfius b. Rcfidui nominibus. Nam propter df- 
ctam proportiotiem diametrorum 8c laterum , erit quod 
fitcx ad.arquale ci quod fitex b c. Rationalceft autem> 
quod fit cx ad.quoniam a d. Rationalcs ponuntur. Igi- 

tur 
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tur Ratioriate cft , quod cx b c. Sed hoc cum diuifumper 
b. Rcfiduum exhibeat in quoticnte ipfim c. crit per lep- 
tuagcfimam nonam huius,c.binomium commefurabilium 
nominumipfios b.diuifbris nominibus : quodfecundo lo- 
co propoiicbatur. Dcmum ponatur d. latiis Dccagoni bi- 
nomium commenfurabilium nominum iplius b.reiidui no 
minibus : Dico tunc, quqd c. diamcter circuli circurafcri- 
.bcntisipfum,etitBinomium primum. Nam, ucut antea, 
erit, quod fitex ad. equum ei,quodcx b c.Sedquodex a. 
Rationali in d. binoraium fit.cft.per fexagefimam tertiam 
huius, binomium ipfi d. binomio commenfurabilerigitur 
qnod fub b c. binomium eft nominum commenfurabilium 
ipfius b. RcfiduLnominibus ; Curaquc. hoc (iiuifum per b. 
rcfiduum exhibeatin quoriente ipfam c. iampridcm per 
o&uagcfiraam tcrtiam huius,crit c.binomium primuna: & 
hoc cft textium, quodrcftabat demonftrandtfm. 

COROLLARIVM. 

Qu6d fi pro latere dccagoni,fumatur latus Dodccagoni: 
vel fi pro diamctro circuli,fumarur diameter fphcrc, & pro 
latcre Decagoni latus Dodccahedri : cadcm omnia quc; 
propofira hic & oftenfa funt, (imiliter fequcntur. Nam,pcr 
1 07%pofi ta diamctro rationali,latus dodecagoni Refiduum 
fcxtum. At per io8,latus dodecahedri, adhuc idcm refir 
duum cft. 

Deniquetam fuper lateribus ifoplcurarum figurarum, 
tam planarum, quam folidarum , quam fupcr earum per- 
pendicularibus,quam ctiam fuperlinec. mediaextremaque 
/arionc diuif( portionibus pollent fbrmari vari^ ac pcne 
jnfinitsqucftioncs; nunc videlicer circuli diametrum,nunc 
latera, nuc fegmeta fupponedo irrationalia, nunc cuiufuis 
.fpcaei autordinis irrationalia. fic igitur in immenfa, atque 
inextricabilem irrationalium fyluam , videlicet trinomia, 

Suadrinomia, raedialcs fecuodas,tertias,& cetcras,qu9 in- 
nitxfunt. Qu£ tamenex ipfo calculo curiofis notefcere 
polfunt. Noms fatis fit ha&enus procdliifc, praximquc 

dcciau 
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«Jecimi Elemcntorum dtmon{traflc,ac multa ab Euclide 
omifla conclufifle, Cetera rclinquo curiofioribus . Sed 
©bfcura, minusque ncceiraria minus curanda funt . Quod 
& Ciccro inOfficiis precipcrc videtur. 



Librifecundit^MmeticorumtJlCaurdyci finis :h$r* 
decimaoftaua, diei Sabbati, qui fuit lulij 14*. £ww 
tJKefans cum multo pontis & arcus 
apparatu expeclaretur Io.Ccrda, 
iJbCethynenfium *Dux , 
Prorex.lndicl.i j. 



Venetiis, Md LXXV. 
^udFranctfeum FrancifeiumSenenfem, 
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INDEX LVCVBRATIONVM 



Vclidis elemcnta,difcuffxs Intcrpretum erroribns, tanu Cl> 
paninimium ftbi confidentis , quim Zamberti profcffto. 
nem Ignorantis. Cum addition ibus quarumdam propo- 
fitionum,prdfcrtim ad rcgularia folida fpcftantitm. 
Thcodosij Sphtrica elcmenta libris tr'tbus t \afhronomi4prin 
cipijs ncccffaria. 

xftCenelaiSph&ricalibri*. }.multis demonftrationibus adautla , adjcien- 

ttam Jpharalium triangulorum pertinentia. 
tsfpollonij Conica elementi libris 4. & demonftrationibus, & Hneamcntis 

epportunis inftaurata. 
Screni Cylindrica , libris. 2. 

%Archimedis opera t De dimenftone Circuli,Dc Sphera & Qylindro. De 
Jfoperbnetris, De momentis Aqualibus,Dc Quadratura TarabtU. Dt 
fpheroidibus & Conoidibus figuris. De ffiraiibus , Cum additione dc- 
monHrationum, fucilius demonftrata, 

Iordanj ^rithemetica, & Data, 

Theonis Datageometrica. 

t Rogeru'Bacconis,&Io.Tetfan r PerfpccTiu£ breuht* eum adnotatiombus 
errorurru. 

Ttolemei Specula. Etdc tycculo vftorio libcUus, 
Autolyci dc fpbcra,quA mouetur. 
Theodoftj de habitationibus. 
Euclidis Thdtnomena breuiffimS demonftrata. 

jiriftotilisproblemata mechanica t cum additionibus eomplttrimh , & iis, 
qux ad pyxidem nauticam,& qux ad Iridem fpeclant , 

PROPRIA IPSIVS AVTHORIS. 

Trologt,ftue fermoncs quidam De diuiftonc artium, De quantitate/De pr§ 
portione , De mathematic£ authoribus, Dcfyhtra, De Cofmographia 
De Conicis, De folidis regularibus, De operibus isftchimcdis, De qua- 
dr atura Cvrculi, De Inftrumentts, De Calculo, De pcrfrettiua, De muftca, 
De diuinatione. 

^rithmeticafpeculatiualibrisduobustinquorumprimo multa de formis 
tamplanis, quam foltdis namerorum a nemine haUenus animaduerfa. 
/nfecundo autem theorlt & praxis rationalium & /rrationalitmmu- 
gmtudinumper numerarios termmos cum multis nouis , qu.z ad decimfi 

H h Euclidis 




Tttcfidis fi ciuntjmonflrationibusabunde tratfatur. 
jiritbmetica data HbcUis quattuor dtmonfirata. 
Tofit ionu& rci dcmcfirationes ad quattuor prscepta vel capita redaB*. 
Sphdricorum libelii duo.Jn quibus multa d K^tenelao ncgletla^vcl omijfa 

fupplenturpro ipbaralium fcientia triangulorum^. 
Spbera mobilis in ot~to Capita pro circulis pnmnrotus. 
Cofmographta de forma,Jitu y numcroq; catorum & elcmentorum ollm 

Tetro Ticmbo dicata. 

Conicorum elemetorum quintus & Sextus poft quattuor ^fpoUonii /i- 

bros locandi. 
De Compaginatione folidorum regularium*. 

Qutfigurd tamplan^quam folids, locum impleant, vbi %Auerrots Cco- 

metriam ignoraffe indicatur. 
De momtntis squalibus libri quattuor :in quorum poflrcmo de centrisfoli- 

dorum ab tsfrcbimtdc emijfis agitur:& de centrofolidi paraboltci. 
'Dcquadratigtomttrki , Quadrantis , & ^ftrolabi $cculationt,fabrica t 

vfuj ut. 

De lineis horariis libri 3. ln quibus tota huiufmodi linearum theoria , quo 
adfitumycolligantiam & defcriptionem ipfarumplene traclatur . Nam 
line&horaria d meridie capt*,ftcant periferiam quandam miis ptmclis 
in quibus eandcm tangunt linea horaridt ab occafu vT ortu exenjs. Ta- 
lis autem periferia vT circulus rfl , uel ex Conicis fctHonibus aliqua, fci 
licet TaraboU, Ellipfis,ucl hypcrbole^. 
Tbotifmi de lumine } & umbra, ad perfyediuam & radiorum incidcntiam 
facientes. 

<Diaphana \U j, libros diuifa. /n quorum primo de pcrfpicuis corporibus. 

In 2. de iride. in 5 . autcm de organi uifualis flrutlura , confftci* 

liorum formis agitur. 
Qu&flionum aritbmcticarum libelli. }.Cecmctricarum libeUi i.tsfflrono* 

mi corum probltmatum trcs:\n quibu* reguU cum exemplis traduntttr, 
\4dnotationes omnimodA in diuerfos Matb ematica locos. 
Canones tabularh Alfonft&lanchini Edipfium/DtrccJionu primi mobtlis. 
Compendistm Matkcmatic* brcuijfmum . 

ilcmentorum Euclidis Epitomccum nouis & artiflciofiffmis in quintium, 

in arithmttica,in dccimum,& infolidorumlibros demonftratioriibus. 
ConicorumtsfpoUonii breuiat ium libris }.faciliu* & dirctle dcmonftratu. 
Tabulafinus rctlifupponens flnum maximum ftue circuh Jemidiametrum 
plurium ,qudm miUies miUe particularum. quod eft totius gcometrici , 
aflronomicijf calculi necejjarium inftrumentum . 
Competdium magn* conHrutliQnis Ttolomaic* omnium obferttathnu aflrt 

ttomi~ 



nomtcarum feriempaucis comprehendens ex breuiario fo.' Regimontii. 
Compcndium Boetiana<Jl€uftcd,cumoptimis fpeculatiombus & calculo 

acmodulatuum rattonc J & fyslematum proporttone. 
Zpbcra in compendium breuiter omnia comprehendens, cum moUumfecm 

dorum Theoria. 
Computus Eccleftafticus breuis & cxaBus\ 

Adnotationes in fyhxram lo. Sacrobufti,& in Theoricas pUnetarum. 
QuadratiyQuadrantis, Ajhrolabi y inftrumenti armillaris & Sphjtr* folids 

dcmonflratiOyfabrica, & ufus, per nouam, artificiofam, breuemj ue fj>e~ 

culationem. 

De lineis borariis reguU breuiJJtma } & Theoriapro quocunque hori^onte. 
Compendium SicanicA hiftoria. 

%Martyrologium Sanftjrum corretlum & inflauratum.Cumldpographi* 

& aiiis appendicibus. 
Hymnorum ecclefiaslicorum liber unxs. 
£armmum & tpigrammatum HbeUi duo. 
Toemata Tbocylidis &Tythagora mnralia Litinomoetro . 
Cenealogta^Dcoruylo.^Boccaciiadaucla^cu multis lUuflriuuiroru& prin- 

cipum carptim coUeclis profapiis ad poeftm &hisloriamneceJfariis. 
Ttyytkmi njulgari fcu uernaculo fermone, in laudem S. Crucis. 
Cbronologia ab tsfdamo protoplaftOyChrisli, pnncipum y prafulum, & %%• 

tabilium rerum y breuijjima. 
Itincrarium Syriacum cum hiftoriis ad loca facrapertinentibus, 
Ad Tetrum Bembum de Aetneo incendio . 
Ad Synodi Tridentini patres epiftola. 

Tireuiaria. 
VUtbte de uitis Tontificum . 
Sex librorum de uitis patrum. 
Decem librorum Laertii de uitis Philofopkorum. 
*Petri Criniti de uitis Toetarunu. 
Otlo librorum Tolydori de inuentoribus reruwu'. 
Conftliorum Synodalium-, . 
Sex Ubrorum ^Diodori Siculi. 
tjrammaticarum inftitutionum librifex. 
Quadrati horarii fabrica, & vfns. 

'Demonflrauo & praxs. 
TriumtabeUarum ftnus refti, beneficdt & facunda, ad fcientiam & calcu- 

lum triangulorum Jpharalium utiles. 
Compendium iudiciaria ex optimis quibnfque authoribus dccerptum in 

quo de naturis ftgnorum & domorum 1 i. feptemj ue plxnetarum co- 

JHh x . ficUa- 



flcllationum , afyefluumtdire&ionuTnyprofeftionumJjonofcoporum, c\c- 
tlionum&qusflionum J<£guU,pr*fertim ad agricolastmedicos^iautai 
& milites J & exclufis fuperflitionibusydirecla. 

Notandum qubd ex fupra fcriptts operibus 
Theodofij , %&€cnelai Afaurolyci Spherica : Item Autolici Sphara , 
Theodofii de babitationibus, Euclidis Thamomena . Demonfiratio & 
praxis trium tabellarum finus rccli/cecundx , ac t Bcnefica,Compendium 
%JMathematbica brcuijjimum fimul in unum uolurnen : tSWxJJans 
imprejfa fuerunt d VetroSpina filio , Cjeorgii Spinx Cjcrmatii. anno 
faluti l s S$. 

Jtem 

Cofmographia otim Tetro Bcmbo dieata ^.lib.Jmprcffa fuit Venetiis apui 
lunclas.anno falutis i J 4 $ . rurfum 'Bafilea apud fo. Oponimum. 

l tCfn llio. 

Quadratihoraru fabrica & ufm d.fo. XX. dicata, vcnetiis apud Nico- 
laum Baffaninum anno fal. 1 546. 

Item 

Grammatiea quadam rudimcnta 3 <JMef[anA per eundem CjeorgiiSpins 

filium anno falutis 1528. 
jRbytbmiquoquematcrni delaude S.C.ibidcper eofde anno falutis.i / /1. 

Jtem 

Afartyrologium conreclum & infiauratum Reuerend. domino M. Ant. 
Amulio Card.dkatum cum opograpbia cum multis appendicibus.ann» 
falutis 1 5 67. menfe Septembris Venetiis apud Iunclas impreffum , & 
iterum informa paruamenje lulio. 1568. 

Item 

Jfiflorid SicariicA compendium cu epiflola fmulad patres Tridentind Sy- 
nodi y MeJJanai imprejjum per eundem Georgii Spinafilium & nepotes. 
annofal. 1561. 

Item 

*pc uitaXpiyCiufq; matris,& geflis Apoflolorum UbeUi oelo fcnariis ryth 
ms uulgaribns.Vcnetiisper AuguflinumHindonunu. i}S& 
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Dc liten A. 



D d i t i o om 
nis ,&omnis fub 
tractto in quanti 
tatibus cognirisir 
rarionalibus ficri 
poteft pcr tcrmi- 
nos Plus & Mi- 
nu«. 94 
Aggrcgatum cztrcmorum eft duplum 
ad medium m omnibus tnbus planis 
fiue pyramidibtts, fiue colutnnis ccn 
ttahbus, fub conrinuato latcrum nu 
mcrofufccptis . )8 
Apotome, qux quantitas fir. 86 
Apotome quantitatis.quid. 1x8 
Arithmcrica , omnis fupputationis in 
ftrumentum. 8) 
Amhmcticorum definitiones. l.&8t. 

De litexa B. 

Bimcdiale primum cx qtiibus eonfle. 
tur. 119 

Bimediale fcctindum ezquibus con 
ftet. ibt. 

Bimcmbrium quantitatum dux Ipc 
cics ,quarum quxltbet fubdiuiditur 
in tripliccs, & quas. ljo 

Btnarius parctn numerum linearium 
mcticur. 1 

Binomia, qtiorum radices habencin- 
uiccm proportionalia , &commen. 
iutabilia nomina , (brtiuutur quo- 
quc proportionalia inrer ie , & com 
Sienfurabilia nomina. 151 



Bimont» membra, fiue Refidui , qux 
fint.&quot,&qux fpccies indc hat. 
if 8. 3cfeq.i)f. vfquead 141. 

Binomiu mulripltcans aliquam quanti 
tatem, fi produxerirquanticatem ra. 
cionalem; mulciplicata quanticas Re 
fiduumeft, cuius nomina propor- 
cionaha , & commcnfurabilia funt 
Bmomij nominibus. 1 j 1 

Binomiorum , ac rcfidtiomm in mul- 
tiplicacionibusquid prxnorandum. 
101. 

Binomiura, qux quantitas dicatur. 86 

Binomiuin es quibus quantitatibus 
conftec uS 

Binomiom multiplicans omnis rario 
nalisqaantitas pcr refiduum , pro- 
ducir ctiam Binomium , vel Reh' 
duum eiufdcm fpcciei , ac multipli- 
cato commcnfurabtlc-* . I4C 

Binomium fi fccetur pcr Reftduum 
proportionalium , & commcnfura 
biiium nominum , proucniet ez di- 
uifione Binomium primttm . 15-4 

Binomium alibi , q im in fuo punfto 
diuidi, fcruata membrorum defini- 
tionc, impoflibilccft . ify 

Binomium , & refiduum habet fcz fpc 
ciesdiftinflas , &qtias. np.&fcq. 

Binomium omne in Refiduum eorun 
dem nominum multiplicaturn, pro 
ducie quanritacem rattonalem. ijo 

Binomium omue in Reftduttm pto 
portionalium , &commenfurabi;iu 
nominum multipltcatum , ptodu- 
citquancitaeem rationalem. ibid. 

Btoominm multiplicans altqua qaan- 
citatcm , fi produxcrit quanntaccm 
H h } ratio- 
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D E X 

ar p?iro.r,q.uibus py 
' ramidrlxis arqualcs. v -* * ibicn 
Columnar quadratar |rimar. ibid. 
Coluronarpcntigonar piimc;.? ibid. 
Coltimnar ncxagonar piimar. ibid. 
Colurona otddis, pentagona lincatis 
priina cuni quadrato collatcrali , 
quid efficiat. . * 
Colurpnaomnis hcxagona prima cum 
fuo hcxagono cbllaterali,& ttiangu- 
loquid confummct. cod. 
Columna omnis triangula fccunda cu 
collateralt quadrato& triangulo pri 
misyqutd fbrmet. . eod. 
Columnaomnis quadrata (ecunda cu 
^uplo collateralis .quadrati primi, 
quid faciat. ibid. 
Columna omnii pcntagona fccunda 
•i cum duplo collatcralis quadrari pri- 
tni/quid con(truet v { ibid. 
Coluinna hrxagona fccunda cum he- 
xagono (ecundo & impari collatctali 
quid cftormcc. '. n 1 6 
Columna eatlcm cmn mml.-aio , & hc 
xagonoprc^uctis,jq>ud £><-iar. /cd.c. 
Columna omni: iq taii^ula cum bcxa 
gono fccundo & impari, cTd faciac.e. . 
Octangula cum hcxagono £ecuodo& 
impari. . • Sbid. 

Columnar fccundar linearisconfaclio. 
fol.b r • : , . ic!,. ,. 

&Colunar omnis fccundi ordinis.ib. 
Coiumna omnis triangula pnma linca 
i is cum dnplo fui tnarignli.quid con 
ficiat. ibid . 

Columna numcraria triangula/ cx quo 
con ttruatur. ibi. 
Quadtaujpentagona &Hexagona. ibi. 
Columna omnis quadrata, fiue Cubus 
ex qmbus componatnr. 1 7 

Columna omnis pcutagona, cx qu&us 
conltruacur . 18 
Columna omnis hcxagona terragoni - 

ca, exquibus fabiicerur. • 
j Coluna omnis hexagona e uiiang u la, 
ctii aggrcgato equiualcac 19 
Coltimna omuis hcragona arquiangu* 
la,cx quibns cotgmenrettir. ibid. 
Columua ornnis trungula , cui aggre» 
f?Jto 



lationalem , mulciplicaca quadtic&s 
Rcfiduum e(t,cuius noroitra propor 
rionalia , & commenfurabiha (unt 
Binomil nomkiibuf 151 
Binomium,& Refiduum non folum 
intcr (e magnitudine, foi eciam pri- 
mo , fecundo , & omni dcinccps in 
infinitum quadrato iucommcnfura. 
biliafunc. 161 

Delitera C. 

Circuli pentagonum arquilaterum cir- 
cumfcribcntis , (i diamctcr fucrit li 
nca irrationalis Minor commenfu. 
rabtln minori proprie; tunc latus 
pcntagoni crit Refiduttm quartum . 
St autcm latus pcncagoni ponatur 
rationalc : cunc diamctcr erit iira- 
tionalis,qua; Maior. Sidcmum la- 
tus Pentagoni ponatur Maior prar> 
diclar commcnfurabilis, cuoc diame 
tcr crit Stnomiutn. 171 
Circuli dccagonum arquilatcrum cir- 
cunfcribentis, fi diameccr fucrit Rcl 
fiduum commcnfurabile Reuduo 
proprio : Itemfi latns dccagoni po 
natux rationale : 5i demum latus 
ciufdem dccagoni ponatur Sino- 
mium commenlurabilium nomiuu 
Rcfidui ptoprij nominibus , tunc 
quidindc-/? 171 
Circulus. cuius diaructcr rationalis , fi 
circumicribat decagonum, pcntago- 
num, octogonum, atquc.dodecago- 
num arquilarerUra : tunc larus-dcca 
goui crit rcfiduum quintum ; latus 
pcntagoni minor ; latus dodccago- 
ni renduum fcstum. i6g 
Circulus, cuius diamcrer rationalis, fi 
circumicribar triangulum , quadrar- 
tum , & heXagonum xquilaterum ; 
(oliim 1 atus hciagoni rationalc clt: 
latusvero cam triauguli , quam qua- 
drati potcncialicer taiitum rationa 
le , & 'longirudiac incommcnfura 
bilc ipfius citculi diamctro. 168 
Columnar primar numcrorum linea- 
rium. Tndcformcntnr . %t 
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gato xqualis . 10. n 

Columtra omnis triangnla cura daplo 
fui trianguli, arquiualet triplo pyra- 
midi* rriangule, collatcralis. 1 1 
Columnaomnis cccralis,cx quibus pro 
crectur. jj 
Columua oTs triangttla cemralis cum 
quadrato.Sc triangulo primi gcncris 
collatcralibus , tnplum facitfu;pv 
raraidts: - j? 

Columoa uiriiit ouadrara centralis cfi 
duplo quadrati collaieralis primi gc 
ncrisconiunvfta , tnplum facic iue, 
pyramidis . I 40 

Columna omnis pentagona centralu 
cum duplo quadrati collateralis , 8c 
cum triangulo piecedente primi gc 
nerrs.triplu Ii<t!t prramidis. 40 
Columna oronis penugona cum du- 
plo quadraii collaterahs iimul fum- 
pta.triplam yalct fue. pyramidis pe- 

ftl 



tagonar. 



t 



Coluronaomnis fexagonft arqaiangu- 
la cum fcxagono trctragono collate 
rali.cumquc duobus tnangulis, col- 
laterali fcthcct.Sc prjecedcnti paritcr 
fumpta/nplum factc fu$ pyranwJis 
hcxagone. jo 
CoUimna omnis ccntralis , cx quibus 
coagmcncciur. J7-3 8 
Colttmna omnts oclogona.cum.quibus 
figuris numcratijs.tiiplum fuc^ pyra- 
midft efHciat. 
Columnarum centralium quadrata, pe" 
ragona,Ccxagona,fcptangula, octan- 

Sulaq ue.run; quibus»& ad cuius in- 
ar, triplfi f t? pyramidis efficiat. 43 
Columnaomim ncptagona cum cxa 

f;ono primi generis, & quadratocol- 
ateratibus.arque triangalo proccdf- 
ti coniun<ftayefficit tripium fuc pyra- 
midis. 41 
Column? primi gcncrrs. jv 
ItCceOtralcs. ibid. 
Cubus omnis lineatis cum fuo quadra 
to,& iriangulo.quid conficiat.fol,<»i 
Cubits,folidum rcgularc.cx qttibus co- 
ficiatur. fol.C 
Cubi&octahedri centrales , qui Gtto- 



monesfinc. ty.il 

Cubi dno partium cum triplis medio- 
rum proportionalium couiundi,co- 
ficiuntcubum totius. 7! 

Cuborum omnium a fingnlis radici- 
bus faltorum aggrcgato, cqualc eft 
idquod fix exaggrcgato, quotlibet 
. tadtcumab uniijre ordinaurum tn 
fc ipfum multiplicaro. nj 

Cubum qui nume/i conflent. 17 

Cubusomnt, cui pyramidi caualis. tl 

CubtL, omnis cum lequcnti hcxa> T ono 
fquiangulo coniunclus , conffituic 
cubum Icquenrem. n 
Itcm parte alccra Iongior,que coficiat 
quadratum. i t 

Cubuscollaceralis,exeo,quod fitcz ra- 
dtcc in parte altcta lougiori collate 
ralt cum quadratocollaterali con 
iuctum.conficitut. i + 

Cubus radicts ex eo , quod fit cx radice 
in triangulura preccdentcm duplica 
rum,& cum quadrato radicii conift- 
clum, conflaiur . 14 

Cukmsomniscum trianguli precedcn 
tis quadraro coniunitus, trianguli 
collatcralis cffictt quadratum. ir 

Cubusomnis cum quadrato & trian- 
gulo collatcralibus coniuiictus , tri- 
plum cfficit fue. quadrate. pyrami 
dis. k| 

Cubtts, rcgularc folidum.hcxahcdrum 
dicitur \ bafium numero. 46 

Cubus, Rcgularis , quot unicates con- 
tincat. 48 

Cubus mixtus,ex quibus coponatur. r j 

Cubus omnis centralis.equalis cft ocla- 
hedro centrali,ftbicollarcrali. 60 

Cubus omnis primi gcncris, cui aggrc- 
gato tqoalis . $ 4 

Cubus quanticaris alicutusfit cxmul- 
ciplicatione radicis in quadra- 
tum. 8; 

Cubus omnis,fiuebAahedruscentrahs 
cum impari collaterali conuinclds, 
tquiualec duplo tccrahcdiir centra 

lis. 7x 
Ft cuborum eorumdem duplfi,ex qui 
bus aggrcgaris tbrmetur. ibifi. 

H h 4 Cubus 
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Cubus omim ccnttalis cum lmpau col 
laccrali coniunctus, coufici : duplum 
aggregati ruborum primi gencris 
colla tcralis & prcx cdcntis. 7 1 

Cubus omnis pumi gcneris cum prc 
ccdcnti cubo coniunctus conficu 
collaccrali Tctrahcdxum ccnua- 
lcm. ibid. 

Deiircra D. 

DEnominator numerus.qui. 85 
Dias Hntcj aflimilatur. 1 
Dodccahcdrus , rcgularc folidum , ex 
quibus conftruatur. foI.C 
Dodecahcdrus.regulare , cz quot vni- 
tatibus conftct:cui fecundo Icofahc- 
drus fccuodus 6 ccjuahs , Sc fic dein 
ccps. 4 8 

Dodccahcdrus numerus omnis , ecjua 
lis cft Icolahcdro numcro fibi colla- 
tcrali. 60 
Duarum quancitatum pluritim nomi 
num aggregatum , autdifFcrcntia, 
quomodo inucftigctur. 101 

Delitcra E. 

^ Vclidcs quod produetum quanriu 
_« tum uocctMcdialc. i^.&fccj. 

Delitera F. 

Flguraomnis centralis fuper addit 
prarccdcnti figurx criangulum. 3 1 
Forma omnis numeraria ccntralis tla- 
na (uj>hcialis,ex quib. c6ftruttur. j 1 
Forma omnis ccntralis plana , cxqui- 
bus fiar. }}-1S 
Formc, numcraric primi ecneris. j 
Forme, numcranc, ccturalcs.quc,. j 1 

De litexa G. 



GEometriacontinetomnittm qua- 
titatum fpccics.Sc quas. 6b 
Guomo numcranus, ex quibos confic- 
tur , & quem quadracum ipGe 



cclfficiat, 16 
Gnomonum.fcilicetcollaicralis cx or. 
dincgnomonum ab unnatc conti 
nuatorum , atque quadratotam cx 
qtiadratis primis in fe dudisgcnito 
rum per additionero fucccflluam co- 
ftituentiumjvnusquifquccui aggrc- 
garo fit iimilis. 57 
fct coldcm gnomones cflc pyramidcs 
triangulas ccntralcsper impares lo 
cos difpofiras. ibid- 



Dclitera H. 



HEpragoni Iinearis efrormacio. 
Heptagonus,cxquibusfiat. 31 
Hcptagonus omnix ci tralis , cx quibus 
aftruatur. J4 
Hcxagoni primi numcrorom lincaiiu 
fbrmario. fbl.a 
Hcxagoni fecundi exjuianguli lincaris 
formatio. fol.b 
Hcxagoni primi ab nnirate concinua 
ti per ordincm, func Sc trianguli nu 
mcri locorum imparium. 10 
Hcxagonus cx quibus conftcc. 
Hcxagonus ptirous , ex quibus con 
ftcc. l 
Hcxagonus omnis cx quibus confle- 
tur. 

Hexagonus tctragon icus, fiueprimus, 
cft onnm numerui pcrfeftus. 10 

Hexagonus omnis tetragonicus cum 
prccedcnri quadrato coniunclus, 
qucm hexagotium complcat. it 

Hexagonuscentrahs, cx qutbus perfi. 
ciatur. . x 

Hcxagonus omnis centralis formatur 
cx iormis primi gcncris , fciliccthc- 
xagono collatcrali, 8i qnadrato prar- 
cedentt. j 4 

Hcxagonus equiagoh>s,ex quibus qua 
draiis conficiatur. 77 
Idem rum patrealtcra longiorccol- 
Iarcrahconiu<f>um, cofummac qua. 
dratum miparis collatcralis. tbid. 
ldi cum quo Cubo coniunc*tu$ coo- 

Saa 
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ficiac Cubu colUteralcra . 78 
cofahcdrum.rcgularc folidum,cx qui- 

bns conftet . 
cofahedrum folidum Regulare, quot 
folidos angulos , bafcs cum ccntro 
habcar ,& cx quo: uni tatjbus confti- 
cuatur . 48 
cokhecLrus.oronis cum quadruplo im 
parjv. «ollatctalis coniunclus ♦ confi- 
cicquincuplumcollatcxalis pyrarai- 
dis ccntralis. 74 
mpar omnis in quadratum fecundar 
fpeciei, hoccft. centralcm fibicolla- 
teralcm mulciphcatus , qucm gno 
moncm producar . 54 
0 . .» f • j ra» 
De Utcra L. 

LAtera figoraru arquilarcrum. 171 
Linea Mcdialis, quif . 1 19 

) DcliteraM. 

MAgnitudinum irrationaliu dofini 
ja<rioil«uf>i!cv.>b>..; 1%9 
Mag4iitudir»os coramcnfurabilcs dicun 

tur, quascommunis mcnfura mcti- 

tur .1 nt jamori r 
Ineommentnrabilcs rcr6 , mix. ibjd. 
Magnitudines duar omncs vni comcn- 
furabtlcs, funcinuiccm commepfu- 

rabilci « •• . ** x . 

Maior , cx quibus qualitatibus confi- ; 

ciacur. .• »tv?j ino^^iW 

Mcdialis qoantitatisqUfe , :ir . | u , . aa.8 j 
Mcdiale quar quaniiws^.o^etuj:. 1*9 1 
Mcdiale, quid vocctur ab EuclTdc. ibi. I 
Mcdialc tocu m potcus>i quid £qt, ibi. i 
Mcdicalis quantitas, qux . 8 6 

Muior quatum quautittCljm CXCcflus 
I dicat ur . !"XO*9 | 

Monas punclo aflimilatur . %\ 
Multiplicans quando cft rarionalis.i 1 4 

Dc litcra N . 

NOmtna mulriplicada.quando pcr 
Plus, aut Miuusfignada. tot 
Numeri lincarcs imparcs quomodo fbr 



mentur. ibid. 
Numcrus pcrfcclusqui : &ciuscondi- 
cioncs. fbli.e 
Numcri lmeares Sccorum tabdla fo.4 
Numcrorum prxccdcncis Tabclhc for- 
matio . fol.a, & fcq. 

Numerator numerqs, qpi. . . S jf 
Numcri impares *bvnit*te ipc.binarij 
appofitipncm fuccc^qc punt. 4 
Numeri imparcs flc parcs inqrdine ra- 
dicum alccrnacim , iciuujccm fuc- 
ccdunc. *b>cl» 
Numcnab vnicatccontinuati, ft ex ra- 
dicibus ab vmcate, difpofitis furoa- 
tur trcs, vcl quinquc, tcl fcDCcro, ,?el 
iinw.u.iui. imjun mul:i;ud:nc : tfjc 
iltorum •Kgrcga.tum. quale eric ci, 
qui fit cxauctu mcdjjiu:poj[trcm0.9 
Nujncri plcr.iquc qpadxati.fiint^qui 
conjuncliquadrarum numcrum fa- 

ciunt . 1 _ .*>• 

Nuro.cri funttcrmini Arithmetiec,, ft 
Numcrj dup fi fucrint tp procKJftiqnc 
cvjbprumiP.umcrorum, qtu fict-cr 
vno eorumin quadratum rcjiqui, 
fubnicrif. , , tqt 
Numch fi fuennt tres, quinque, lcptc, 
Ytl fub aUerius cuiullibct imparis 
multitudinc, fumptiarqualicxcelfu, 
& fucccfliuc^ crcfccntcs/ corum ag- 
grcgaturo arqutim crit ci numero, 
qni cx duclu mcdij in muJcicudiue 
.txtultiplicati procreabitur. f8.&/eq. 
Numcri duo cuborum fcruantcs ratio- 
nem , fi finguli mulcipliccnc fuum 
produdtum, qui ex indc ficnc, cubi 
numcri crunt . u° 
Numcris in tribus xquali exccflu cxc 
fcentlbuscongerics cxtrcmorum x 
qualis cft duplo mcdij . «1 
Numcris qaatuor prot'ortionalibus cxi 
ftcntibus : quod fit cr piimo in rlti 
m um. arqualc cnt ci , quod fit cx rc 
liquis . 7/ 
Numcrorum fuperficialium primi gc- 
ncnsTprctcs . a 
Numcrorum Radtces, qu*. ibi^ 
Numcro exqaoui* quod fit T quoclibct 
namerosiaecfualccft w quodfir cx 
p Gg j illo 



illo in aggrcgatuin cx lui. 7r 
Numtrorum de Juctii , arque Ltncarfi 
Sc fblidorum quicqnid ratione, pro- 
porrione, fyrhmetria arque fimili 
tudini"t8cinamns,idem dc quolibet 
f qUahritatis gcnerc demoftrare atqac 
lconcludcrepdliumus. • 8< 
Numeros dubs uniratcdiitantcs, fi ali- 
uts-multiphcct , multiphcans cru 
iffcrerttU prcKftictorum. 75 
Numertts quotuplex. 1 
Numerus primus fupcrficialium , ter 
narius;in folidis.quaternarius. ibid. 
Numerus liacarum impans.a quo m6- 
furerur. ibtd. 
Numcrus quiliber qnot habet unirates 
torum in ordine radicu locum fbrrt 
tur.Et^cbiWttJ. ' 4 

Numerus omhis datus,inuenirur in or 

dine radiofm. ibid 
Namerus orrinis pcrfeclus.qui. 1 
Nuinqrus omnis parrc altcra longior 
triplicatus, & cum unitate comun 
ctus,conficit hexagonum equiangu 
lum cbllateralcm. 11 
Numerutquadratus , unde fcmper rc 
fultet. 69 
Numeros aKquis (1 duos fingtilos mul- 
4 liplicctjptoducta erunt multiplicatis 

faequaba. 7 r 

^tirmerus multitucfirri» imparium ab 
^nttaic dirpoflromm irrfe ducfus, 
j, ; ,:i!\:cir aggregatom ipfoium rm- 
pariu*m erninumv. rt6 
Numeru * nrultithrhnir parrunvab VnV 
taie (uccxflxu^ difpohrorvm, rrnitri 
plicatus 111 numcrum vnirare maio 
icm, producir aggregarum tpforum 
; parium omuium. , ibrd. 



i 
< 
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/""VCIahedrus , rcgulare folidurh, f* 
\_y quibus conficiatur. fol.C 
JOclahedrus.tcguUrc fehJu» cxquibus, 
coalcfac 4 6 -47 
OcrahcuVi aomeri prw «on- 
ftruct.10. 47 



OcUhcdto ptinti gcncns colUtcrah du 
ploque triangviUr pyramidis. j + 
Octahcdi u%folidu Rcgulates.quot vni- 
rarcs complcttatur. 48 
Octahedrus, Rcgulare, fecudus ficut fc 
cnudo Cubo^ ita tertius tcrrio , & 
deinccp«,adcquatur. 48 
Octahcdms primi gencris , « duabus 
quadiatis pvramidibai primi gcnc- 
ris*3c qux il!x fint. JJ 
Oc"Uhedrus omnis pnmi gcncris^rqua 
lis ett pyramidi quadiauc ccntrali, 
fibiquc collatcrali. $4 
Odtogoiwliiicaris fbrmario. fol.* 
Oflogi nu<, undc formctur. j 1 

Otftoganus omnis cft c, juahs quadrato 
irapans numcri hbi colUteialis. j j 

Dc Iitera P. 

PAromniscnm paribus coniuctus 
confkit colUicralcm paitc ahcia 
tongiorcm. 4f 
Par omnii prccedcnti quadratoappofi. 
tus , conlbtuit tequcntcm quadiav 
tura. •'• m*riuo< <ti 1 77 

Pcmagoni primi numcrorum linearm 
couitructio. «««•» 
Pcnragoni lccuiKfi lihcaris fbima 
tia. • 1 fol 6 

Pcniagonus nuracrus cx quibos couda> 
xnr. ioriui| * x 

Pcntagooi tresccnrralcs cum quinquc 
tfhiutibus ftmut fumpris , quibus 
triangutis Cum vrwutibus arquales 
frnr. • <o 
Pemagonirs undeconfticnatur. 78 
Pcntagonus centrahs.uridcconttct. jx 
Pentagcmus oroms ccntram , tx pcnu- 
gono primi gcncns coilatcrali-, & cx 
1 picccdcuti qujJrato couitiuitm. 14 
PUut primi grnens. jj 
^PUoi ctnttalcs. ibid. 
iPortiones qua: conftimunt Maiorem, 
fbpt ciiam iplc iuationalcs Maior > & 

Poicos rauoBare^icmcrfialc^ex quibus 
coultcotuuaiitiiatibus. 

Exccflus 
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Ejceflus quarum quantieatum quo-j 
modo rocanduf. ibid.' 
Potensduo mcdulucx quibus quann- 
utibus fiat. ibid.i 
Excclius talium cdichrum quantica- 
tum quomodo uocandus. ibid. 
Produ&um.quc, quanrius dicatur. 8 5 
Proucnicns quauutas , fiue Quotiens 
qux dicacur. 8 <r 

Pyramides triangulx primjr numeioru 
lincarium tin.te fotmentur. fol.al 
Pyramidcs ^uadratx undc fiant. ibid. 
Et pyraimd.pfugo ne > ,3cicxagonc i .ib. 
Pyramirlesquadrac* primx ▼ndccon- 
. ikuantur. ibid. 
Itcm Pyramidcs pcnragonx piimx. ib. 

Ei Pyramides hcxagonc,. ibid. 
Pyramidcs fccundx liucarcs quomodo 
formcntur. fbl.6 
Item Pyramides kiudc, uiagulx.ib. 
Itcm fVramidcs quadratx lccudf .ib. 
Itcm 1'yramidcs petagon^.fccud^.ib. 
ItC Pyramideslicxagonx.fccudx. ib. 
ltcm Hcptagonxii oclogonx fecun- 
dx. «bid. 
Pyranuck* primi genero. J7 
Pyxamidescentrales. . ibid 

Pyiamides ircs quadratx ccntralcs cum 
quatuor axibusfumptx, quibus py- 
ramidibus c*u axibus lint xqualcs. 
Pyramidcstrcs pcutagonc, ceiuraics cQ 
.<quinqucaxibus,quibus pyramidibus 
cura axibus sqnalcs iut. *o 
Pyramn trugula numcuna cx quibus 

fiac. ' ' * 
Itcm quadrata pyramis.vndc. ibid. 

Pcntagona.JSc Hcxagona uodc. ibtd. 
Pyiamis hcxagona duplex. 1 
Pyramis omius uungula curo prxcc- 
denti pytamide tnangula cuniunfta 
couftiuic py umidcni quadratam fi 
bi coUatcxalcm. 1 4 

Pyramis omnis pcntagona , ex quibus 
conlter.St conftituatur. . I4**j 
Pyramis oranis hcxagona tcuagomca 
ii quibus conrtcf.ir. »5 
Pyramisomnis hcxagona xqoiangula 
cxquibus cooftcc,* conftruatux. li 
> Cuixquali*. l 7 
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Pvra.nisomnis centralit ex quorurtt 

aggregationc confletur. 3 3 

Pyramis omnis ccntialis > ex quibus 

conftct. 36 
Pyramis.rcgularc, Tcttahedxum voca- 

tur a bamitn numero. 46 
Pyiamis,Rcgulaiis , quot vniur.cs ha- 

bcat. 47 
Pyramis triangula , congciics cft trian- 

gulorum. Jix 
Punchim uon habct pattem in conti- 

nuii.utut vmtas in difcrctis. * 

Dclitcra Q^_ 

QVadtati fccundi lincaris compo- 
w. fitio. fbl. b 

Quadiati primi linearium numcrorum 
conftrucho, fol.a 
Itc ciufdem altera partelogioris. ib. 
Quadrata, quadratorum cft congcries; 
penugona, pcntagonoium.fic dcin- 

ceps. lli 
Qiiadiataomniumduarum quantira- 
tum inuiccm commcnfurabilium, 
funt ad iuuicem ficut quadiati nu- 
meri : Sc Cu.biad inniccm, ficutcu- 
bi numeri: &. fecunda quadrau ficut 
bis quadrati numcti. ijj 
Et prc.di&c. dux quatirates funt intcr 
fccommcnfurabilcs. ibid. 
Et quando uicommcnfurabilcs. iji 
Q^udrata poitionum irrationahs linee; 
toimcmbris ,qux Maiotappcllatur , 
funt Biuomium,Jc Rcfiduum quar- 
rx Ipccici . J** 
Quadrata cottionum potcntis Rauo- 
nale, ac Mcdulc , funt Biuonuum, 
ac Rcfiduum aliquando quiutx, ali- 
quandolcxtcfpecici. t*} 
Quadrata potetis duo mcdialia poriio- 
uum, iunt ctiam Binomiura, ctiaro 
Refiduum quinquc quintx, 3t quin- 
(juclext^ fpcdcj. 164 
Quadrati numcri continuati ab vnitate 
ipiis impanbus coilatcralcs.undc cd- 
ltiuantur. 7 
Quadrati tte» ccntralcs cum quatuox 
▼niiatibus fumpn,fuBi xqualcs qua 

tuox 
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tuor triangults centralibnsenm tri- 
bus rnitatibus fimul acccptis in co- 
dcfh loco . S 9 

Quadrati quadratorum rnde procrc 
ctlrur; quosct quadratos fccundot 
appcllat Autor . 70 
£x cjuibor gnomones ad monadfi 
continua eorum adiedtione fcriatrm 
cohffituitnrur . 71 
Et quomodo ipfi Gnomoncs rocartdi 
ftrir. ibid 
Quadrarorum a qoorcumque ab vnita 
teordinatis radicibus raclorum ad 
habendum cumulum, Regula. I&l 
Qiudratorum inzqualium omncaq 
gregatum ctcedit duplom prodo^ti 
radicum in quadrato differcntia: ra 
' dicnm. 141 
Eiufdcm demonftrario . 1 4 ? 

Quadramm imparis collateialis ezqui 
dus componacur. 61 
Quadratu alicuius quatitatis quod. 8 t 
Quadratus numcrus,cxquibus conflc 
tur . 1 
Quadrarus omnis numerarius cum ra 
aicffua coniunftus,conficic fcqucn 
reTrPpartcaltera longiorcm . r 
Quadratus omhis partcaltcra longior 
cu radiee collaterali coninnclus co- 
flat collaternlcm quadratum . 6 
Quadrarus omnis cum radlce fua , & 
' cum radicem fcquenri coniunclus , 
confnmmat quadratum fcquente. 6 
Quadratus omrris cum impari feqaftc 
' Coniunftus,coniticuic quadratum fc- 
quentem . 7 
Qtiadrarus omnis cum duplu fuar radi- 
cis, & Vrrlrafre coniundus , confhruit 
qoaerrattfm tequentem . 7 
Quadratus omnfc cum tidice fua con. 
lunctns, 5?}nde tripiicatosV ac mo* 
ctim v nintc potitUs, qaam formam 
conficiat. n 
Quadrat,us omnis rqanguli , cui cubo- 
rutricjuadrato arqualts . ' 1 ir 
Idcm partcaltcra Ibngior ,-qucm excc- 
dac . 16 
^iiadratos oranis imparis, quem qua- 

dratum cxccdat. < %(. 

nbt 



Quadratus numerarius ccurralis,ex 
quilms compouatur . • ' jt 
Quadratos omnis ccntralis, cxquibus 
conflciatur. jj 
Quadrarus numerus,ex quibus fempcr 
rcfultct. 69 
Qtiadtatus fccuudus ez quo confle- 
tur . $6 
Quadrarus ficut eft ad duplum fuar ra- 
dici"!,fic e(r collateralis triangulus 
ad fcquentem radiccm . * 119 
Quadrupli finguli numcroium impa- 
rium ab vnirate per ordrhem conri- 
nuatorum, fi poftzifram difj-onan- 
tur , ei eoru (ucccffiua aggrrgario- 
necohftruentur quadrati numeri a 
1 paribus eollat«ralibus in fc miiUipIi 
«tis, produdi . 4fl 
Qnantitas in quantitatcm quando par- 
riridicarur. gf 
Quantiras pofita quar,&rude nomi- 
nctur. ibid. 
Quantitas mulrrplexad pofitarri,qoo 
numcro dcnomuicautjt/*, 1 /<nbi. 
Quahtitas concincns parrcm , rel patrt£ 
pofitx ,quibas numeris figai-fice- 
tur. • ! ibid. 

Quantitas fignifictaa ad pofitam.qua 
habeat rationem . ibid. 
Quanritas fignificata ad pofitas quoc 
modis fe habcre poflit . ibid. 
Quahtttas cum quantitatequandoco- 
iungi dicatur . &: quando fabcra- 
hi . ibid. 



Quantitas, quantitatcm quando mnlti 
plicare dicatur . 'fif - rbid. 

Quantitas magnitudihc tationalis , 
quz . ZG 

Quantitas potentia tantum rationa- 
lis ,<-.». r. $6 

Qnantrta*«u>o tanturn ratioiiaIis,que; 
Sc quando. »<fn»U 86 

Qiftnriras fecundo quadraro tantu ra- 
tionalis . 1 86 

Qujntitasquarlibct fiin duo fcgmcn- 
ta diuidatur , id quod fic ex v ttoli- 
bctaffumptofegmcntoin quadiata 
totius , xqiium c.u hi.: duobus , lu- 
licct quz fiunt cx v ti aquc fc&ioniim 

in 
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io quadratum reliqux , & ei quod 
fit ex quadrato aflumpri fegmcim 
intotam. 106 
Quanritas quxlibet fi induo fcgmcn- 
ta fecctur, cubus, qui ex tora xquius 
crit his, fcilicct duobus cubis fcaio- 
num, & triplo eius, quod tit cx qua- 
drato Ttriulque in rcliquam . 106 
Qua»tius bimembris , & Rcfidualis , 
non lolum inter fc magnitudine, 
fcd ctiam potenrialiccr in infinitum 
commenfurabilcs fuut . 1 * * 

Quantius omnis potcntia rarionalis di 
uiiain Binomiu, cxibct inquoticn- 
te Rcfiduum . **4 
Quantitas omnis potcnria rattonalis 
diuiuinRcfiduum, cxibet in quo- 
riente Binomiura . 1 *4 

Quantitas omnis potcnrialiter ratio- 
nalis, diuifa in Biuomialem , rcddit 
in quorientc refidualcra corrclati- 
uam : Diuifa vcrd in Refidualcm , 
rcddit in quotiento Biuomialcm cor 
rclatiuam . Idemquc dicendum de 
quantiutc fimplicner rationah. lif 
Quantitatcs , quarum dcnominatorcs 
lunt*quaics,funtadinuicera ficut 

numeratores . . 
Quanriutcm quinque bimcmbnum 
quamljbct,alibi,quam in fuo termi- 
no diftingui, fcruau difitutionc, im 
poflibilccft. *5< 
Qnantiutcs , quarum Numctatores 
luntxqualcs,funt ad inuicem ficut 
Dcnominatorcs ordtnc commuta- 

_ ibid. 
to . t f 

Qnantiutes quotcunque cum tucrint 
pcr idcm crcmcntum fetiatim crc- 
lccntes, ex dimidio numcn lpfarum 
in congctiem, ex prima Sc vltima 
mutriphcato , producitur aggregatu 
ipfarom omnium. XI 5 
Quanritates quotlibct fi inynoordinc 
iucrint continuc proportionalcs, & 
in fecundo ordinc quanritates vna 
plurcs iaeadem rationc continue 
pro portionales iu , vt carum difte- 
icntix fintquantitatibus?primi ordi 
nis GnguU fingulis xqualcs t tunc 



difFcrentia primx , & poftremx fc- 
cuudi ordtnis, xquahs crit a^grcga- 
to quantitatum pnmi ordims. u* 
Quantiutes quotlibct fi fccundu duos 
tctminos lumantur continue pro- 
portionales, quaium extrcmam mul 
tipliccnt ipfi tctmini ! tunc ptodu- 
ftoiu dirFcrcntiar diuifa inccrroinoru 
dirfcrcntiam, cxhibct aggrcgaturn 
ipfarum quantiutum . llf 
Qiuntiutcs potcntia commcnfurabi- 

lcs, qux . 1 * s 

IncommcnfurabilcsTerd, qux.ibi 
Quantitates in fccunda potcnriacom 
menfurabilcs , qux . ibid 
Incommcnfutabiles Tcrd.qux.ibid 
Quanriutes cubo commcnfurabilcs 

qux . , 
.ncomraenfitrabiles Tcro, qux. lbid. 
Quanriutcs dux omncs propoitiona- 
lcs duobus quantitatibus quoquo 
modo commenfuiabihbus, funt eo- 
dcm modo comenfurabilcs . Et pio- 
portionalcs duabus aliquo modo in 
commcnfurabilibus , funt codc mo- 
do incommcnfurabiles. JJJ 
Quantiutes dux omnes , inuici com 
menfurabiles , funt ficut numcrus 
ad numctum, &hx funt inuiccra 
coinmcnfurabiles . 1 5 1 

Qiiantiutcs dueinuicem incommenfu 
rabilcs , non funt ad iuuiccm ficut 
numcius ad numcium. 11* 
Qiianritaicsdux omncs , quaium Tna 
comincnturabilis eft alicui tcitix, 
reliqua ucro cidem incommcnfura- 
bilis, funt ad inuiccm incomcnfura- 

bilcs. , ,bid - 

Quantiutes dux omnes inuiccra com 
mcnfurabilcs coniunclx, conficiunt 
eiufdcm gcneris quanriutem, & fibi 
commcniurabilcm. '47 
Quantiutes dux bimembrcs ciufdcm 
gcneris inuiccm commcnfurabilcs, 
pcr ordinem fcx irrationalium fum- 
ptx intcr fc multiplicatx^producunt 
fmgulas binoroi j fpccics. 14* 
Quantiutcs dux Rcfidualcs tiufdcm 
gencris , inuiccm commcnfuiabilcs 

pct 
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pcr ordiocm fex generum furapcar 
intcr lc mu|riplicatar,producunr,iin. 
gulas Rcfiduifpccics. 149 
Quantitatcsduar bimembres eiufdcm 
geheris potcncialiter inutcemcom 
mcnfurabitcs , tntcrte moltiplica 
tar , producunt Hinomia. 149 
Quantuaces du* Rcfiduales eiuficm 
gcncris inuiccm pocentia commcn 
iurabilcs.inccr fe multiplicatar , Re- 
fidutim producunt. 1 co 

Quancitatibus ex quoccunque inui 
ccm commenfurabilibus aggrega 
tum, cft fingulis parribus commcn 
furabilc,3c ciufdcm generis cum eif- 
dem. 148 
Quanritaci mulciplicaur fi produ<5tum 
fucrit commenfurabilc , tunc mulri 
plicans cft racionalis. 1)4 
Quanutatis fpecies. ijoScfcq. 
Quantitatis propofitc; duorum aut plu 
rium nominum, in datara vnius 00 
minis quantitaccm parcitio. 104 
Quantitatis duorum, aut plurium no 
minum propofuc.in daum duorum 
nominum quantiutem diuifio. tor 
Quantitatibus duabas propofiris,cubo 
tantum cognitis, earum coniuncuo, 
Scminoris 1 maiorc fubtracno. tol 
Qiianritatis vnins nomiois in quanu. 
taccm duorum aut plurium nomi- 
num,multiplicatio. 101 
Quantitatis cuiufpiam propofitar radi 
cis q ua d ra tar cx traltio. n o 

Qiiantitatis cuiufpiara propofitar' ra- 
diciscubic* cxrractio. 1 1 1 

Quancicatisdmnis fecundum. eitrema 
mcdiamcjue rationcm diutur, vrra 
qucportio Refiduum ett:Maiorfci 
licetquintum,Mino:um auccm pri 
mum. itj 
Quantiratisfccundiim cxrremam, mc 
diamque rationcm diuitar , fi Maior 
portio fucric rationalis , Minoreiit 
Rcftduum quinctim. ij6 
[^nanciutis fccundum extremam, me- 
diamque rarionem diuifar , fi Minor 
porcioiueric rationalis ; Maior eric 
Bmomiuin quinram. 167 



I 



Quanriutibus duabu* propofiris, qn* 
ruroquadrau rantum vd cubj tan. 
tum , url fccunda quadraca tantum 
cognira fupfoviamur; altcrius in al- 
teram parritio. , 6 

QuaoriratibM doabiis propofiris.alce. 
rius in aitctam partirio. 9 $ 

Qnantiutibus rtuabus propofitis , alte- 
lius in alteram multiplicacio. 9 1 

Quanriranbirt duabus inarqualibtis 
propofiris, minoris a maiori fubtr 
«ftio. 

Quanritarilja» in cnntinue proportu, 
«alibus.fi pnma ; Sc fccanda fuerin. 
ratioualcs , tunc feinences in eadcm 
pnjportionc continuarar fempcr in 
infinwm ranonales erunt. ~tx$ 
Quaniiuttim duaram propoficaruni 
pcr potcntus cogaitas^ut pei cubos 
tantum datos,©5geriei , aut eaccfli» 
inuelHgario. 79 
Quamitatu omntsadditio ,fobtracno, 
multiplicario.feu diuifio, vel radicfi 
extractto.fit per eos mimeros, a qui- 
bus ipfar quanrirates fignificaeur. 89 
Quinriraturo duatum propofiururn 
conittBflio. 99 

Quantiutum doarum ratio componi- 
tuccx rationibus numeratorum , fic 
dcnominatorum, ordioe commuta 
to fumptjs. | 9 p 

Quantiutibus duabus prorofiris inar- 
aualibus, minorisa maiori fabtra- 
clio. 9 , 

Quancitaram duarum propofiuram 
quarum vcl quadiata tantum, ud 
cubi ranrum , ucl lecunda quadra- 
tatantum cogniu fuppouuntur, in- 
Uicem multtplicatio. 9 ^ 

Quanticatum duatu propofirarum po- 
tentia tanium, vcl cubo taorura , vtl 
iecundo quadiato rantum rationa- 
lium, iouicctn commcnfurabilium, 
inuiccm coniunctio , vel altcriusad 
alterain fubtcactio. 100 

QuarMitattim duarum propofitarum, 
fingularum,duoiura , aucplurium 
nominum,inuicemuIriplicatio. 104 

Quantiutum itiatioualium bimem- 

btium 
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brium dcfinitiones. i xfc 

Quantiutum duarum omnium inui- 
ccm lncommenfurabiliura cogcncs, 
& exccflus func intcr fc, Sc ipfis inui- 
ccm incommcnfurabilcs. _ Iji 
Jtxm fi congcrics uni eatum fit in- 
commcufuiubilis, crit &: rcliqUX in- 
commcnfuubilis, & ipfx lnter fc 111 
CQnimcnfuiabilcs. ibid. 
Quaiuuarum duarum omnium inui- 
ccm incommcnfurabilium ,congc- 
n ca , Sc cxcetfus , funt intcr fc 6c ipfis 
inuicjcm incummcnfurabrlcs.. Sc ii 
congcrics vni carum fit incommcn- 
iurabilis, cric Sc reliquar incomn|cn 
furabilis,& ipfs interfc incommen- 
furabilcs. . } j 3 

Qiuntitarum omnium duarum.ipui- 
ccm canuncnfurubiliura quadcaca, 
. Aint ad inuiccm ficut quadraunu- 
,n\pri:*t Cubiadinuiccm.ficutCubi 
. numeti : & fecunda quadrau, ficut 
.. , bis quadraii numcri. i 3 J 

Quantiutuco duarura potcntia uiitu 
f h aatiouaUum inuiccrn commciifura- 
biiinm , omnc pjoducluro cft ratio- 

natc. -1 .; ,: • 37 

Quapitiratum dua: u m rauonalium Sc 
potcntialicer tantum intcr fc com- 
rocnfurabilium , omnc produdtum 
cft potcncu tantumrationalc: cjuod 
ab Euclidc vocarur Mcdialc. ibid 
Quanticat.UTO quioque «ffidualium 
. qiumlibct cffc cxceflum ahoium, 
■q 1. .. u. fuoruw rocm.bro i rum , fcxua- 
t>vlehnmonc,imp©flibiJceft. 158 
Quoucns qnantuas qiur. 
Qujntitas rationalis qur. 

lrranonalis vcro qux. 
Quautius mcduhs.quar. 
Qjantitas rationalis potentia untum, 
qtus.Katiouaiis cnoo tancum. ibid. 
QiiantiUS potcnria untumiauonalis 
qux. }*? 
Quautitas oronis ratioiulis multipli-J 
cans alivjuam quantJUtcm, producit 
quanctatcm muluphcaU cogoomU 
nciu,&commcnfuiabilcm. 13 } 
Qua:uius,qiu mciiturpauc^mcutur 
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Sc totum : & quae mctitur tocuro Sc 
ablaturo,mctitur &rchc1um. ibid. 
Quantitas oronis diuifi» pro v|uantiu- 
tcro fibi commcnfurabilcm, cxlubee 
. in quoticntc quantuatcm rationa- 

>J Cm ' j - r- j • r 1,4 

Quantitasquardam fi in duo lcgmenu 

difpefcatur,cubus cotius arquahs crit 

his,fcilicet duobus cubis fegmento- 

rum, & triplo fblidr (ub tou Sc fin- 

gulis fcgmcntis cuntcuti. }<>7 

Quantius omois rationalis mulcipli- 

cans quamhbct irrationalium qul- 

tiutum fiuc bimcmbrcm , fiuc cms 

corrclatiium rcfiduahyn j producit 

ciufdcro gcncris irrationalcm , ac 

multiplicatx comcnfurabilcm.' i+< 

Quantius omuis comrocnfurabilis cui- 

piam cx irucjohalium ordinc» cft 

ciuldcm gencris irrationabs, & ba- 

bct cidcm proportionalia , & com- 

mcnlurabilia nomina. 1+7 

Quancitasomnis irracionalis diuita }> 

quamuis racionalc, cxhibec in <]i;o- 

ticuce quanciutcm fibi cognonunl, 

Jccommcnfucabilcro. 147 

Qiuncuas omnis pocentialitcr comen- 

iurabjlcs alicui cx inationallbus, cft 

ciuiHcm gencris quancicas. 1 48 

Quantita 1 ; omnis potcntia irrationali» 

roulciplicans aliquam ex irrationali- 

bus,producit ciufiicm gcncris quan- 

citstcin. 148 

Quantitas omnis irrationafis diuiu io 

quantitatcm potentia rationakm, 

cxhibct in quoticntc quantiutcm 

fibi cognomincm . 148 

Qtiantius omnis rationalis diuifa in 

Binomittm,cxh:bct iu quoticncc Rc- 

fiduum,cuius nomina comrocnfura* 

.. bilulunt, & pioporuonaha ipiiiis 

Binoroij ncmiinibus. i-ix 

Qnantius omms tacionalis diuifa i|» 

iclidvium , czlubcc in quoticntc *Bi- 

oomium.cuius nomina iucororocn- 

TurabiUa funr , Sc pruportionalu ip- 

j fiu» Rcfidui uoii.inilniv. 151 

Quautitas oraou irrationalis birnenv 

bris ruultiplicaos icfiduaicro quand» 

taccm 
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tatem cotundem, fiuc proportiona- 
lium,& commcnfuiabilium nomi- 
nurr. , ptoducit quantitaicm potcn. 
tia i uion.iiem, Sc quanduquc ratio- 
nalcm . ifj 
Q^iianutasquarlibct bimembris fi fecc 
tur pcr rcfidualcm qaanriratem pro 
portionalium, 8t commcnfurabiliu 
nominum,proucnict cx diuifionc ta 
li Binomium . 1(4 
Quantitasqucbbct rcfidualis fi fccetur 
pcr bimcmbit quanritatem propor 
tionalium, & comenfurabilium no- 
minum,proueucrit cx diuifionc tali 
Refiduum . irr 
Quanriras omnis medtalis multiph 
cansahquam irrarionalem dc nume 
ro fcx gencrum , fiue bimembrem , 
fiuc rcfidualcm , producit omnino 
aliquid dc numcro carundem ltS 
Quantitas omnis mcdialis diuidcns ali 
quam cx irrationalibus,fiue bimcm 
bribus, fiuc rcfidualibus , prxftatio 
quoticnte aliquam dc numero ca 
rundcm • ij$ 
Quantitat omnis (ccundo quadrato 
commcnfurabilis alicui irrarionali , 
fiuc dc numcro bimcmbrium , fiuc 
xefidualium , eft ctiam dc numero 
carundcm . ibid. 
Quantiras omnis irrationalis , fiuc dc 
numero fir bimcmbriura , fiue rcfi- 



dualium, non lolum magnitudiue , 
ac potentia irrationalis eft, hoc elt , 



m magr 
lalis eft, 

quo ad primum quadratum ; fcd 
cnam quo ad fecundum, flc lcquen- 
tia in infinitum quadrata 160 



Dclitcra R. 

RAdiccs numcrorum lineariumvn 
dc formcntur . fol. a 

Radtccs numcrorum . qux ig 
Radiccs numerarix fingulx dnplica- 
txconftituunr pares numeros fingu 
los pcr ordincm . 4 
Radtcum vnitatcdiftantium exaggrc 
garo in aggicgatum quadratorum 
i^firum radicum producitur difFc- 



rcnria ipiorum qnadratorum. 79 

Radicum qUotlibetffi fueritab vniiire 
otdinatarum) quod fitex aggrega- 
to muhiphcato in duplum radicis vl 
timx.fi iungarurcum ipCo tadicum 
aggrcgato.conflabittiiplum aggrr. 
gati omnium q«adratorum ex di :~it< 
r.id cibus fingulis fa&orum 1 19 

Kadices quotlioctfti fuerit ab ▼nitacc 
ot dmatc ) quod fit cx aggrcgato po- 
ftrcmx & fcquentis radicom in pro 
duclum ct cifdem , duplum lcmpcr 
cft ad congeriem cx cubo quadrato, 
& triagulo collatcralibus poftrcmx: 
Et perindcm tcxcuplum pyramidis 
quadratx collateralis, boceft,a£grc 
gati quadra lorum cx radicibus 01 di- 
natis produclorum . 1 10 

Radices fingularumrefidui fpecieruro, 
qualcs fintquantirares,&qux 145 

Radiccs quando habcant xqualia no- 
mina,&£contrario. 114 

Radicibus quotlibctab vnitatc prnpo- 
fitis.fi radix proxim^ fcqucns mul- 
tiplicctaggregarum ex quadratopo 
ftremx&cx dtmtdio ipfius poftrc- 
mx;producctur triplfi fummx qua- 
dratorum iptarum radicum propo- 
fit.irum. iit 

Radicum ab vnitate per ordtnem di- 
fpofitarum , vlrima in fucccdentcm 
multiplicata , producir ntimerum , 
cuius dimidium cft aggregarum ip- 
farum omnium radicum . n< 

Radix omnis numcraria cum radicc 
prxcedcnri , ractr fibi collatcralem 
imparcm ; cum fcquenti veto fe- 
quentem . r 

Radix omnis numeraria multiplicata 
in radiccm (cquentcm.producit du- 
plum trianguli fibi collajcralis . r 

Radix omnisducla inimparem colla- 
teralem , producit hexagonum pri- 
mum collatcralcm . S 

Radix omnis mcdia intcr vnitatcm 5; 
impaiem in otdtnc radicum, mulri- 
plicata in talcm imparem, quid pro- 
ducat . f 

Radtx omnis fcxcuplicata, Sc cum voi- 

tatc, 
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larecunKjuc fcxcuplo pr.rccdcntis 
crianguli coniuncta.quam focmam 
numcraria m confummec. 10 

Racionalis cantum quantitas, qux 86 

Rationalis magmcudinc quanticas , 
qux. 66 

Racionalis quantiras qux vocetur. 1 i8 
Irrarionalis vcro.qux ibid. 

Rarionalis pocentia cantum quancitas , 
qux ibid. 

Racionale ram porenris | ac Medialc , 
quam poccncis duo Medialia porrio 
nc, func quandoque potens Racio- 
nale y ac Mcdialr,& deinccps 1 64 

Rationis darr, roties quoties cjuis pro- 
ponar.mulnplicatio . * 113 
Rationis datx bifarix, fiuc crifarir , 

1>lurifarix,vrcunquc quifpiam poftu 
aueric.xqualicer parcicio. 114 
Racionum duarum propofitarum con 
iundtio. 1x3 
Rationum duarum propofirarum altc 
rius ab alrera fubtraclio . ibid 
Recifijm.qux quan cicas vocccur. 8 6 
Regulariorum fohdorum formacio 

iol.c.& feq. 
Rcgulaad habcndum cumulum qua 
drarorum aquoccunque ab vnitace 
ordinacis radicibus fa&orum . 1 11 
Rcgularia , fiue folida Gcomccrica , 
quet&qux 46 
Regulx de figuris xquilateris . 168 
Rcgulx dc folidibus rcgularibus . 1 69 
Rchdua ( quorum radiccs habcnc inui 
cem proportionalia , & commenfu 
rabilia nomina , fbrtiuntur propor- 
tionalia inter ie & commcnfurabi- 
ha nomina . 1/3 
Rcfidui fpecics , quarum qaanticacum 
a uadraca fint . 144 
Rciiduum , qux quanricas nuncupe- 
tur. 86 
Rcfiduum,fiuc Apotomcqnid. 118 
Refiduum medialc primum quid. 1 19 
Rcitduu m mulciplicans aliquam quan 
cicatem, fi fcccric quanciratcm racio- 
nalcm > mulciplicata quancitas Bino 
mium cft.cuius aoraina proporciona 
lia func,& commcnfurabilia Rcftdui 



n omiuibus . 1 
Refiduum fi fccccur pei Binomium 

f>roportiona!ium, & commcnfurabi 
ium nominum , proucuicc cx diui- 
fionc Rcfiduum primum . 1 c 4 
Rcfiduum mcdiale fccundum quid . 
ibidcm . 

Rcfiduu cfic excclTiim aliorum, quam 
fuorum m/mbrorum, lctuata eius 
dcfinitione, impoftibtlc cft . 157 

Dc liceraS. 



Solida Rcgularia quomodo formctur. 
fol.c. ° ! 

Solidorum vnumquodquc cx quibus 
conftarc dcbeac . 49 

Solidocum dcfiuiciones - 53 

Sphxra , cuius diamccer racionalis , fi 
circunfcribac quinquc folida rcgula 
lia ; ram pyramidis , quam octahc- 
dti, &cubi latus.poccnciacantum ra 
tionalecft : ipfique diamctro lengi- 
tudine incommcnfurabile : L atus 
autcm & Icofahcdri , minor : lacus 
vcro dodccahedri , Rcfiduum fcz 
tum. 169 

Dc liccra T. 

Teciahcdrum fcu Pyramis , Rcgula- 
rc fbhdum, cx quibus conftruacur . 
foLc. 

Quod cft cubus roiftus . fol.d. 
Tctiahcdrus ccncralis vndc conficia- 
tur. 13 
Tctrahcdrus omnis ccntralis.potcft cf. 
fecubuscubas ccncralis tcttij gcnc 
ris . ibid. 
Tccras lolido cft firoilis . 1 
Trianguli primt nuroerorum linea- 
rium conftruclio . fol.a. 
Trianguli fecundi numcrorum Iinc 

arium formacio. fol.y.6. 
Tnangulis in crtbus concinuacis in or 
dinc triangulorum congcrics cxirc- 
morum,vnitace cxcedic duplum me> 
di j . 

Trianguli latus ad latus quadrati ec 

codem 



I N D E X 



ccJcm cifcnto delcnpiorum potcn- 
cialiter.cft fcxo,uialtcrumA pchn \c 
incommcnfnrabile . 16I 
Triangttlus omnis numerarius dupli- 
catus ,cmcit numerum paxtc altcra 
langtuorem fequenrem . j 
Trian^wluscum prxcedenti triangulo 
coniuuftus, pcrficit quadratum tibi 
collatcialem . • 6 

Tnangulus omnis quadruplicatus , 8c 
cum vnitatc conuindtus, efficit ag- 
grcgatum collateralis , 5c fcqueotis 
qujdrarorum . 1 1 

Uem cum pr.rccdenti quadrato , & 
cum fibi collarerali parte altera lon 
gioriconiunctus,quem hcxagonum 
conuimmce. ibid. 
Triangulus numerus qui, & cx quibus 
conftet . i 
Triangulus omnis odtuplicatus cum 
vnitate, conficit fcqucntis imparis 



quadratum . 14 
Triangulus omnis ccntralis conftar ex 
collaterali triangulo, &: prarccdcnti 
quadrato primi gencris . j} 
Triangulus omnis mulriplicatus in 
duplum collatcrialis radicis, produ 
cit aggregamm cx cubo&qua drato 
collaccralibus . 119 
Trias fupcrficici fimilis eft. 2 

Dc litcra V. 

Vnitatcsquomodo difponendx ad cf 
formanda folida numcralia. fol.7.& 
fequcn. 

Vnitas cft principium , Sc conftitutrix 

omnium numerorum . 
Vnitas fcmpcr ponitur inRcgularibus 

folidis ccntralibus . 47 
Vnitas communis numcrorum dimcn 

tio . 8 



Srrata fic corrigito . 



Fol.iotf.uerfu ultimo,:equum atquus. 1 17.28. cxtremaextremam. 
izp. 1. Refidum Rcfiduum. 1 54. 30. proueniat. 1 63. 3. minor 
maior . 
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